
 

Soit F(x) une fonction de répartition tel que : 

F(x)=  {0 𝑠𝑖 𝑥 ∈ ] − ∞, 1] ln 𝑙𝑛 𝑥( ) 𝑠𝑖 𝑥∈ 1, 𝑒[ ] 1 𝑠𝑖 𝑥 ∈[𝑒, + ∞[ 

 

La fonction de densité de probabilité de X est définie comme suit  

 𝐹 𝑥( ) = { 1
𝑥 𝑠𝑖 𝑥∈[1, 𝑒] 0 𝑠𝑖𝑛𝑜𝑛 

Calcul de l’espérance et de la variance 

 𝐸 𝑥( ) =
−∞

+∞

∫ 𝑥 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥

             =  
1

𝑒

∫ 1 𝑑𝑥

             =  
1

𝑒

∫ 𝑥' 𝑑𝑥

             =  1𝑒 − 1

 𝑉𝑎𝑟 𝑥( ) =  
−∞

+∞

∫ 𝑥² 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥

             =  
1

𝑒

∫ 𝑥2

2( )'
𝑑𝑥

             = 𝑒2−1
2

 

Rappel : Loi normale 

 

 µ:    𝑀𝑜𝑦𝑒𝑛𝑛𝑒



 σ:    𝐸𝑐𝑎𝑟𝑡 𝑇𝑦𝑝𝑒

Remarque : 

 
−∞

+∞

∫  𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 = 1           𝐴 𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡𝑡𝑟𝑒 𝑠𝑎𝑛𝑠 𝑑é𝑚𝑜𝑛𝑠𝑡𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛( )

 

La fonction f est paire autour d’un axe de symétrie x=µ car  f(x+µ) = f(µ-x) 

 𝑃 𝑥≤µ( ) = 1
2

Une variable aléatoire continue X suit une loi normale centrée réduite 

de probabilité est donnée par : 𝑁 0, 1( ) 𝑠𝑖 𝑠𝑎 𝑑𝑒𝑛𝑠𝑖𝑡é 

 𝑓 𝑥( ) = 1
2π

 𝑒
− 1

2 𝑥²

 

Cette fonction est paire car  𝑓 − 𝑥( ) = 𝑓 𝑥( )

La dérivée première :  est une fonction impaire 𝑓' 𝑥( ) =  − 𝑥𝑓 𝑥( )

 


