RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

Concepto
Racionalizar una fraccidn radical con alguna raiz en el denominador es transformarla en otra fraccion

equivalente pero que NO tenga ninguna raiz en el denominador. Veamos varios casos que se pueden
presentar:

Racionalizacidon con denominadores mondmicos

(A) Racionalizacion con denominadores del tipo AVB .

5a Se multiplicapor Vb 53 \/E _ 5a \/E _ 5a \/E
3vb 3vb . Vb 3(\5)2 30

Ejemplo:

n
(B) Racionalizacion de fracciones con denominadores del tipo A B
Ejemplos:

2X Multiplicopor%/yT R 2x 5y3 :2X§/y73:2)(§/y73

432 433
2 3 Wy 4z 4t 3

Actividad resuelta

4/~n-3
1 Multiplico por4\/3‘3 . 1 3

Racionaliza:

2+.5 2++/5 E_Z\/E+\/572_2\/§+5_2\E+5
255 225 B oz 25 10

a) -

12 12 12 43 1243 12%3 1293 .3 4%
by 5 427 | 5988 5958 3 s{st 53 15 5
_)

Actividades

7
Para racionalizar 2 Vs , (por qué tendrias que multiplicar numerador y denominador?
Sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk ke sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk ok ok

Racionaliza:
1

J3

24332
N

2++5
2.5
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

Sk >k ok ok ok ok >k ok ok ok ok ok ok ok >k ok ok ok ok >k ok ok ok ok ok Sk ok >k ok ok ok >k ok ok sk sk ok ok sk sk sk ok sk sk sk sk sk sk sk ok ok

Racionalizacion de fracciones con denominadores binémicos con alguna raiz cuadrada

En el denominador hay suma/resta de dos términos en los que aparece alguna raiz cuadrada
N

Por ejemplo, si la fraccion es del tipo AVB+CD se multiplica numerador y denominador por

N  AB-CJD

AVB-c\D y se llega asi a una fraccidn sin raiz en el denominador: AVB+CVD AVB-CVD

N.(AvB — /D) _ N(AVB-cVD) N.(A+/B — C+/D)

(A/B +C/D).(Av/B —C/D) - (Av/B)? — (C\/D)? AB—C2D

Si el denominador fuese una expresion del tipo A B-CWD g multiplicaria por AVB+C D
Las expresiones AB+C D y AB -C\D se dice que son conjugadas
Ejemplos:
7 Multiplico por 3++/2 (expresion conjugada) . 7 3+ \/E _ 7(3 + \/E) _ 7(3 + \/E) -3 \/i
g : T2 2 =ot
1 3-42 3-v2 3442 32-(J2) 7

J15 Se multiplica por (35 - 53) J15.(3/6-5y3) _ 3/75 -5/45 153 - 1556 1543 -5
2) 35 +53 (3v5+513).(3V5 -5\3) (3.5) - (537  45-T75 -30

Simplificando se obtiene: ml 5(\/;0_ ¥5) = -(V3 2_ ¥5) = \/5_2\/5

2 _ 2[(1 + \'__)_)) — \,5] _ 2+2 \,E -2 \.‘E _ 2+2 \n’g -2 \;E _
1+V3+42 [(1+V3)+2][(1+V3)-v2] 1+2V3+3-2 2+24/3
_1+V3-V2 _ (1+v3-v2)1-3) _2+\2-6
3) 1+ \5 (1 + \g )(1 — \.""_3—) 2
Actividad resuelta
Racionaliza:
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

V3+4/2
o N2-243
B2 32423 36+ 2V +3V22 + 206 3V6+23+32+206 |12+5/6
3W2-243'3V2+23 (V2P -(2V3? 18-12 |6

2VX +1 2Ux +1 x+2  (2Ux+ DX +2)  2(x)% +4Vx +x +2  [2x+5/x+2
@ -2 o -2k ()oP-22 x4 x4

Actividades
Encuentra el resultado de la siguiente suma:
1 1 1

1
itve Vit B VBavi T et vioo

Sk koK ok sk ok ok ok sk ok ok ok sk k ok sk >k

3J5+243
0) 2V5+3 (racionalizando)

351243 2J5 -3 6v52 315+ 4415-232 3044156 24115
o 25+43 253 (2J5)? - (\/3)? © o 20-3 17
24/3+42
C) 23 -2 (racionalizando)

2J3 +/2 2\/§+x/§_4\/3_2+2\/5+2\/€+\/2_2_12+4\/€+2_14+4x/€ ) \7+2\/€
0 23-2 23+v2 (V3P -(V2) o 12-2 10 5

NG
C) 2318 (racionalizando)

V6 23+43V2  2418+3V12 _6x/§+6\/§_6(\/§+\/§):_(\/§+\/§):_\/§_\/§

o 2/3-3V2'23+3V2 (23 -@3V2 12-18 -6
5J2++3
d) 5+2-43 (racionalizando)
Resolucién
57243 542+3  25V22 +5/6+5/6 +43? 53+410v6 [53+10v6
5J2-43'542+3 (5v2) - (+/3)? ©50-3 | 47
2-5

d) 3++5 (racionalizando)
Resolucién
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

2-5 3-V5_6-2/5-3J5+V5 _6-2/5-3/5+5 [11-5/5

3+453-y5 FP_(5Y 9-5 4
37 +42

d) V7-3V2 (racionalizando)

Resolucién
3V7+42 N743V2 W72 +01A+14+3V22 211101446 |27+1014 271014
J7 =32 7 +342 (7)Y -(3V2) 7-18 11 11

VARIOS

2472 - 350 + 4432 + 298
54 § \/af—\/b&
Racionaliza y simplifica: a) 25V 2 b) Wa
b J6 34192 (V6 -243) 2472 -3+24

__c 6
o Yab¥e 4 23-V18 (o -3v2)f [ 3VB+2-VIs ) 48-5(3-453)

8a*bbc’ 3942 - 54
Solucién: a) 5 b) 4ab - b 0) a d) —J2-3 e) 43 +6 f) 7 g) J6 ++2
3K 3k 5k 3k sk sk sk ok ok sk sk sk sk ok ok Sk sk sk sk ok ok ok sk sk sk ok ok Sk sk sk sk sk ok ok sk sk sk sk ok ok sk sk sk sk ok ok sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk sk ok

(242 - J3B) (V6 + A)

73 - 412
14

(2\/5_4 - 6\/5) (\/6 + \@)

23 - 75
5

2

8

3Jﬁ-4ﬁ+m

2 |3
20
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

972 - 318 + 1298
9

2

618 - 372 + 9498
9

2

2@-3\/ﬁ+4\/3_2+2\/@
54 |25

25 \ 2

2128 - 332 + 5450 - 22
81

2

9@+15\/E+6\/%+2\/§
121

3
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480 - 20 + 5125 - 5.5

17,\/i
5

(B + o) - (B - o)

112
(2 + 2 - (2- 2f
72
(5 + 3) - (5- V3)
63
(2@ + 3475 - 2@) . 842
296
(3v24 + 2150 ) - 2438
48 \2

(3\/% +5J@) . 243
J735

(3v6 - V24 + 254) - 843

\/288

(2v3 + 342) (V3 - V2

76
(298 + 3972 ) - (245 - 342) - 1045

2180
(2v2 + 5J§)2 - (53 - 2&)2
224
(2150 + 28) (56 -242) - 2
/10082
(2v3 + 546 ) (543 - V6)
N
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10(x+Y)

;Cudl es el conjugado de 7 + V6

(A qué esigual

¢La racionalizacion de la expresion b+ resulta

Racionaliza:

JZ+5
352

(5 - ¥2). W5 ++2),

a

?7¢:Yde ‘F_‘/g?

alJc+b)

b%—c ?



RACIONALIZACION

PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

NG
h) 2\/5—\/5
6- 5
3- 5

6- 5
6+ 5

3+ 5
5-2

J5
2-343

7- 2
2 2-3

J600
548 —10

4 3-3 2
4 3+3 2

V240 + /60
24/45 - 12

V288 /243 +2 /48
5427 —4/108

2410+ 5/45

4J18-/8

246
3+1)
1-242
23-46
2410
_1)2
34192
J6-342f

450 - 372 ) (52 + V18| - 2
V32 - 48

B

:

Bl

—
—
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(3v6 + 548) (354 -327)
1+ 242

(2v5 + 3410) (VIO - 5)
4 - 2

(46 + 243 ) 346 — 243)
2 (10 - 2)

J3+5V2

V2443

S
S5

P by
S

N

4
+

3-1 3

2 1+42
2 1-42

31 2

V2o1-42 V242

2 3 3
2- B B- -1
3 1T 4
B-2  2Z-1 B
2 2 4
B-V3  B-1 5o

3 2 5
J6+v3 B+l J6+1

5 1 6
J7-42  2+1 741

2 3 1
J7-5 J7-2 5-2
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

3 _2V2+3 542
B5o1-v2 2

2162 =375 +4/108
V225 2454

1

v2+43+45

o
34427 -4/12

(V6 243/

348 +2-4/18
24723424
J48-5(3-13)

2 +1 2 -1)
(ﬁ ~1 2+ 1}\/5

V3+2  V2+43).
(3—\5 - 3+\5 j\/ﬁ
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

.(J€+1_J€-1]X5@
J6 -1 Vo +1 8

246 + 43 246 -3 _
'[m-ﬁ‘m+ﬁJ“M‘

.(\E+1_\6-1]2,6
V3ol A3+1)

2% +1 2% +1 \/;+2_2(\/;)2+4\/;+\/;+2_2x+5\/;+2
X=2 golye VX2 Vx+2 (Vx)? =22 x—4

5\/;+1
\/;+3

4x
1-Jx

3\/;4-1
2 ++/x

3Jx +5
1+\/;

4x
d) 1-Vx

3Jx+1
e) 2++/x

2Jx
C) X —2\/;

Jx

N
b

JVa++b

2x -2y
2y —2x
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3 3
3+x  9-x

3Ja +42a
3Ja —42a

1-x
Jx +1

VJa Vb

Ja b Na—b

2
a+1+ a-3

3a

a++b

VJa Vb

Ja+b  Na—b

1
1+J§+J§
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

3 (x+2)

3
x -2

1
Ya+4b

1
m —4/n

a—\/g a

- :Nb—— | b

(%))
Racionaliza los siguientes denominadores.
a] .‘_5._ C) 5 e) __Ji

25 25 +1 23 -32
y P - 23-32

245 V3-2V6 V827

9 5 B 5/5 BJ5 5
25 V5 "25/5 2X 2

5 45 545 548 X458 425
2% 40 24545 245t 28 2

5 @5-1 . 56B-1)  105-5 10/5-5
2J5+1 -@5-1) "(2/511).(25-1) (245)2 12 19
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

g3 (3+26) . 3.(B+2/6) _3.(V3+2J6) 3.(V3+2/6) -(3+2V6)
J3-2J6 (B+25) " (3 -26).(V3 +2V6) (V3 - (26)? 3-46 7
g6 __esism 60B+32) 2832 2(32)+ 3(28) 6(/7+\8)__ 5 5
23-3/2 @B+32) T(03-32).(243 +3v2) (243)2- (32) 43-92 6
n2B-32 28372 ik (203-3/2) 2V2+33)_ 46 +63? 622 -9J6 _6-3V6 _3/6-6
J8-V27  242-3/3 - (@V2+3V3) "(242-3,3). (242+3\3) (22)% - (343)? -19 19
Racionaliza los denominadores.
2) g 2 T
a¥a® 1+2 1-2-3
3 26 1+2
b AL h) —— Y2
) 23y ° V312 ) VB +/3 42
x+2 66 V2443
c) — f) ——= i) = =
2x+2 23+32 J2+43+/6

I .@\@:@23@
\/_\/_ -@,a%.%_z ag’/a_3 a”

b) 3y -5y3 N 3y\/7 3Y\F 3\/7

X+2 iz (x+2x+2  BROANx+2 Jx+2
)zx/ﬁ W2 Tox+2.40x+2 0 2eRd) 2

V2 a-)  N2.0-42) _ﬁ—(ﬁ)z_ﬁ—zzz_ﬁ

d)1+ﬁ 0-v2) "(14+42).00-v2) 12- (22 -1

0 26 (Bevp), 2/6.(83+V2) _2/18+212 _23V2+228 ;5. 43
B2 BT (B-2).(B +V2)  (JBF - (V27 1

0 6v6  (B-3/7)  6v6.(3-3V2)  66.(243-32)
23+3/2 -B-32) "(23-3/2).02\3-3V2) (23 - (32

_ )z{%.(zf; 32 5 18 1 3T2 - 2.342 +3.243 = 6(/3 _2)
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RACIONALIZACION PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

g 0-2+48) | 1=v2+443 1-2+8 1-42+43  (isi20) |
1-V2-3 (-V263) "(1_ 22 _(J32 1+2-242-92 -15-2J2 (15+2V2)

(1-v2+3).(-15+ 2/2) _-15+22+15¢2-22-15y3+26 _-19+17v2-15v3+26

(-15-22).(-15+ 242) (=152 — (24/2)? 217
h) 1+¥2 1442 3z-) (1+2).(3V2-3) 3V2-43+32-V6 6+3J2-43-6
2J2+\3+442 3243 G2-8) T 2P -3 15 . 15
) V2443 (2 (V2+V3)(2+43-6) 2+V6-2V2+V6+3-3V2 5+2V6-5V2 (2f7.1) .
213446 G238 T (2 B (V62 2+3+2J6- 6 C22-1 @2+
(54246 -5V2).(2v2 +1) 10v2+5+4.2J3+2J6-102-5V2 5J2-15+8V3+26
B (2+2)*-12 B 7 B 7

L1

J2 V2
1_1+x/§ 1+1—x/§

% 123
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