10.SINIF MATEMATIK DERS PLANI

BOLUM |

Dersin Adi Matematik Tarih 24-28 Subat 2025
Sinif 10 Siire 6 ders saati
Alt Ogrenme Alani iKiNCi DERECEDEN DENKLEMLER

Konu Karmagik Sayilarin Gosterimi

BOLUM II

Kazanim 10.4.1.3. Bir karmasik sayinin a+ib (a,b € R) biciminde ifade edildigini agiklar.

Degerler YARDIMSEVERLIK - Isbirligi Yapma, Merhametli OIma

Yontem ve Teknikler

Diiz anlatim, soru-cevap, problem ¢6zme, drnek olay, beyin firtinasi, kavram haritasi

Kullanilan Arag-Geregler

Ders kitabi, yazi tahtasi, etkilesimli tahta, z-kitap, internet, fotograf, pergel, cetvel

BOLUM 11

Ogrenme-Ogretme Siireci

KARMASIK SAYILARIN GOSTERIMI

" 0 ve a, b, c € R olmak tizere ax?+bx-+c¢ =0 denkleminde A=b?—4ac < 0 ise bu denkle-

min R de (gercek sayilarda) cozim kiimesi yoktur. Ornegin x°>+9 =0 denkleminin cozim

kiimesi, x*+9=0=x*=—-9 =x; =—y/—9 veya x,=y—9 olur. y—9 & R oldugundan bu denkle-
min R de ¢cdézim kimesi bos kiimedir.

Bu denklemde a=1,b=0 ve c=9 oldugundan A=b®—4ac=0%-4-1-9=-36 <0 olur. Bu
durumda verilen denklemde A< 0 ise bu denklemin gercek sayilar kiimesini de kapsayan yeni bir
say! kiimesine ihtiyac vardir. Bu yeni sayi kiimesine karmasik sayilar kiimesi denir ve karmasik
sayilarin kiimesi C ile gosterilir. y—9 sayisi karmasik sayilar kimesinin bir elemanidir.

V9=y9.(—1)=y9.y/=1 =3.y/=1 olur.

i sanal say! birimi (/=1 =i) olmak lizere Y—9 =3-y/~1 = 3i bulunur.

Buradan verilen denklemin ¢éziim kimesi, x;=—y/—9 = x;=-3i veya X, =y—9 =x,=3i ve
CK ={-38i, 3i} olur.

?; Bilgi P — — — —

a bR ve i sanal say! birimi (j2 =—1) olmak lizere z = a+ bi seklindeki sayilara karmasik sa-
yilar, bu sayilarin olusturdugu kiimeye ise karmasik sayilar kiimesi denir ve C sembolii ile goste-
rilir. Karmagik sayilar kimesi C={z| z=a+bi ve a,be R, i=y—1} seklindedir.

z=a+bi
|—> imajiner kisim (Im(z))
gercek kisim (Re(z))

a sayisina z karmasik sayisinin gercek kismi denir ve Re(z) = a ile gosterilir.
b sayisina z karmasik sayisinin imajiner (sanal) kismi denir ve Im(z) = b ile gésterilir.
Her gercek sayi ayni zamanda bir karmagik sayidir, R c C olur.




Ornek

Asagida verilen karmagsik sayilarin gercek ve sanal (imajiner) kisimlarini bulunuz.
El) Z1=5+3i b) 222_6_7i C) 23=3i Q) 2428

Cozim

a) z; =5+3i= Re(z() =5 ve im(z4) =3 olur.
b) z,=-—6—7i= Re(zs) = —6 ve im(z5) =—7 olur.
c) z3=3i = Re(zg) =0 ve im(zz) =3 olur.

¢) z4=8 = Re(z4) =8 ve im(z4) =0 olur.

i
Ornek

z=-5+2i ve w=2+7i karmagsik sayilari veriliyor. Re(z) —2 -im(w) ifadesinin degerini bulunuz.

M
I I Cozim

z=-5+2i = Re(z) =—5 ve w=2+7i = im(w) =7 olarak bulunur. Bu degerler Re(z) —2-im (w) ifade-
sinde yerine yazilirsa Re(z)—2- im(w)=-5-2.7=-5-—14 =—19 olur.

i i Ornek

Re (x —5i) + Im (3 —4i + 2xi) = 11 olduguna gére x gercek sayisini bulunuz.

n
I || Coziim

Re (x — 5i) + Im (3 — 4i + 2xi) = 11 esitli§i Re (x— 5i) + im(3 +(—4 + 2x)i) = 11 seklinde diizenlenirse
Re(x — 5i) = x ve im (3 +(—4 +2x)i) = —4 +2x bulunur. Bu degerler Re (x —5i) + im (3 — 4i +2xi) = 11
ifadesinde yerine yazilirsa x—4 +2x =11 = 3x=15=x=5 olur.

M .
I i Ornek

z=12— /25 karmasik sayisi veriliyor. Re(z) + im(z) ifadesinin degerini bulunuz.

I ’ Coziim

z=12—-/-25=12— -1 -/25 = 12 — 5i olarak bulunur. Buradan

I .
z=12-5i = Re(z) = 12 ve Im(2) = —5 degerleri Re(2) + Im(2) ifadesinde yerine yazilirsa
Re(z) +Im(z) =12+(—5)=7 olur.




, b e R olmak lizere z=a+bi karmasik sayisinin sanal kisminin igareti degistirilerek olusturu-
lan a— bi karmasik sayisina a+bi karmasik sayisinin eslenigi denir ve z = a —bi ile gosterilir.

i i Ornek

Asagidaki karmagik sayilarin esleniklerini bulunuz.
a) Z1:2+7i b) 22:_5+i C} 23:_4_7i g) Z4:2i d) 252_19

Cozum

a) z, = 2+7i karmasik sayisinin eslenigi z, =2 —7i olur.

b) z, = —5+i karmasik sayisinin eslenigi z, =—5—i olur.

) z; = —4 —7i karmagsik sayisinin eslenigi zg = —4 +7i olur.
¢) z, = 2i karmaglk sayisinin eslenigi z4 = —2i olur.

d) z; = —19 karmasik sayisinin eslenigi zs =—19 olur.

a,b,ceR ve a#0 olmak lizere ax®>+bx+c =0 ikinci dereceden bir bilinmeyenli denkleminde
A< 0 ise denklemin sanal kokleri vardir.

Kokler x1= % ve Xz = % olur ve bu kokler birbirinin eslenigidir. Bir baska ifadeyle

m, n € R olmak lizere sanal kdklerden biri m + ni ise digeri m —ni olur.

I i Ornek

x?+2x+2 =0 denkleminin karmagik sayilar kiimesindeki ¢6ziim kiimesini bulunuz.

‘ i Cozim

A=b%?—4.a.c=2%-4.1-2=4-8=—4 <0 bulunur. Dolayisiyla bu denklemin sanal kékleri vardir.
Bu kékler;

_b+/A _—2+y-4 —2+/1-44 _—p+2i_ 2 (-1+D)
. . =

_b—yA 2—y4 ~2-y-1-44_-p-2i ZC1-D__ . .
xp= YA 2 ovd 5 =—555= 5 = i olur.

Buradan CK ={—1+i, —1—i} olarak bulunur.




BOLUM IV

Olgme ve Degerlendirme

1. z=/—25+3/-27 sayisinl a, b €R olmak 5. x2—4x+8 =0 denkleminin karmagik sayilar

lzere z=a+bi seklinde yaziniz.

kiimesindeki ¢dézlim kiimesini bulunuz.

6. x>—4x+6 =0 denklemi ile ilgili
I. iki farkh sanal kéki vardir.

2. z=/-36—3/-8 ifadesini a, b € R olmak o o o
lizere z=a+bi geklinde yazip a b ifadesinin Il. Sanal koklerinden birisi —2 —y/6i dir.

degerini bulunuz.

lll. Kékler birbirinin eslenigidir.

ifadelerinden hangisi ya da hangilerinin dogru
oldugunu bulunuz.

3. Asagidaki karmasik sayilarin esleniklerini bulu-

nuz.

a) z;=4-3i
b) z,=-5i+2
C) Z3=6i

¢) z4=7

7. z=%a—1-—a karmasik sayisinin eslene-
ginin sanal kismi 3 olduguna gére z karmasik
sayisini bulunuz.

4. z=-5+3i karmagik sayisi icin Re(z)—im(z) = g, x, y birer gercek sayi olmak tizere

ifadesinin degerini bulunuz.

z=(x2+1)+(y+x)i karmasik sayisinin
gercek kismi 5, sanal kismi 8 olduguna gore y
nin alabilecedi degerlerin carpimini bulunuz.

Dersin Diger Derslerle lligkisi

BOLUM IV

Planin Uygulanmasina ili§kin
Agiklamalar

Konu ongorilen ders saatinde islenmis olup gerekli dederlendirmeler yapilarak amacina
ulagmistir.

weef oenn 2025
UYGUNDUR
Okul Miidiirii

Matematik Ogretmeni




