
 
 

PHƯƠNG PHÁP CASIO – VINACAL 
BÀI 23. GIẢI NHANH BÀI TOÁN TÍCH PHÂN CHỐNG LẠI CASIO 

 
1) KIẾN THỨC NỀN TẢNG 

1. Kỹ thuật ép hệ phương trình: Cho hệ thức  , muốn tìm  

thỏa mãn hệ thức  . Ta sẽ tính giá trị tích phân rồi lưu vào 
 .  

Vậy ta sẽ ép được hệ phương trình  . Để giải hệ phương trình này ta 
sẽ sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE hoặc chức năng lập bảng giá trị 
MODE 7 của máy tính Casio 
(Xem ví dụ minh họa 1, 2, 3, 4, 5, 6) 
 

2. Kỹ thuật ép cận nguyên hàm: Cho nguyên hàm gốc  và nguyên hàm hệ 

quả  qua phép đổi biến . Để sử dụng được máy tính Casio ta ép 

hệ số cho nguyên hàm gốc để trở thành tích phân xác định  . Vì nguyên 

hàm gốc và nguyên hàm hệ quả là tương đương nên  (
là 2 cận mới)   
(Xem ví dụ minh họa 7,8,9)                                            
2) VÍ DỤ MINH HỌA 

VD1. Biết  với  là các số nguyên. Tính 
   

     A. ​                  B. ​                     C.                          D.  
(Câu 26 Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017) 

Lời giải: 

�​ Tính tích phân  và lưu vào biến     
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�​ Khi đó   

 

 

Dễ thấy   
 Đáp số chính xác là B 

VD2. Cho   . Tính giá trị của biểu thức 
  

     A. ​ ​ B. ​ ​ ​ C. ​ ​ ​ D.   ​​ ​
​ ​ ​      (Tổng hợp tích phân chống Casio – Internet 2017)  

Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu giá trị này vào biến   

 

  

�​ Khi đó   

Để tính được  ta sử dụng chức năng MODE 7 với hàm 

  

 

Quan sát màn hình xem giá trị nào của  (cũng là của ) là số hữu tỉ 
thì nhận 
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Dễ thấy với  thì    
Tóm lại   

 Đáp án A là đáp án chính xác. 

VD3. Cho   . Tính giá trị của biểu 
thức :   

     A. ​ ​ B. ​ ​ ​ C.  ​​ ​ D.   ​​ ​
​ ​ ​    ​ ​  (Tổng hợp tích phân chống Casio – Internet 2017) 

Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu giá trị này vào biến   

 

 

  

�​ Khi đó  . Mà ta tính được   

 

 

  

Tóm lại   
 Đáp án B là đáp án chính xác. 

VD4 .  Cho   . Tính giá trị của biểu thức   
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     A. ​ ​ B. ​ ​ C.  ​ ​ ​ D.   ​​ ​
​ ​ ​ ​ ​     (Tổng hợp tích phân chống Casio – Internet 

2017) 
Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu giá trị này vào biến   

 

  

�​ Khi đó  . Nếu đáp số  đúng thì hệ   có nghiệm hữu tỉ 

(thuộc ) 

 

  

Rõ ràng  là các số hữu tỉ 
 B là đáp án chính xác 

VD5. Cho   với  là phân số tối giản. Tính 
biểu thức   

     A. ​ ​ B.  ​ ​ ​  C.  ​ ​ D.  ​​
​ ​ ​      ​ ​ ​     (Tổng hợp tích phân chống Casio – 

Internet 2017)  
Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân   rồi lưu giá trị này vào biến   
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�​ Khi đó  . Nếu đáp số A đúng thì  

 
Sử dụng chức năng SHIFT SOLVE để tìm  (với  là số nguyên ) 

 

 
Kết quả không ra một số nguyên  Đáp số A sai 

�​ Nếu đáp số B đúng thì   

 

 
Vậy   

 Đáp án A là đáp án chính xác 

VD6. Cho   với  là các phân số tối giản. Tính 
biểu thức   

     A. ​ ​ B.                              C. ​ ​ D.   ​ ​
​ ​ ​ ​    ​      (Tổng hợp tích phân chống Casio – Internet 

2017) 
Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân   rồi lưu giá trị này vào biến   
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�​ Khi đó  . Nếu đáp số A đúng thì  

 

  
Sử dụng chức năng MODE 7 để tìm  (với  là số nguyên ) 

 

 

 
Kết quả không tìm ra một số nguyên  Đáp số A sai 

�​ Tương tự như vậy với đáp số C đúng thì   

 

 
Ta tìm được nghiệm  là một số hữu tỉ 

 Đáp án C là đáp án chính xác 

VD7. Cho tích phân . Nếu đổi biến số  thì :  

​ A. ​  B. ​ C. ​ D.  ​
​ ​ ​ ​            (Trích đề thi ĐH khối B năm 2005) 

Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân    
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�​ Nếu đáp án A đúng thì giá trị tích phân ở câu A phải giống giá trị tích phân ở 

đề bài và cùng bằng 2. Tính   

 

 
Kết quả ra một số khác 2  Đáp số A sai 

�​ Tương tự như vậy với đáp số C thì    

 

 
 Đáp án C là đáp án chính xác 

Chú ý : Đổi cận thì phải đổi biến  Dễ dàng loại được đáp án A và D 

VD8. Sử dụng phương pháp đổi biến đưa tích phân  thành tích 

phân  . Khi đó  là hàm nào trong các hàm số sau ?  

​ A.  ​ B.               

     C.  ​ ​ ​  D.  ​ ​
​ ​ ​ ​            (Trích đề thi ĐH khối D năm 2011)   

Lời giải: 

�​ Tính giá trị tích phân    
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�​ Nếu đáp án A đúng thì và giá trị tích phân 

điều này là sai vì   

 

 
Kết quả ra một số khác 2  Đáp số A sai 

�​ Tương tự như vậy với đáp số B chính xác  

 

 

VD9. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến tìm nguyên hàm, ta đặt  thì 

nguyên hàm của  có dạng : 

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.   
Lời giải: 

�​ Để có thể sử dụng máy tính Casio ta phải tiến hành chọn cận để đưa nguyên 
hàm (tích phân bất định) trở thành tích phân (tích phân xác định) Ta chọn hai 

cận là  và  . Tính giá trị tích phân 
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�​ Khi tiến hành đổi biến thì ta phải đổi cận :  Nếu đáp 
án A đúng thì giá trị tích phân ở câu A phải giống giá trị tích phân ở đề bài . 

Tính   

 

 
Kết quả ra một số khác 2  Đáp số A sai 

�​ Tương tự như vậy với đáp số C thì    

 

 
 Đáp án A là đáp án chính xác 

Chú ý : Ta có thể chọn cận nào cũng được không nhất thiết phải là  và  
(chỉ cần thỏa mãn tập xác định của hàm số là được) 
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BÀI TẬP TỰ LUYỆN 

 

Bài 1. Cho tích phân   . Tính giá trị của biểu thức 
  

​ A.  ​  B. ​ C. ​ D.  ​ ​
​     ​              (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 

Bài 2. Cho tích phân    . Tính giá trị của biểu 
thức   

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​ ​
​       ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
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Bài 3. Cho tích phân  . Tính 
  

​ A. ​ B. ​ C.  ​ D.  ​ ​
​    ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017)  
 

Bài 4. Cho tích phân   . Tính giá trị của 
biểu thức   

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​ ​ ​
​     ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 

Bài 5. Cho tích phân   . Tính giá trị của 
biểu thức   

​ A. ​ B. ​ C.  ​ D.  ​ ​
​ ​       ​               (Tổng hợp tích phân chống 

Casio – Nguồn Internet 2017)  

Bài 6. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ   đưa tích phân 

 thành tích phân nào sau đây ? 

​ A. ​  B. ​ C.  ​  D.  ​
​ ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Bài 7. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ   đưa nguyên hàm 

 thành nguyên hàm nào sau đây ? 

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​
​ ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017)  
Bài 8. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ   đưa nguyên hàm 

 thành nguyên hàm nào sau đây ? 
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​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​
​ ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
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LỜI GIẢI BÀI TẬP TỰ LUYỆN 

Bài 1. Cho tích phân   . Tính giá trị của biểu thức 
  

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​ ​
​     ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu vào biến  

 

 

▪​ Nếu đáp số A đúng ta có hệ phương trình    không phải 
là số hữu tỉ  Đáp số A sai 

 

 

▪​ Tương tự như vậy với đáp án B ta có hệ phương trình .  B 
là đáp số chính xác 

 

 

Bài 2. Cho tích phân    . Tính giá trị của biểu 
thức   
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​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​ ​
​    ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu vào biến  

 

  

▪​ Với đáp số A ta có hệ phương trình   

 

 
 Đáp số A chính xác 

Bài 3. Cho tích phân  . Tính 
  

​ A. ​  B. ​ C. ​ D.  ​ ​
​    ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu vào biến  

 

 

  

▪​ Vậy   . Tìm  bằng chức 
năng lập bảng giá trị MODE 7 ​ với biến   
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Ta được  với  . Vậy   
  Đáp số chính xác là D 

Bài 4. Cho tích phân   . Tính giá trị của 
biểu thức   

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​ ​ ​
​      ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu vào biến  

 

 

▪​ Vậy  

 .  

Rõ ràng    
 Đáp số chính xác là D 

Bài 5. Cho tích phân   . Tính giá trị của 
biểu thức   

​ A. ​ B.  ​ C. ​ D.  ​ ​
​ ​     ​               (Tổng hợp tích phân chống 

Casio – Nguồn Internet 2017)  
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân  rồi lưu vào biến  
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▪​ Vậy   . Tìm 

 bằng chức năng lập bảng giá trị MODE 7 với biến  . 

 

 

Ta được  với  .  
  Đáp số chính xác là A 

Bài 6. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ   đưa tích phân 

 thành tích phân nào sau đây ? 

​ A. ​ B. ​ C. ​ ​ D. ​
​    ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017)   
Lời giải: 

▪​ Tính giá trị tích phân   

 

Tích phân nào có giá trị bằng  thì đó là đáp án đúng. Ta có đáp án B có giá trị : 
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 Đáp số chính xác là A 

Chú ý : Giá trị tích phân không thay đổi theo phép đổi biến (đặt ẩn phụ) 

Bài 7. Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ   đưa nguyên hàm 

 thành nguyên hàm nào sau đây ? 

​ A. ​ B. ​ C. ​ D.  ​
​ ​               (Tổng hợp tích phân chống Casio – Nguồn Internet 

2017) 
Lời giải: 

▪​ Chọn cận và . Tính giá trị tích phân   

 

 

 

▪​ Tiến hành đổi biến thì phải đổi cận   

▪​ Với đáp số D ta có   

 

 
 Đáp số chính xác là D 

Chú ý : Chọn cận thế nào cũng được tuy nhiên nên chọn cận  sao cho  đẹp. 
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