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I) الفضــاء في التعليم 
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 (260 ص 1 رقم ) : (1) نشــاط
 
 : الديكارتـي المعلم (1
 
 
 
 
 
 
 

 : ملاحظــات
 وجوه رباعي  النقط تشكل​●
 المستوى نفس من ليس  الأشعة​●
  المستقيم و الفواصل محور  المستقيم يسمى​●
  محور  القسم و  يسمى بينما و التراتيب محور   
  متعامدة  و  و  المستقيمات كانت إذا​●

 متعامد. () المعلم أن نقول مثنى مثنى     
 : أن نقول  كان و متعامد معلما (كان) إذا​●
 متجانس و متعامد ( )   

 و  بـ  المستوى إلى و  بـ  المستوى إلى نرمز​●

 . بالرمز المستوى إلى
 

 : نقطـة إحداثيات (2
 
 

 
 
 
 
 

    و    و   نضع : البرهـان
 المستوى منه و المستوى نفس من ليست  النقط

   حيث و  من يمر الذي المستقيم  يوازي لا  

2 
 



 تقاطعهما. نقطة  لتكن و متقاطعان اذن فهما له توجيه شعاع

  و  حقيقيان عددان يوجد منه و  إلى تنتمي  النقطة
  بحيث وحيدين 

 بحيث  وحيد حقيقي عدد يوجد منه و خطيا مرتبطين   و   الشعاعان
  

   : مثال علاقة حسب  لدينا و
 . المطلوب هو و   : منه و
 

    و  و  حيث للفضاء متعامدا معلما  : تطبيـق
 .  الإحداثيات ذات  النقطة علم

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    : التطبيق حـل
 : النفط نعلم​●

  
 

 المستطيلات متوازي نرسم​●
          

 
 شعـاع مركبات
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 و  هي   المعلم في إحداثياتها  النقطة السابق التطبيق في : مثال

   هي مركبتاه  حيث  الشعاع عليه
   : نكتب و
 

   الإحداثيــات على الحساب
 (260ص 2 )رقم : نشاط

 للفضاء معلم  : الإحداثيــات خواص (1

  حقيقيان عددا  كان و الفضاء من شعاعين     و   كان -إذا1
  يعني    -  : فإن 

     و         و      يعني     -        

   هي    -        

   هي   مركبات   -    
 : فإن الفضاء من نقطتين   و  كانت -إذا2

   هي  الشعاع مركبات​●

   هي  المستقيمة القطعة منتصف إحداثيات​●
 

 الفضاء ديكارتيا معلما  : تطبيق

   : النقط نعتبر
 أضلاع. متوازي  يكون بحيث  النقطة إحداثيات عين​-1
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  القطعة منتصف هي  النقطة أن علما استقامية في  و  النقط أن بين​-2
  

 
 
 

  : الحــل
   )مثلا( يعني أضلاع متوازي  : أن القول (1

   هي  إحداثيات أن نفرض

      و    : لدينا
    و       و     هي  

    أي     ،   ،   نجد عليه و
   منتصف  إحداثيات تعيين (2

 
   منه و

   : أن إثبات يكفي : استقامية على  النقط أن نبين

  و  الشعاعان عليه و    : أن نلاحظ    و   : لدينا
 استقامية. على  النقط منه و خطيا مرتبطين
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 : أمثلـة 
 لها التي الدائرة هي   معادلته مستوى و  محورها دورانية اسطوانة مقطع (1

          : الشكل من معادلة

                       
 المعادلة ذو بالمستوى مقطعها قطر نصف و  محورها دورانية اسطوانة معادلة (2

 : معادلتها 1 هو 

                           
 اللذين بالمستويين مقطعاها قطر نصف و  محوها دورانية اسطوانة معادلة (3

  : هي  هو  و  معادلتهما

                          

  : تحقق إحداثياتها التي الفضاء من  النقط مجموعة (4
 و  بالمستويين مقطعاها قطر نصف و  محورها التي الدورانية الاسطوانة هي

 . 5 هو 
 
 . 0 رأسه و الاحدثيات محاور احد محوره الذي الدوراني المخروط معادلة (3

 للفضاء. متجانس و متعامد معلم  : مقــال دراسة
  0 رأسه و  محوره الذي الدوراني المخروط 

 نقطة.2 قطرها نصف و  مركزها التي الدائرة قاعدته و
  النقطة هي  على العمودي مسقطها  من 
 (.  المخروط مولدات احد  ) 
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   بحيث 0 عن تختلف  من نقطة  لتكن
 . على العمودي سقطها  لتكن و

  منه و  أي
 (  القسم نفس على عموديان مستقيمان )  لدينا

 .  في متقاطعان  و  المستقيمان

 : نجد عليه و  و   لكن   : نجد طاليس حسب

   أي   أن أي 

 (  لان )    : أي
     فإن    : أن بما

              : فإن   : عليه و
 : العكسيــة الدراسة

      : بحيث الفضاء من نقطة  نفرض

 (1.........)  : منه و
   فإن  على  لـ العمودي المسقط  كانت إذا
    و   يكون عليه و

   .....                      : أي   : نجد (1) في بالتعويض
 
 (  من أي )  من  نقطة تظهر أخرى جهة من و

 .  النقطة هي  على العمودي مسقطها
   مع

 .0 في مقاطعان  و  و   لدينا
 : نجد طاليس حسب
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 د   :  أي                  
 
  ....                            : منه و

                        
 على تنطبق  فإن  أن بما و  : أن نستنتج  و  من

  بالتالي و 
 
 
 
 

​ 
 

 الرأس( زاوية نصف قيس  )      : يوضع : ملاحظــة

   منه و   : نجد

          : تصبح السابقة المعادلة في بالتعويض
 
 
 
 
 
 
 

   : الشكل من المعادلة تصبح  المحور كان إذا : نتائـج

   : الشكل من المعادلة تصبح  المحور كان إذا       
 

  5 ارتفاعه و  رأسه و  محوره الذي   الدوراني المخروط معادلة عين : تطبيق
 . 3 هو قاعدته قطر نصف و
 

   من نقطة  لتكن و قاعدته مركز  نضع : الحـل
 .  هي  على العمودي مسقطهما
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    و   : منه و
 : نجد الرأس زاوية نصف قيس  نضع

         
 . 5 ارتفاعه و  رأسه و   محوره الذي  المخروط معادلة بالتالي و

    : أي      : هي 3 قاعدته قطر نصف و
 
 
 
 
 
 

   بحيث  إحداثيات تعيين
 : منه و  لتكن

                         

  يكافئ         

              

                              
  المعلم مبدأ  على تطبيق  منه و

   لان  الجملة مرجع تمثل 
    حيث   (2

   لدينا
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  ح2  - ح     منه و

 +ح 8                 
    ح2 -12                   : منه و

   بحيث  النقط مجموعة هي
                   : أي  : منه و
  : منه و

   المجموعة طبيعية  قيم حسب المناقشة
   ح2  =    نعين  

           12-             
 إشارة -               +          

 : حالات ثلاث نميز
1)    
2)   
 حيث قطرها نصف و 0 مركزها كرة سطح هي            (3

 . 
 

 : 2 مسألة

   متجانس و متعامد معلم إلى المنسوب الفضاء في نعتبر

   النقط
 .  3  قطرها نصف و  مركزها التي الكرة سطح  لتكن

 ؟ المستوي نفس إلى تنتمي  النقط هل​(1
 . إلى ينتمي  أن تحقق ،   معادلة هي ما​(2

 الإحداثيات. محاور مع  تقاطع نقاط عين
  المستوى و  للسطح النسبية الأوضاع  الحقيقي العدد قيم حسب ادرس​(3

   المعادلة ذو
 .  بالمستوي  الكرة سطح مقطع الدائرة قطر نصف و مركز عين​(4
 : الحل
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   يكافئ المستوي نفس إلى تنتمي  (1

   : لدينا
   حيث  و  حقيقيان عددان يوجد هل

   نجد الجملة بحل  : أي
  المستوي نفس من  إذن

 
   هي  معادلة (2
 

  إلى تنتمي  إذن    : لدينا​●
  الإحداثيات محاور مع  تقاطع نقاط تعيين​●

    تكافئ       :  مع

                              

     : منه و

        يكافئ        :  مع

             

       يكافئ      :   مع

                      
     : منه و
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     الإحداثيات لمستوى مواز مستوى هو    (3
 حالات ثلاث بمتغير  

  فإن     كان إذا​●
  فإن   كان إذا​●
   

   و  النقطتين في  لـ مماسان 
   الكرة سطح يقطع  فإن   كان إذا​●

   المحور إلى تنتمي مركزها دائرة وفق
 

 دائرة وفق  الكرة سطح يقطع  المستوي منه و  إلى تنتمي  (4
   منه و  السطح إلى تنتمي  النقطة  حيث  مركزها

 فيتاغورس نظرية بتطبيق  في القائم  المثلث لدينا

   نجد
             منه و                  

  إذن
   قطرها نصف و  مركزها دائرة هي  بالمستوي  مقطع إذن
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