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Seguindo a mesma logica da area sob uma curva, podemos construir a
formula para calcular a area entre curvas. Assim, definimos duas curvas
continuas f(x) e g(x), onde f(x) seja maior ou igual de g(x) em todo
intervalo [a,b]

Ao resolvermos a integral entre os limites a e b, teremos como
resultado a seguinte expressao:

b
A= f(x)dx = F(a)— F(b)

I

Nesse ebook apresentaremos 06 exercicios resolvidos de integrais
definidas, area entre curvas. Em alguns exercicios criamos script, que
usando controles deslizantes no geogebra vocé podera resolver
exercicios com varias fungdes.



Exercicio 01:

Encontrar a area da regido do grafico f(x)=In(x), sobre o intervalo [1,e].

[~ L0004 N =

Tl

Q  fx) = I(x) =
35
O a:l<x<e i e
3 | In(x) dx
b = Integral(f,1,¢) 1
© -1 25 )
: =1 e— 1dx
O A=(05.15) : s (e) [|1 ]
O B=(36 15) . =In(e)e+1—e=1
+ | Entrada..
|
05
b=1
35 3 25 2 —i5 1 05 0 05 al 15 2 25 3 35 1 45
05
-1
15
a
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f

Blog: https://geometriaegeogebra.blogspot.com/2021/05/em-construcao_62.html

Geogebra.org: https://geometriaegeogebra.blogspot.com/2021/05/em-construcao_62.html
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Exercicio 02:

Na integral f(x) = In(x), determine a area dessa integral no intervalo
[a,b], valores que devem ser digitados numa caixa de entrada.

() = In(x) a=1 ¢
a=1 b=7 8
@ .
-100 @ 100 ® -
7
b=7 /1)j( ) / inf ) ,
r) = n(z) = 7.62
O 100 L ] 100 @ Ja 1 6
= Integral(f.a, b’ 5
O ¢ ntegral(f, ,b) Limite inferior a :
— 7.62

® " 7 Limite Superior b :
testol = / fla) = / In(x) = 7.62"

-1

-2

-3

Geogebra.org: https: /www.geogebra.org /m /akzwjxpv
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Exercicio 03:

Encontrar a area da regiao do grafico f(x)=a2 + bx + c e g(x) = ax + b.

O -5 [ ] 5 ® flz) = ar’ + bz + ¢
b=2.6 glz)=az +5b f(x) = 15 +26x+1
O 5 ) 5 ®
a=1
c=1 B
O 5 ® 5 ®
f(x) = ax’ +bx+c
@)
- 1 +26x+1
g(x) = ax+b 2 3 4 5 [} 7 8 9
o
— 1lx+26
Coordenadas dos Pontos do Eixo X
Intersecao(f. g
® ) Ponto A[23__ | A = (-23,03)
— A=(-23,03)
*1 PontoB|0 7 B = (0.7,3.3)
e oras) b7 ]
d=-2.3 ;
7 ° 10 & Area entre as curvas = |4.47|
m=0.7
o 7 [ ] 10 ®

Geogebra.org: hitps://www.geogebra.org/m/wn7dy53g
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Exercicio 04:

Encontrar a area da regido do grafico f(x)=a2 + bx + c e g(x) = ax + b.

- ApOs ajustar os valores de a, b e c usando controles deslizantes é
preciso ajustar as coordenadas x de A e B dentro da caixa de entrada,
fazendo isso vocé encontrara o valor correto da area.

Rl ~ LB OO LN =4
E] A & =N

T eeelfe— () g(r)=ar +b
m = 1.24 H

@)

— 1.24 ®

T —— ()
textol = “A = (—4.24,—0.1)" :

texto2 = “B = (1.24,2.1)"

e = IntegralEntre(f, g, m, d)

— 10.95

o 1l

f(x) = 04> +16x—05

Coordenadas dos Pontos do Eixo X. :
textod = "f(x) = 0.4x° +1.6x — CL:;E
textob = “g(x) = 0.4 x+ 1.6"

tertob = “f(x) = ax’ + bx + ¢”

texto7 = “g(x) = ax + b”

® @ @ @ @ ®8 © 0 o

texto8="Area entre as curvas =
I" et "

Entrada...

+

-3

-4

-5

-6

1 2 3 4 5 6 7 8 9

Ponto A:—‘i 24 Coordenadas dos Pontos do Eixo X
Ponto B:W 24 A= (-424,-01)
B = (1.24,2.1)
L3
Area entre as curvas = [10.95] Q

Geogebra.org: https://www.geogebra.org/m/c3pfbvrb

Download do cédigo fonte:

https://drive.google.com/file/d/1V58ISRUfleGQNYCOIOMOI L1Bxcy3sPQ/view?usp=sharing
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Exercicio 05:

Sejam as curvas f(x) = 4 e g(x) = x2. Determine a area entre as curvas.

textol = “Sejam as curvas f(x) =4
teatol, Determine as dreas entre
fix) = 4
g(x) =

Intersec3o(g. f)

— A=(24)

— B=(214)

texto2 “A = (-2.4)"
texto3 = "B = (2,4)"

a = IntegralEntre(f. g, —2,2)

e e e © ¢ o o @ o

— 1067
C = (1.62, -0.95)

D = (234, -5.43)

O o 0

E = (7.18, -5.43)

A= (-2,4)

B = (2.4)

2

Sejam as curvas f(x) =4 e g(x) = x°.

Determine as areas entre as curvas.

Geogebra.org: https://www.geogebra.org/m/rn3qgfxz
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Exercicio 06:

Determinar as areas entre as curvas f(x) = x2 + 2 e f(x) = 4 - x2.

textol = “Determinear a drea entre &

terto? = “fx) =x" +2 e g(x) =4-
f(x) = x> +2

glx) = 4—x

Intersegio(f, g) Determinear a drea entre as curvas\;
- A=(13) flr) = 2+ 2e glz)=4— x?

— B =(13)

C=(711) A=(-13) 3 B = (1,3)

D=(-39,1)

E=(-10)

@ OO0 o0 e @ © o e o

h = Segmento(A, E)

— 3
-1

F = Ponto(EixoX)

O

— (1,0) -

i = Segmento(B, F) -3

Geogebra.org: https://www.geogebra.org/m/becyppw9k
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Para contribuir com nosso projeto (aceitamos quer quantia), segue o
P1X: 98375202568.

Também aceitamos dicas e sugestdes: geometrias2019@gmail.com

No blog http://geometriaegeogebra.blogspot.com/, temos artigos sempre
atualizados.
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