Lektionsplanering

Arskurs: Gymnasiet
Amne: Matematik 3B
Tema: Derivator och tillampningar

Koppling till styrdokument

Centralt innehall

Undervisningen ska fokusera pa derivator, regler for derivering samt tillampningar av derivator
inom omraden som kurvans egenskaper, optimering samt tangenters lutning. Eleverna kommer
att lara sig att tillampa derivator for att analysera funktioners beteende och anvanda dessa
kunskaper i praktiska situationer.

Kunskapskrav

Eleven kan berakna derivator fér elementéara funktioner och anvanda dessa derivator for att
analys av funktioners egenskaper samt I6sa problem enligt aktuella tillampningar.

Lararledda instruktioner

Introduktion till derivator (10 min)

« Forklara vad en derivata ar och dess betydelse i att forsta forandringar i funktioner.
* Diskutera derivatans geometriska tolkning som lutningen pa tangenten till kurvan vid en given



punkt.

Genomgang av deriveringsregler (15 min)

* Presentera de grundlaggande reglerna for derivering: produktregeln, kvotregeln och
kedjeregeln.

* Ge konkreta exempel pa hur varje regel anvands for att berédkna derivatan av olika funktioner,
inklusive polynom, exponentiella och trigonometriska funktioner.

Tillampningar av derivator i optimeringsproblem (15 min)

* Introducera hur derivator anvands for att hitta max- och minvarden av funktioner.
» Gor en demonstration av ett optimeringsproblem, sasom att maximera omradet av en
rektangel med en given omkrets, och visa hur derivatan kan anvandas fér att I16sa problemet.

Praktisk tillampning och problemlésning (5 min)

* Dela upp eleverna i grupper och ge dem uppgifter som involverar att berdkna derivator samt
I6sa optimeringsproblem med hjalp av deriveringsreglerna.
* Ge tid for eleverna att diskutera i grupper och arbeta tillsammans for att I6sa problemen.

Sammanfattning och fragor (5 min)

» Sammanfatta de centrala punkterna i lektionen med fokus pa tillampningen av derivator i
problemiésning.
« Lat eleverna stalla fragor for att klargéra eventuella oklarheter.

Aktivitet

Eleverna far i uppdrag att formulera och I6sa ett eget optimeringsproblem och berakna
derivatan for att maximeras (eller minimeras) en viss funktion. De ska sedan presentera sina



problem och I&sningar for klassen, inklusive en diskussion om vilka metoder som anvandes och
varfor.
Beraknad tidsatgang: 20 minuter

Exit-ticket

* Vad innebar det att en funktion har en derivata?
Svar: Det innebar att funktionen har en viss férandingshastighet vid en given punkt, vilket
representeras av lutningen pa tangenten till grafen vid den punkten.

» Namn tva regler for derivering och ge exempel pa hur de anvands.
Svar: Produktregeln anvands nar man deriverar produkter av funktioner; kvotregeln anvands for
att derivera kvoter av funktioner.

* Hur hittar man max- och minvarden med hjalp av derivator?
Svar: Genom att satta derivatan lika med noll for att hitta kritiska punkter och sedan underséka
dessa punkter for att se om de ar max- eller minvarden.

* Ge ett exempel pa en praktisk tillampning av derivator.
Svar: Att maximera vinsten i en produktionsverksamhet genom att justera produktionstakten.

« Varfor ar det viktigt att forsta derivator i matematik?
Svar: Derivator ger insikt i hur funktioner férandras och tillater oss att analysera och optimera
system i bade naturvetenskap och teknik.

Hemlaxa

Eleverna ska skriva en kort rapport (300-400 ord) dar de bast satter applicera derivator i ett
praktiskt problem de har identifierat. Rapporten ska inkludera berakningar och eventuella grafer
sd att de kan illustrera sitt resonemang.

Fordjupningsuppgift

Eleverna ska valja ett komplext optimeringsproblem som involverar olika typer av funktioner och
bestdmma max- eller minpunkter. De ska anvanda kalkyl och derivator for att formulera en
utforlig analys samt diskutera maojliga tillampningar i verkliga livet. Resultaten ska presenteras i
en rapport som innehaller grafer och utférliga berakningar.



Forslag for nasta lektion

TillAmpningar av integraler

| nasta lektion planeras att introducera integraler, deras betydelse och hur de anvands for att
berakna areor under kurvor. Eleverna far ocksa lara sig om grundlaggande integrationsmetoder
och tilldBmpningar i olika sammanhang.

Forberedelser

» Forbereda exempel och uppgifter relaterade till derivator och optimering.
» Sakerstalla tillgang till verktyg for grafik och berakningar for att underlatta forstaelsen.
* Dela ut hemlaxan med klara instruktioner och tidsramar.
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