Docente Wilton Robeiro Arenas Londofio

Grado 10° sede Las Mercedes | Asignatura | Matematicas
Fecha Del 7 al 31 de julio.
Estandares Describo 'y modelo fendémenos periddicos del mundo real usando

relaciones y funciones trigonométricas

CRITERIOS DE EVALUACION

CRITERIO | DESEMPENOS | OBSERVACIONES

Evalua funciones trigonométricas en
valores dados para el desarrollo y
reconocimiento de las graficas.
Justifica procedimientos para graficar
funciones trigonométricas a partir de
puntos notables.

Asocia las caracteristicas de las
funciones trigonométricas con sus
respectivas graficas.

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS

Las funciones trigonométricas, se presentan como una extension de las razones trigonométricas
trabajadas en la unidad anterior. Al establecerlas como una funcion, permite relacionar dos
variables, dependiente e independiente, las cuales se asocian con los ejes del sistema de

coordenadas, y a su vez permite realizar dentro de la misma una grafica.

Dentro de las funciones trigonométricas que trabajaremos, se priorizardn las funciones seno,
coseno y tangente, de las cuales haremos su grafica para identificar algunos elementos y
caracteristicas. Este proceso inicial, sera desarrollado a través de tablas de funciones, teniendo
presente que la variable independiente es el dngulo medido en radianes, dato que es importante

tener en cuenta dado que implica configurar la calculadora al momento de usarla.

GRAFICA DE LA FUNCION SENO
Para realizar la grafica de la funcion f(x) = sinx, realizaremos una tabla de valores. Dentro de

los valores independientes, pondremos los angulos: 0°, 30°, 60°, 90°, 120°, 150°, 180°, 210°;



240°, 270°, 300°, 330° y 360°, pero convertidos a radianes. Se toman estos valores con el fin de
identificar diferentes puntos dentro del sistema de coordenadas que nos permitan identificar la
forma de la grafica, adicionalmente, el escribirlos hasta 360°, permite completar al menos un

ciclo.

f(x) = sinx
Para completar la tabla, recordemos que se debe evaluar la funcién en cada uno de los valores
que se dieron de la variable “x” con ayuda de la calculadora. A continuacion, observaras solo
algunos ejemplos, sin embargo, es importante que con ayuda de la calculadora verifiques que los
resultados de los demaés valores sean correctos.
f(0)=sinsin (0) f(0)=0
f(1.05) = sinsin (1.05)

£(0.52) = sin sin (0.52) £(0 £(1.05) = 0.87
X [0 [0.52]1.05[1.57]2.09[2.62]3.14[3.66 [4.19 [4.71[5.23 [5.76 | 6.28
Yy o [os5 [o87[1 Jos7]05 [o J-05[-087 [-1 [-087 [-05 Jo

GRAFICA DE LA FUNCION COSENO
Para la grafica de la funcidén coseno, usaremos la misma tabla y variables independientes usadas

en la funcidn anterior.



f(x) = cosx
Recordemos que para completar la tabla es necesario evaluar la funcion en los valores dados, tal
como se muestra en los siguientes ejemplos. Es importante verificar con ayuda de la calculadora
que los demas valores de la tabla son correctos.

f(0)= coscos (0) f(0)=1 f(0.52) = coscos (0.52) f(C  f(1.05) = coscos (1.05) f(1.05) = 0.

0.5211.05[1.5712.0912.62 13.14[3.66 [4.19 14.71 [5.23 15.76 [6.28
1 1087105 |0 -0.5 [ -0.87 [-1 -0.87 1-05 10 0.5 1087 |1
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GRAFICA DE LA FUNCION TANGENTE

Para realizar la grafica de la funcion tangente, seguiremos el mismo procedimiento de las
graficas anteriores, sin embargo, hay en el proceso, observaremos que hay algunos valores donde
obtendremos resultados demasiado altos (que no sera posible ponerlos dentro del sistema de
coordenadas) o de los que no tendremos resultado. En estos puntos, realmente lo que se crean
son asintotas, un valor al que la funciéon se acerca pero que no hace parte de los resultados

posibles de la funcidn, estas asintotas seran representadas con una linea punteada.

f(x) = tanx

X [0 [052]1.05]1.57]2.09 [2.62 |3.143.66 | 4.19 [4.71 [ 5.23 5.76 [ 6.28
Y [0 1058 ]1.73 [ ----- -1.73 1-0.58 10 058 | 1.73 [---- | -1.73 1-0.58 10
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GRAFICA DE LAS FUNCIONES TRIGONOMETRICAS MEDIANTE PUNTOS
NOTABLES

En la primera parte de la unidad realizamos la grafica de las funciones seno, coseno y tangente.
El método de tablas que se uso, aunque bien puede ser util, es poco practico al considerar lo
extenso del mismo. Aun asi, es importante que, a partir de estos, se reconozca la forma de cada
una de las gréaficas de las funciones, y que, si bien solo se evaluaron en un intervalo de valores
dados, estas tienen continuidad, por lo que esta figura se extiende tanto hacia la izquierda como a

la derecha.

Ahora, vamos a centrarnos especificamente en las funciones seno y coseno, las cuales tienen una
forma similar, como si fueran ondas. Dada la particularidad que tienen estas graficas, es posible
desarrollarlas con un método mas répido, el cual denominaremos puntos notables. Sin embargo,

antes de entrar a este método, es necesario que se reconozcan dos elementos importantes, la



amplitud (A) que es la distancia entre el punto maximo y el eje de oscilacion, y el periodo (T)

que es la distancia en la cual se esta completando un ciclo, es decir donde se completa la figura,

1.5 1

0.5 A A
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Ahora, miremos la forma como se escriben las funciones seno y coseno:

Funcidn seno Funcion coseno
f(x) = Asinax f(x) = Acosax

Observemos que, dentro de cada funcidn, al inicio aparece “A”, por tanto, el valor que se
encuentre alli representa la amplitud, adicionalmente, hay un valor que acompana a “x”, el cual

serd necesario para encontrar el periodo, el cual se da mediante la siguiente formula.

Asi entonces, dentro de los puntos notables para cada una de las funciones, se utilizaran todo el
tiempo la amplitud y el periodo, la amplitud, que sale de la misma funcién y el periodo que se
calcula con la anterior formula. Teniendo esto claro, a continuacion encontrards los puntos
notables para la funcidn seno y para la funcion coseno, en los cuales solo tienes que sustituir los

valores para determinarlos.



y = Asinax

Puntos notables
(0,0)
(T/4,A)

y =Acosax

Puntos notables
(0,A)
(T/4,0)

(T/2,0) (T/2,-A)
(3T/4,-A) (3T/4,0)
(T,0) (T,A)

Ahora, veamos un ejemplo de como graficar una funcidon seno o coseno a partir de estos puntos

notables.

Ejemplo 1
Grafica la siguiente funcion.

f(x) = 2sinx

Paso 1: Lo primero que debemos hacer es calcular la amplitud y el periodo. Dado que junto a

“x” no se observa ningun valor, a=1.

T =-2F=6.28

Paso 2: Sustituir y resolver los valores que indican los puntos notables.



(0,0) (0,0

T A) (1.57,2)
7
3.14,0
L0) ( )
(i A) (4.71, -2)
P
(T,0) (6.28, 0)

Paso 3: Ubicar los puntos en el sistema de coordenadas y trazar la grafica.
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Ejemplo 2
Grafica la siguiente funcion.

f(x) = 3cos2x

Paso 1: Calcular la amplitud y el periodo



Paso 2: Determinar los puntos notables.

(0, A) (0, 3)

. 0) (0.78, 0)
T (1.57, -3)
L, 0) (2.35, 0)
(T, A) (3.14, 3)

Paso 3: Ubicar los puntos y trazar la grafica.

ACTIVIDAD PRACTICA



Realiza la gréfica de las siguientes funciones trigonométricas a partir de los puntos notables.
a. f(x)= 3sin2x

b. f(x) = cos2x

c. f(x)= 2cosx

d. f(x)= 4sinsin %x

e. f(x)= 3sinsin %x

f. f(x)= 2cos3x

g. f(x)= sinsin %x

h. f(x)= coscos %x

Determina la respuesta correcta en los siguientes casos y explica por qué.

De la funcion y=-3cosx, es posible afirmar que: *

O La amplitud es A=3 y el periodo es T="2n"
O La amplitud es A=3 y el periodo es T=2m/3
O La amplitud es A=-3 y el periodo es T=2r

O La amplitud es A=-3 y el periodo es T=2m/3



La funcidn que se corresponde con la grafica es: 1 punto

=}

Ii::l y=—2cosx
I'C::I y=—2renx
I':::I y=—2eoslx

I:::I y=—2randx



De |a grafica es posible afirmar que: * 1 punto

EiS
L
&

O La amplitud esiguala 2 m
() Laamplitud es igual a 1
() Laamplitud es igual a 4

O La amplitud es igual am



La funcion gue se corresponde con la grafica es: * 1 punto

=3

y=2senx

Y=5an

y=2rosx

ONONONG

Y=Cofx



La funcion que se corresponde con la grafica es: * 1 punto

=
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y=-3cosZx
y=—3zenix
y=-3cosx

y=-3ganx

O O O O



