Démonstration du théoréme de Pythagore

Il existe de nombreuses démonstrations du
théoreme de Pythagore : 1a premiere qui nous
soit parvenue est due a Euclide (EvkAeidng,
né vers -325 et mort vers -265, auteur des
Eléments). Elle utilise le fait que l'aire du

carré construit sur I’hypoténuse d’un triangle

rectangle égale la somme des aires des carrés -
formés sur les c6tés de l'angle droit de ce -

méme triangle. o A
Sur la figure ci-contre, le théoréme de C b

Pythagore s’énonce ainsi dans le triangle ABC
rectangleen C:

AB® = BC* + AC*
Soit c2 = a2 + b2

Laire ¢” du carré de coté ¢ égale la somme des aires a’ et b” des carrés de cotés a et
b.

La démonstration que nous évoquerons ici est celle du puzzle chinois di a Chou
Pei Suan Ching (Jﬁ ﬁﬁﬁnﬁ:—(vers 200 av. J.-C.) dont la forme actuelle est attribuée a
Robert Simson, mathématicien écossais (1687-1768).

On construit la figure suivante a partir du triangle ABC :

H .G F
Figure 1
On a construit quatre triangles rectangles
semblables au triangle rectangle ABC a l'intérieur
E d'ungrand carré de coté a + b.
B Les hypoténuses forment un carré, hachuré en vert,
de c6té c. L'aire du grand carré est donc égale a l'aire
a N o 2 s .
hachurée ¢, plus quatre fois l'aire du triangle
L rectangle.
C b A D
Figure 2
En faisant glisser deux triangles. on obtient a
l'intérieur d'un grand carré, de coté a + b, deux
carrés, de cotés a et b, complétés par quatre triangles
BV ) rectangles, semblables au triangle ABC, formant deux
\ rectangles de longueur a et de largeur b.
a e | |
L'aire du grand carré est donc égale a l'aire hachurée
C—| b A a + bz, plus quatre fois l'aire du triangle rectangle.

. . ' . 2 2 2
Les aires hachurées des deux figures sont donc égalesetonac =a +b.
Démonstration du théoréme de Pythagore

Il existe de nombreuses démonstrations du
théoréme de Pythagore : la premiere qui nous
soit parvenue est due a Euclide (EVxA&idng,
né vers -325 et mort vers -265, auteur des
Eléments). Elle utilise le fait que l'aire du

i . ) 3 , . B
carré construit sur I'hypoténuse d’un triangle
rectangle égale la somme des aires des carrés A - ,
formés sur les cOtés de I'angle droit de ce a
méme triangle. 0 X A
Sur la figure ci-contre, le théoreme de C b

Pythagore s’énonce ainsi dans le triangle ABC
rectangle en C:

AB® = BC* + AC*
Soit C2 = a2 + b2

. 2 . Aes 2 . 2 2 . P
Laire ¢ du carré de coté c égale la somme des aires a et b des carrés de cotés a et
b.

La démonstration que nous évoquerons ici est celle du puzzle chinois dii a Chou
Pei Suan Ching (J&] B E & vers 200 av. J.-C.) dont la forme actuelle est attribuée a
Robert Simson, mathématicien écossais (1687-1768).

On construit la figure suivante a partir du triangle ABC :
H G F

Figure 1
On a construit quatre triangles rectangles
semblables au triangle rectangle ABC a l'intérieur
E d'ungrand carré de coté a + b.
B :;{fﬂ Les hypoténuses forment un carré, hachuré en vert,
de coté c. L'aire du grand carré est donc égale a l'aire

C
a hachurée cz, plus quatre fois l'aire du triangle
0 ‘ rectangle.
C b A D
/ ' Figure 2

En faisant glisser deux triangles. on obtient a
l'intérieur d'un grand carré, de c6té a + b, deux
carrés, de cotés a et b, complétés par quatre triangles
B . rectangles, semblables au triangle ABC, formant deux
rectangles de longueur a et de largeur b.




. ; ; T 2 2 T
L'aire du grand carré est donc égale a I'aire hachurée a” + b, plus quatre fois l'aire
du triangle rectangle.

. ) ) , 2 2 2
Les aires hachurées des deux figures sont donc égalesetonac =a +b".



