
Câu 46.​ [2H2-2.5-4] (THPT Triệu Sơn 1-lần 1 năm 2017-2018) Một bình đựng nước dạng hình nón 
(không có đáy), đựng đầy nước. Người ta thả vào đó một khối cầu không thấm nước, có đường 
kính bằng chiều cao của bình nước và đo được thể tích nước tràn ra ngoài là . Biết rằng khối 
cầu tiếp xúc với tất cả các đường sinh của hình nón và đúng một nửa của khối cầu chìm trong 
nước (hình bên). Tính thể tích nước còn lại trong bình. 

 

A. . ​ B. . ​ C. . ​ D. . 
Lời giải 

Chọn B.  
 

Giả sử ,  lần lượt là bán kính mặt cầu, bán kính mặt nón. 

Xét  vuông tại  ta có:  

Xét  vuông tại  ta có:  

Thể tích nước tràn ra ngoài là   

Thể tích khối nón là  

Thể tích nước còn lại là  . 

Câu 45:​ [2H2-2.5-4] (THPT Thăng Long-Hà Nội-lần 1 năm 2017-2018) Cho tứ diện đều  có 

độ dài cạnh bằng ,  là mặt cầu tiếp xúc với sáu cạnh của tứ diện .  là một 

điểm thay đổi trên . Tính tổng . 

A. . ​ B. .​ C. . ​ D. .  
Lời giải  

Chọn D.  

Gọi  là tâm mặt cầu , theo giả thiết thì  là tâm của tứ diện đều .Gọi  là tâm 

tam giác  thì ; .  

Ta có  



 

 

 

.  

Câu 49.​ [2H2-2.5-4] (THPT Chuyên Hạ Long-Quãng Ninh lần 2 năm 2017-2018) Trong không gian, 

cho bốn mặt cầu có bán kính lần lượt là , , , (đơn vị độ dài) tiếp xúc ngoài với nhau. 
Mặt cầu nhỏ nhất tiếp xúc ngoài với cả bốn mặt cầu nói trên có bán kính bằng  

A. .​ B. .​ C. .​ D. . 
Lời giải 

Chọn D.  
Cách 1: 

Gọi  là tâm bốn mặt cầu, không mất tính tổng quát ta giả sử , 

. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Dễ dàng tính được 

. Gọi  là tâm mặt cầu nhỏ nhất với bán kính tiếp xúc với bốn mặt cầu trên. Vì 

 nên  nằm trên đoạn .  

Đặt , ta có ,  

Từ đó suy ra , suy ra 

  
Cách 2 

  

Gọi  là tâm quả cầu bán kính bằng .  là tâm quả cầu bán kính bằng .  là tâm 
quả cầu bán kính . 

Mặt cầu  tiếp xúc ngoài với  mặt cầu tâm  nên 

. 

Gọi ,  lần lượt là các mặt phẳng trung trực đoạn  và . 

. 
Tứ diện  có  suy ra  là đường vuông góc chung của  

và , suy ra  (2). 

Từ  và suy ra   



Tam giác  có .  

Tam giác  có . 

Tam giác  có . 

Suy ra . 

 


