Enunt:
Pe multimea numerelor reale se considera legea de compozitie

xoy =\3/x3 +y3 — 8.

-b). Sa se demonstreze ca aceasta lege de compozitie este asociativa.

Rezolvare:

Ca sa demonstram ca o lege de compozitie este asociativa trebuie sa
facem doua calcule distincte in care apar compuse trei elemente, nu doua:
un calcul cu paranteze pentru primul si al doilea element al legii de
compozitie (calcul pe care eu il numesc ,calculul pentru partea stanga”) si
un calcul cu paranteze pentru al doilea si al treilea element al legii de
compozitie (calcul pe care eu il numesc ,calculul pentru partea dreapta”).
Cele doua calcule trebuie sa ne conduca la un rezultat identic daca legea
este asociativa. In acest caz, parantezele nu-si mai au rostul.

Daca, in schimb, obtinem rezultate diferite, atunci sigur am gresit pe
undeva... ;) Caci, inca n-am intalnit problema de bac in care ni se cerea sa
aratam ca legea este asociativa si sa obtin rezultate diferite. Decat atunci
cand era o greseala de tipar sau cand greseam eu la calcule; dar, dupa
revizuirea calculelor plictisitoare, obtineam coincidenta rezultatelor pentru
calculul din stanga si calculul din dreapta.

Sa incepem, deci, cu calculul pentru partea stanga. Pentru acest calcul voi
folosi litera S. Asadar, avem de calculat

S:(xoy)°z=\3/(x°y)3+z3—8. Dar

3
(x-y) = (\3/x3 +y - 8) = x4+ y° — 8, cci radicalul de ordinul 3 ridicat

la puterea 3 este un rezultat fara putere si fara radical, ca si cum puterea si
ordinul radicalului se reduc reciproc. Asadar,

5=\3/(x°)’)3+23—8=\3/(x3+y3—8) + 7 — 8 adics

S=v'+y +7 - 16.
Observati cd am obtinut deja un rezultat fara paranteza! lar acest rezultat
este deja foarte relevant pentru un ochi format.

Dar sa nu anticipam prea mult. Sa trecem la calculul pentru partea dreapta,

pentru care voi folosi litera D. Avem D = x o (y ° z) = \3/x3 + (y o 2)3 - 8.

3
Sicum (y ° Z)3 = (\3/)13 +z - 8) = y3 +2 — 8 , obtinem



D=+ +7-8) —8=vV+y +7 — 16.

Tot un rezultat fara paranteze! Si chiar identic cu cel pentru litera S! Asadar,
S=D, iar legea de compozitie datd este asociativa, asa cum trebuia sa
demonstram.

In urmatorul articol vom mai formula si rezolva o problema legata de
aceasta lege de compozitie.
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