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PLANI
BOLUM |
Dersin Adi Matematik Tarih 9-13/09/2024
Sinif 10 Siire 6 ders saati
Alt Ogrenme Alami SAYMA ve OLASILIK
Konu Toplama ve Carpma Yontemlerini Kullanarak Sayma
BOLUM II
Kazanim 10.1.1.1. Olaylarin gergeklesme sayisini toplama ve ¢arpma yontemlerini kullanarak hesaplar.
Degerler ADALET - Adil Olma
Yontem ve Teknikler Diiz anlatim, soru-cevap, problem ¢6zme, 6rnek olay, beyin firtinasi, kavram haritasi
Kullanilan Arag-Geregler Ders kitabi, yazi tahtasi, etkilesimli tahta, z-kitap, internet, fotograf, pergel, cetvel
BOLUM 1Nl

Ogrenme-Ogretme Siireci

Toplama ve Garpma Yontemlerini Kullanarak Sayma
ilk sayilarin insanin sayma gereksiniminden ortaya cikti§i, aksamlari hayvanlarinin tam olup olmadigini anlamak isteyen
insanlar tarafindan kullanildi§i iddia edilmektedir. Tam anlamiyla bir sayi kavramina sahip olmayan bu insanlar, bunu gitten
gecen her bir hayvan igin baslangicta bo$ olan keseye bir ¢akil tagi koyarak yapmiglardir. Glinlimiizde Hint-Avrupa dillerinde
“hesap” anlaminda kullanilan kalkults sozctigu Latincede “gakil tag1” anlamina gelmekteydi. Boylece her gakil tagi bir hayvanla
eslesmistir. Zamanla ortaya ¢ikan yeni ihtiyaglar sonucunda sayl kavrami gelismis ve sayma isi icin farkli yontemler de
kullanilmaya baglanmigtir.
Sayma igleminin farkli yéntemlerle yapilabiliyor olmasi insanlara bazi kolayliklar saglamistir. Ornegin her rafinda 10 kitap
bulunan 5 rafli bir kitapliktaki kitap sayisi hesaplanirken agagidaki yollardan biri kullanilabilir.
» Her kitap tek tek sayilarak kitapliktaki toplam kitap sayisi 50 olarak bulunabilir.
e 5 defa 10 sayisi toplanarak kitapliktaki toplam kitap sayisi 10 + 10 + 10 + 10 + 10 = 50 olarak bulunabilir.
¢ 5ile 10 carpilarak kitapliktaki toplam kitap sayisi 5 $ 10 = 50 olarak bulunabilir.
Bu yontemlerden garpma yoluyla saymanin digerlerine gore daha hizli saymayi sadladidi gortilmektedir. Fakat her sayma iglemi
icin carpma yolunun kullaniimasi uygun olmayabilir. Ornegin 10 kiz, 15 erkek &drenciden olustugu bilinen bir sinifin mevcudu
hesaplanirken uygun olan yéntem, toplama yoluyla saymadir. Herhangi bir siniftaki erkek 6grenci sayisinin bulunmasinda ise
esleme yoluyla sayma yapilmali ve her erkek 6grenci 1 den baslanarak bir ardisik pozitif tam sayi ile eglenmelidir. Sonug olarak
uygun sayma yonteminin kullanilmasi bu yontemi kullanan kigilere zaman kazandirip kigilerin hayatlarinda kolaylik saglar.

Bir kiimenin elemanlarini, pozitif tam sayilar kiimesinin
elemanlari ile sirali olarak bire bir egleyerek bulma islemine
. . . Bir vazoda bulunan 4 giil ve 5 karanfil arasindan 1 gl veya 1 karanfilin kag farkli bicimde alinabilecedini
bire bir egleme yoluyla sayma denir. bulunuz.
Sonlu ve ayrik kimelerin birlegiminin eleman sayisini { ! 'Caziim
bU|mak Icln bU kumE|er|n eleman Sayllarl toplanlr. BU Gallerin olugturdugu kiimeye G kiimesi denilirse s(G) =4 olur. Karanfillerin olusturdugu kiimeye ise K
A i i kiimesi denilirse s(K) =5 olur. s(GUK) =s(G)+s(K) =4 +5 =9 bulunur. Bu durumda bu vazodan 1
yontemle Saymaya “toplama yoll.uvla sayma denir. A ile B gl veya 1 karanfil 9 farkh bigimde alinabilir.
sonlu ve ayrik iki kime olmak tizere s(A U B) = s(A) + s(B)
olur.
A X B kiimesinin elemanlari olan (x, y) sirali ikililerinin sayisi s(A) = m ve s(B) = n olmak Gzere m . n adet olur. Sirah ikililerin
sayisini bu sekilde bulma iglemine ¢carpma yoluyla sayma denir.

Ornek

.
11 Srnek

Her birinde 8 kitap bulunan 14 kolide kag kitap oldugunu bulunuz.

[
| Cozam

Koliler kimesi 14 elemanli bir kiime ve kitaplar kimesi 8 elemanl bir kiimedir.
1. kolideki 1. kitap (1, 1) ile
1. kolideki 2. kitap (1, 2) ile

1. kolideki 8. kitap (1, 8) ile

14. koliceki 1. kitap (14, 1) ile
14. kolideki 2. kitap (14, 2) le

14. kolideki 8. kitap (14, 8) ile gasterildiginde

bu sirali ikililerin sayisi, carpma yoluyla sayma yéntemine gore koliler kimesindeki eleman sayisi ile
kitaplar kimesindeki eleman sayisinin garpimi olan 148 =112 adet olur. Kitaplarin sayisi ile siral ikili-
lerin sayisi ayni oldugundan kitap sayisi 112 adet olur.

Saymanin Temel ilkesi




k tane olayin gerceklestigi bir olaylar dizisinde birinci olay n, farkl bicimde, ikinci olay n, farkli bicimde ve bu sekilde devam
edildiginde k ninci olay n, farkli bigimde gerceklesiyorsa bu olaylarin tamami n; . n, . n; . ... . n, ¢arpimi kadar farkh bicimde
gerceklesir.

| " )
Ornek Brnek

Farkli 3 pantolonu ve farkl 2 gift ayakkabisi olan Oguz Bey'in bir pantolon ve bir ¢ift ayakkabiyi kag farkli 3 farkli bilyenin 5 farkh kutuya,

bigimde giyebilecegini bulunuz. a) Kag farkli bicimde atilabilecegini bulunuz.

rj(}ﬁzﬂm b) Her kutuda en ¢ok bir bilye olmak kosuluyla kag farkli bigimde atilabilecegini bulunuz.
b ]

1. yol Cozim
Pantolonlarin olusturdugu kiimeye P kiimesi ve pantolonlara py, pz. Py isimleri verilitse P ={p,, p.. ps}
olur. Ayakkabilarin olusturdugu kimeye A kimesi ve ayakkabilara a,, a, isimleri verilirse A={a,, a,}

olur. s(P) =3 ve s(A) =2 oldugundan Oguz Bey bir pantolon ve bir ayakkabiyi 3-2 =6 farkli bigimde

a) 1. bilye 5 kutudan herhangi birine 5 farkli bigimde,
2. bilye 5 kutudan herhangi birine 5 farkh bigimde,

givebilir. 3. bilye 5 kutudan herhangi birine 5 farkli bigimde atilabilir.
2. yol Saymanin temel ilkesine gére 3 farkli bilye 5 farkl kutuya 5-5-5 = 125 farkli bigimde atilabilir.
a, Yandaki agac diyag yla sorunun ¢ézlimi asagidaki gibi yapilabilir. : % <
Py < Sekildeki oklar soldan saga takip edilerek b) 1. b,lys SkGtadan hedangi b'”m? 5_'_””' b!glmde‘, ‘
8 PxA={(py a) (Py 3.} (P2 3)). (P2 3,), (P 3] (Pas 2,)) 2. bilye kalan 4 kutudan herhang birine 4 farkli bicimde,
21 kumesi elde edilir. s(P x A) =6 oldugundan Oguz Bey 1 pantolon ve 1 ayak- 3. bilye ise kalan 3 kutudan herhangi birine 3 farkli bicimde atilabilir.
Pa a, kabiyi 6 farkli bigimde giyebilir. Bu durumda 3 farkli bilye 5 farkli kutuya her kutuda en ok bir bilye olmak kosuluyla 5-4-3 =60
a, farkl bicimde atilabilir.
Ps < Ny

Yukaridaki cizgiler A, B ve C sehirleri daki yollar temsil ktedir. Buna gore A sehrinden harekete Ornek
baglayip sekildeki yollari kullanan bir aracin B sehrine ugramak kosuluyla - - —A — - =
a) C gehrine kag farkh sekilde gidebilecedini bulunuz Bir sesli harf ve bir cift rakamdan olugan kag farkli siral ikili yazilabilecegini bulunuz.

b) Kag farkh sekilde C gehrine gidip tekrar A sehrine dénebilecegini bulunuz.

¢) Giderken kullandigi yollan donaste kullanmamak kosuluyla kag farkli sekilde C sehrine gidip A
gehrine donebilecegini bulunuz.

Cozim

Sesli harflerin olusturdugu kiimeye A kiimesi, cift rakamlarin olusturdutju kiimeye B kiimesi denilirse
A={a e 1,i,0,6 u,ii}ve s(A)=8olur. B={0,2, 4, 6,8} ve s(B)=5 olur.

Birinci bileseni bir sesli harf, ikinci bilegeni bir gift rakam clan sirall ikililerin sayisi bulunurken saymanin
temel ilkesi geregi bu iki sayi ¢arpilir. Dolayisiyla s (A x B) =8-5 =40 olur.

Birinci bilegeni bir ¢ift rakam, ikinci bilegeni ise bir sesli harf olan sirali ikililerin sayisi s(B xA) =5 -8 =40
olur. Kosula uyan toplam sirali ikili sayisi 40+ 40 = 80 olur.

| cézim

[

a) Aile B sehirleri arasinda 4 farkll, B ile G sehirleri arasinda 3 farkh yol bulundugundan arac, A seh-
rinden C sehrine 4-3 =12 farkl sekilde gidebilir.

b) A ile B sehirleri arasinda 4 farkli, B ile C sehirleri arasinda 3 farkli yol ve doniiste C ile B sehirleri
arasinda 3 farkl yol, B ile A sehirleri arasinda 4 farkh yol bulundugundan arac, 4-3:3-4 =144
farkli yoldan A sehrinden C sehrine gidip dénebilir.

c) Aile C gehirleri arasini 4-3 farkli yoldan giden arag, dénligte ise giderken kullandigi yollar tekrar
kullanmayacagindan (3—1)-(4—1)=2.3 farkl yoldan déner. Bdylece kosula uygun toplam
gidis donis sayisi 4-3-2:3 =72 olur.

Faktoriyel

. BE S s
neN olmak lzere 1 den n ye kadar olan ardisik tam sayilarin garpimina n faktoriyel . ipucu ) )6 ( ’ * ( ) ;E ( ) )(
(carpansal) denir ve n! ile gosterilir. Buna gére \\-'\

|

+ nl=1.2.3....(n—1).n olur. Birbirinden farkli n tane nesne yan yana n- (n—1) - (n—2)-...-3-2-1 =n! farkli sekilde
- 0!=1ve 1! =1 olarak kabul edilir. siralanabilir.

3
Cozim

ornek Agagidaki caligmalarn inceleyiniz.
a) 5!=1-2.3-4.5=120 olur (Garpmanin degisme &zelliji oldujundan 5!=5-4-3.2.1=120
olarak da hesaplanabilir.).

Asagida verilen ifadelerin esitlerini bulunuz. B) 7t=7-6:5-4-3-2.1=7-61 olur.
e
a5l b7 P ¢ 7-5 T

¢) 71=5!=7:6-51—5=5!-(7-6—1) =5!-41 olur.

¥
Ornek "
Ornek
(n+4)!—=(n+3)! _ 64

neN olmak dzere (n+3)!+(n+2)! n+4d denklemini saglayan n degerini bulunuz. 5 kiginin 5 sandalyeye kag farkl sekilde oturabilecegini bulunuz.

L’ L’
Cozim Coziim

(n+4)!—(n+3)! _ b4 (n+4)-(n+8)!—(n+3)! _ 64 sandalyeye 5 kisiden herhangi biri 5 degisik sekilde,

M+3) +(n+2)! Nn+d "(n+3)-(n+2)!+(n+ta) n+a sandalyeye kalan 4 Kisiden biri 4 farkl sekilde,

sandalyeye kalan 3 kisiden biri 3 farkli sekilde,

sandalyeye kalan 2 kisiden biri 2 farkli sekilde,

sandalyeye kalan 1 kisi 1 farkli sekilde oturur.

5 farkli sandalyeye oturuglarinin sayisi, saymanin temel ilkesi kullanilarak 1-2-3-4-5= 120 bulunur.
1 den 5 e kadar olan ardigik dogal sayilarin carpiminin 5! olduguna dikkat ediniz.

(n+3)!-(n+4—-1) _ 64

(n+3)-(n42)T-(n+3) _ pa
“Tn+2)1 (n+3+1) n+4 2

(n+2)T-(n+4) n+4

=

8 PR cho .

2
(nnta) :,16744=(n+3)2:64=n+3:8 olup n =5 olur.




Ornek

Anne, baba ve 4 cocuktan olusan 6 kisilik bir aile yan yana siralanarak fotograf cektirecektir.

a) Aile bireylerinin kag farkl bigimde siralanabilecegini bulunuz.

b) Anne ve baba bir arada olmak iizere aile bireylerinin kag farkli bigimde siralanabilecegini bulunuz.

Cozum

a)6 kagﬂlik bu aile herhangi bir kogul olmadan yan yana 6! farkli bigimde siralanabilir.

b)

/. A\

n

I

LLEE

olur.

Anne ve baba birbirinden ayriimayacagina gére cocuklar-
\ la yer degigimi yapilirken anne ve baba 1 kisi gibi digt-
naldr. Dolayisiyla ailedeki kisi sayisi 1+4 =5 olarak ali-
nirsa yan yana 5! sayida siralaniriar. Elde edilecek her
siralamada anne ve baba birbiriyle 2! kadar yer degisti-
rebileceginden tum siralama sayisi 5!-2!=120-2 = 240

BOLUM IV

Olgme ve De@erlendirme

1

=

. Rakamlarinin carpimi 12 olan l¢ basamak-

I, rakamlari farkh ka¢ dogal say1 yazilabile-
cegini bulunuz.

. a, b ve c birbirinden farkli birer rakam olmak

lzere a+b+c =6 esitligini saglayan ¢
basamakh kag¢ tane abc sayisi oldugunu
bulunuz.

. A=1{0,1, 2, 3, 4} kiimesinin elemanlarini

kullanarak 200 ile 340 arasinda kag farkl
dogal say1 yazilabilecedini bulunuz.

. 5 karakterli bir sifrede Turk alfabesindeki 29

harf, 10 rakamve A={@, %, x, #, @, 7}
kimesindeki elemanlar kullanilabilmektedir.
Ancak bu sifrede art arda gelen iki karak-
terin birbirinden farkli olma zorunlulugu
vardir. Bu sifreyi bilmeyen birisinin deneme
yanilma yoluyla sifreyi kesinlikle bulabilmesi
icin en az kag deneme yapmasi gerektigini
bulunuz.

. 5892 sayisinin rakamlari yer degistirilerek

yazilabilecek 4 basamakli dogal sayilarin
toplami 6666 -(a!) olduguna gére a dogal
sayisini bulunuz.

6. A

Venn semasi ile verilen A ve B kiimeleri igin

x, A kimesindeki herhangi bir elemani ve

y, B kiimesindeki herhangi bir elemani
gostermek lizere asagidaki kosullara uygun
(x y) seklinde eslemeler yapilacaktir.

A kimesinde eslenmeyen eleman
kalmamaldir.

A kimesinden alinan her bir eleman B
kiimesinden yalniz bir elemanla esle-
necektir.

Verilen kosullara uygun yapilan eslemelerin
oldugu kiimeye F adi verilirse F kiimesinin
kag farkll sekilde olusturulabilecegini bulu-

nuz.

1. Bir banka bilgisayar programiyla agagidaki
kosullara uygun 6 haneli farkl sifreler olus-
turup sifreleri misterilerine verecekiir.

Sifre 4 farkh rakam ve 2 sesli harften
olusacaktir.

Sifre bir tek rakam ile baglayip yine bir
tek rakam ile bitecektir.

Sifrenin 3. ve 5. hanesi ayni sesli harf-
ten olusacaktir.

Buna gbre kag farkli sifre olusturulabilece-
gini bulunuz.

Dersin Diger Derslerle lligkisi

BOLUM IV

Planin Uygulanmasina lligkin
Agiklamalar

Konu o6ngorilen ders saatinde
ulagmistir.

islenmis olup gerekli deerlendirmeler yapilarak amacina
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