BAB 11
PERSAMAAN DIFERENSIAL TINGKAT SATU BERDERAJAT SATU

A. Persamaan Diferensial Linier Order Satu Homogen

Persamaan diferensial biasa order satu dapat dinyatakan dalam :

Foy) =4
atau dalam bentuk turunan
M(x,y)dx + N(x,y)dy = 0 ... (D
Contoh . 1 Z—z+%=0
dapat ditulis :
2y + x)dx + (y — 2x)dy = 0
dimana,
M(x,y)= 2y + x, dan N(x,y) = y-2x.
Contoh . 2 % = sinsinx + y
dapat ditulis
dy = (sinsinx + y)dx
atau
(sinsinx + y)dx —dy =0
dimana,
M(x,y) = sinsinx + y; dan N(x,y) =— 1.
Persamaan diferensial pada persamaan (1) dan penyelesaian-nya adalah menafsirkan
% atau y’ sebagai kemiringan dari garis singgung pada lengkungan (kurva)

penyelesaian di titik (x, y).

B. Penyelesaian Langsung

Persamaan diferensial terpisah dalam bentuk implisit :

f)dx + g(y)dy = 0
Penyelesaian umum suatu persamaan difeensial terpisah sebagai berikut :

Jfdx + [ gy)dy = ¢

c adalah konstanta sebarang
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Contoh . 3 Tentukan penyelesaian umum dari

xdx — 6)/2(2)/3 + S)dy =0
Penyelesaian 3 : persamaan di atas pada contoh 3 sudah terpisah, maka dapat di

integralkan sebagai berikut :

[xdx — f6yz(2y3 + S)dy =0

2
1 2 1 3
X +7(2y + 5) =C1
Catatan :

2 3
[ 6y° (Zy +5)dy fada=% =%(2y +5)
Misalkan a = 2y3 + 5 , makada = 6y2 dy

PUPD: x” + (2" + 5)2=ZC1 atau x2+(2y3+5)2=C m ;20 =C

Contoh . 4 Tentukan persamaan diferensial (2—’; + 1)dx + ( yil )dy =0
X

Penyelesaian 4 : perubah x dan y sudah terpisah, maka dapat diintegralkan sebagai

berikut :
( )d y+1 y=0
1 —
(x+1 d(x +1)+f( )dy_c
2
lnln( + 1)+ Inin(y + D=C

ln(x + 1)(y + 1)=C atau (x + 1)(y +1)= e’
Penyelesaian umum PD : (xz + 1)(y + 1)=2C [ dimana: ¢ = C

C. Penyelesaian Peubah yang dapat Dipisahkan

Jika persamaan (1) dapat ditransformasikan, maka persamaan tersebut dapat ditulis

dalam bentuk :

fg,Mdx + f,(0)g,dy =0 (2)
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Faktor pengintegral adalah maka didapati

— 1
f,39,0)

f,) + 9,
7,60 T g

dy =0 3)

Jika persamaan (2) tidak eksak namun persamaan (3) adalah eksak sehingga teknik

penyelesaiannya menyesuaikan dan dapat dilakukan integral langsung dalam bentuk

berikut ini

f f,) f 9,

Xty ydy =C

Contoh . 5 Selesaikan persamaan diferensial berikut ini :

1+ x)ydx + xdy =0

Penyelesaian 5 :

1+ x)ydx + xdy =0

Faktor Integrasi adalah j , persamaan menjadi :

1 1
x_y(l + x)ydx + x—yx dy =0
MY dx + idy =0
x y

Karena persamaan sudah terpisah maka dapat diintegralkan :

f(%)dx + f%dy =C

f(%+ 1)dx+f%dy= Cc

Inlnx +x +Ilny=2C
Inlnxy + x=2C

Inxy + Inin e =¢"

xyex= C [ eC= C

Penyelesaian umum persamaan diferensial (PUPD) : xyex =C

D. Selesaikan persamaan diferensial berikut ini : y' +xy =3

Penyelesaian 17 :

y'+xy=3y

Modul -1Persamaan Diferensial Tingkat Satu dan Berderajat Satu

10



di rubah menjadi
dy —
- T xy =3y
dy + xydx = 3y dx
dy + (xy — 3y)dx =0
dy + y(x — 3)dx =0

Faktor integral adalah %, maka persamaan tereduksi menjadi

%dy + %[y (x —3)]dx =0

% +(x—3)dx =20

Karena persamaan diferensial sudah terpisah, maka dapat di integralkan :

f%+f(x—3)dx=€

Inlny + % (x — 3)2 =C dikali 2 diperoleh

2

y+ (x—3)’=2C => Inlny’ + Inin P
2 2

PUPD : "™ = ¢ atau y'=ce Y e’ = ¢

E. Selesaikan sistem persamaan diferensial berikut ini : Rumus Volterra
d
d—f = x(a ,ta 2y)
dy _
o = y(bl + bzx)

Fungsi tersebut menggambarkan persaingan dua spesies yang hidup dilingkungan yang

disediakan.

Penyelesaian 7 . Diketahui bahwa —ZL =L d
x dt * dx
dy _ Ybtb)
dx x( a1+a2y5
[ (b+b,%)
dy - | X a1+azy dx
Faktor integrase :

y a1+a2y

1 dv = [ 1 y(b1+bzx) d
yia1+a2yi y = i y(a1+a2y) x(a1+a2y) X
1 1
l yi a1+a2yj ]dy = [ xib1+b2x ldx

Persamaan diferensial sudah terpisah dalam bentuk ekplisit, maka
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el = el
[ e = 12+ e

Dicari nilai 4, dan B diperoleh :
A(a1 + azy) + By =1
Aa1 + Aazy + By =1
Aa =1
1
Aa2 +B=0
Jika Aa =1 maka A=+

4

a
Jika Aa_+ B =0 maka —a. + B = 0 ,B= ——*%
2 al 2 al
Diperoleh A = aL dan B = —— ,lalu subtiusikan kepersamaan
1 1

1 )
A B _ a Ta _ 1 a,
flT-l_ a +ay ]dy - f y + a +ay ]dy - f ay d}/f— alia1+a2yi dy
1 % 1) 1, 1
a—lln Iny — a—lln In (a1 + azy) (a—z) = Inlny — . In (a1 + azy) + C
Sama-saman dikalikn factor aL, maka :
1

1 —
Inlny — ln(a1+a2y)+a—1C = an-I_ C

Dicari nilai D dan E sebagai berikut :

1 D E
f[ x(b1+b2xj]dx = flT + (b1+b2xj]dx =
D(b, +b,y)+ Ey =1
Db + Dby + Ey = 1
Db1 =1
Db2 + E=0

Jika Db1 =1 maka D = bi
1
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Jika Db, + E =0 maka —-b,+ E=0 ,E= —-%

1 1

Diperoleh D = bi dan E = —-% , lalusubtiusikan kepersamaan
1 1

1 bz
D b, 5, 1 b,
f[T + b, +b X ]dx f[T + b +by ]dx = fb_lxdxf_ b (b +b.7) dx
1 2 1 1 1
b—lln Inx — b—lln In (b + bzx) (—) = b—lln Inx — b—lln (b1 + bzx) +C

Sama-saman dikalikan faktor b—, maka :

lnlnx—ln(b +bx)+—C W+C

N2+ pigle=gigrc

Jadi

F. Penyelesaian Homogen

Suatu persamaan diferensial homogen adalah suatu persamaan dari bentuk :

dy _ MGy
dx ~  N(xy)

Persamaan diferensial dikatakan homogen jika M(x, y) dan N(x, y) adalah fungsi-fungsi
homogen dan berderajat sama. Subtitusi y = vx; dy = vdx + xdv dan PD
Homogen dapat diubah menjadi PD dengan perubah terpisah. Atau
x =vy =>dx =ydv + vdy

Suatu fungsi f(x,y) disebut homogen berpangkat n jika f(x,y) = nf (%, ¥). Disini

diberikan contoh -contoh persmaan diferensial homogen

Contoh . 3 Diberikan persamaan f(x,y) = X+ xy adalah homogen berpangkat 2
Bukti :

2

fy) =x +xy

2
fxy) = (x) + (O0)

2 2 2 2, 2 2

= x + ()= @+xy)= fxymn
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Contoh . 4 Diberikan persamaan sin sin % adalah homogen tingkat Satu

Contoh-contoh persamaan diferensial homogen dan penyelesaiannya :

Contoh . 5 Tentukan penyelesaian umum persamaan diferensial
' 2
y == yQ) =2
x -y

Penyelesaian 5

2 d 2
y=Zr = &
2
2xydx—(x —y)dy= 0 (5.1
Tranformasikan a = % = y=ax => dy = adx + xda

Lalu subtitusikan a dan dy = adx + xda ke pers. (5. 1), diperoleh :

2xy dx — (x2 - yz)dy =0 faktor pengali Lz
X

LZ(ny dx) — %(xZ _ yz)dy =0
2L dx —(1 ——)dy =0
2adx — (1 - az)(adx + xda) =0
%dx ! _)_ da = 0 ........... (52)

a(a +1)

Persamaan (5.2) sudah terpisah, maka persamaan diferensial dapat di integral sebagai

berikut :

[ Ldx - fi(lg—jl))-da =0

lnx—f—(l_z—az)—dazC
(a+1)
Inlnx — [— lnln(a + )+1nlna]—C
lnlnx+lnln(a +1) Inlna =C

2
lnlni(aa—ﬂ)-=C 'i(a—ﬂ)-zC ;C=eC

a

Jikaa = y , maka
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x!a2+1 -C - x((7)2+1) _ yT"'x _ yz+x2 - C

a ¥y y y

PUPD : dengan syarat y(1) = 2 artinya x = 1 dan y = 2 lalu disubtitusikan

diperoleh :
Y @@t 5 c
y 2 -2 7

Penyelesaian partikulir persamaan diferensial (PPPD)

2 2
YH+x _ 5
2

5 atau 2y2 + 2% — 5y=0 =

Catatan :
2
JAEEL qq = [A2tE g 4 [Lgq
a(a—i—l) a +1 a
(Aa+ Bya+ C(a"+1)=1-a’
Ad°+Ba+Cad+C=1-a
A+Cd +Ba+C=1-a
A+C=—1 ;B=0 ; c =1
JlkaC =1 maka A+ C=—1 =>A+1=—1 ;A=-2

fi?—:fda + [<da = f%ﬁ;oda + [—da =

f(a_z—i)lada + [—da = [- a211 d@ + 1) + Inina

— lnln(a2+ 1)+ Inlna =C

a

a2+1 =C "
(****)Tranformasikan z = % => x=yz => dx = zdy + ydz
2xy dx — (x2 - yz)dy =0 faktor pengali Lz

y

2xy dx—(xz—yz)dy =0
yz B

2
2(£)dx - (i— - 1)dy =0
22(zdy + ydz) — (z' — 1)dy = 0
Zszy + 2zydz — zzdy +dy=0
szy +dy + 2zydz =0
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(=

1)dy + 2zydz =0
+

2z _
(Z+1) dz =0

Ay 2z 4 _
fy +f(zz+1) dz =0

Ininy + lnln(zz+ 1)=c

2
+
KU
y

1

yzz+1=C
2

y| 5+ 1|=¢C
y

v +y)=

2 2
% =C jawaban sama (item)
Catatan :
2
f 2ZZ dz =f 2ZZ d!z +1
(z +1) (z +1) 2z
Contoh . 6 Cari penyelesaian persamaan diferensial dari

(x + 2y)dx + 2x + 3)dy = 0 ;y(2)=1
Penyelesaian 6 : persamaan diferensial homogen berderajat satu

(x + 2y)dx + (2x + 3y)dy = 0  faktor pengali adalah% , diperoleh
%(x + 2y)dx + %(ZX + 3y)dy =0

X X —
(7 + z)dx + (27 + 3)dy =0

Penyelesaiannya adalah a = % ;x =ay ; dx = yda + ady

Lalu disubtitusikan :
(a + 2)[yda + ady]+ (2a + 3)dy = 0
(a + 2)yda + (a + 2)ady + (2a + 3)dy =0
(a + 2)yda + a’ + 4a + 3)dy= 0

(a+2)
—@D g+ Lagy=o0
(a2+4a+3) a+ y Y

Karena persamaan sudah terpisah, maka persamaan dapat di integralkan

(at+2) 1 —
f (az+4a+3) da + f y dy 0

16
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fﬂda+f%dy=0

(a+1)(a+3)
%ln In(a+ 1)+ %ln In(@a+3) +Inlny==¢C dikalikan dengan 2

diperoleh

Inin(a+ 1)+ Inin(a+ 3) + 2Inlny = 2C
Inin(a + 1)+ Iniln(a + 3) +lnlny2=2C
(a + D(a + 3)y2 = (C atau (a2 + 4a + 3)y =C

Lalu subtiusikan a = = diperoleh

3
((§)+4(—)+3) ( +%+3)y=c

(.L n _L n _L) —C
y y y
yx + 4y x + 3y = Cy2 ] merupakan PUPD
likay(2)=1 maka yx' + 4y°x + 3y’ = Cy’

M@ + 41)°(2) + 3(1)° =Cc(1)”

4+8+3=C ,;C=15
Penyelesaian partikulir persamaan diferensial (PPPD) :

yx2 + 4y2x + 3y3 =15y2 [ |

Catatan :

_f1/2d+f1/2

(a+2) _
f(a+1)(a+3) - f a+1l

(a+2) 1
f(a+1)(a+3) - zf a+1 da +
+2 1 1
I (a-lf;l)(a)-l-B) =7lnin(a + 1)+ 5Inin(a + 3)

Harga A dan B dapat dicari dengan :

A(la+ 3)+ B(a+ 1)=a + 2
Aa + Ba+3A+B=a+ 2
(A+Ba+34A+B=a+2

A+B=1 ... (1)

344 B =2 .....(2)
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Dengan cara eliminasi dan subtitusi diperoleh :

L - L _ L —

24=1 => A=+ ; Jikad == => >+ B=1
1 1
B=1—7=7

E. Persamaan diferensial dengan koefisien fungsi linear

Persamaan diferensial pada persamaan (1), jika M(x,y) dan N(x,y) adalah fungsi
linear dalam x dan y , maka persamaan tersebut dinamakan persamaan diferensial dengan
koefisien fungsi linear. Persamaan ini mempunyai bentuk :

(ax + by + ¢c)dx + (px + qy + r)dy = 0
Dimanaa, b, ¢, p, q, danr €R

a. berbentuk Jika:ag-bp = 0 atau &=L =m

du—adx

> maka PD

Untuk mendapatkan PUPD gunakan subtitusi u = ax + by, dy =

tersebut dapat diubah menjadi perubah terpisah.

Contoh 12 Selesaikan persamaan diferensial
(x =2y +9dx —(3x — 6y + 19)dy =0
Penyelesaian 12 diketahui
a=1;b=—2;c=9;p=—3;q=6;danr =— 19
Berdasarkanaqg-bp = (1)(6)— (— 2)(—=3)=6 -6 =0
Maka penyelesaian persamaan diferensial adalah

u=x-—2y ; du = dx — 2dy

dy — dx;du

(x — 2y +9)dx — 3(x — 2y) + 19)dy = 0
(u + 9)dx — (3u + 19) (d";—d”)= 0
—(u+ Ddx + Bu + 19)du =0

_ (Bu+19)du
dx = u+1

Persamaan tersebut sudah terpisah maka dintegral , diperoleh :

18
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fdx — f (Bu+19)du

u+1
—_ (3t+h+16 _ 16
x = ey du = [ 3du +—du

x=3u+ 16lnln(u+1) +C
Kemudian subtitusikan u = x — 2y, maka

x=3x—-2y)+ 16lnin(x — 2y +1) +C
2x — 6y + 16Inln(x — 2y + 1)=C ]

Merupakan penyelesaian umum PD.

Contoh 13  Selesaikan persamaan diferensial (x + y + 1)dx + (x + y)dy = 0
Penyelesaian 13 : Diketahuia =1 ; b=1;c=1;p=1; q=1;r=0

aq — bp = (1) - (H(A)=0
Penyelesaiannyau = x +y ; du=dx +dy ; dy=du— dx

x+y+1dx+x+y)dy=20

(u+ 1dx + (w)(du — dx)=0

dx + udu =0

Karena persamaan sudah terpisah maka dapat dintegral :

Jdx + fudu =0
x+%u2=C

2x +u’ = 2C
jikau = x +y

2x + (x + y)2 =C m  merupakan PUPD

b. Jika:aq-bp O

% * % ataupx + qy # u(ax + by)untuk setiapu € R

Untuk mendapatkan penyelesaian umum gunakan subtitusi x = x .t h dan
y =y + k, dimana x = h dany = k . Jadi penyelesaian diferensial menjadi
peprsamaan diferensial Homogen :

(ax1 + byl)dx1 + (px1 + qyl)dy1 =0

19
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Contoh 14  Selesaikan persamaan diferensial
(7x =3y —7)dx + Bx — 7y — 3)dy = 0
Penyelesaian 14 : diketahuvia = 7, b =— 3, c=—7;p=3,q=—7,r =— 3

aq — bp = (7)(—= 7)— (= 3)(3)=— 49 + 9+0
Penyelesaian persamaan diferensial :

Dicari nilai h dan k . dipilih dengan determinan :

Ax |7-33-7] —40

X = T 33-7] T —a0 — 1
_ Ay _ _17733] _ _0 _
Y= = |7-33-=7| ~ —40 0

Diperoleh nilaix = h =1 ; y = k = 0 kemudian subtitusikan :

x=x1+h dan y=y1+k
x=x1+1 dan y=y1+0
dxzdx1 dyzdy1

(7(x1 + 1) - 3y1 - 7)dx1 + (E’:(x1 + 1) — 7y1 — 3)dy1 =0
(7x1 — 3y1)dx1 + (3x1 - 7)/1)dy1 =0
Persamaan sudah homogen, maka diselesaikan dengan penyelesaian homogen derajat satu
X
. D= L. — . —
Misalkan : a = S o =ay dx1 = ady1 + ylda

1
(7x1 — 3311)dx1 + (3x1 - 7y1)dy1 =0
Persamaan di kalikan dengan factor yL diperoleh

1

1

(7%— 3)dx, + 3= —7) =0
(7a — 3) ady1 + ylda)+ (3a — 7)dy1 =0

(7a2 — 3a) dy1 + (3a — 7)dy1 + (7a — 3)y1da =0
(7a2 — 7) dy1 + (7a — 3)y1da =0

7d

5y 7a3) 4qg = 0

e

74y, (7a=3) &y, 7a—3 _
J ) +f(a2_1)d 7f + |/ e da|=C
7Inin y, t
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Dengan mencari nilai A dan B dengan reduksi diperoleh : A = 2

subtiusikan nilai A dan B diperoleh :

In in (y1)7 + [f ail da + | ail da]: C

Inin(y) + 2in(a — 1)+ Sin(a + 1)=IninC

(
1nln(y1)7 + In(a — 1)2 + Inin(a + 1)5 =IninC
lnln(y1)7 + In(a — 1)2 + Inin(a + 1)5 =IninC
Inin(y) @- D@+ 1D’ =inc
(y1)7(a — 1)2(a + 1)5 =C dimanalninC = C

Subtitusikan Y, =YX, =X = 1 dana = % diperoleh :

1

2 5

I il -
() ((n - 1) (yl + 1) )_ c

7 ( x—1 20 x-1 5 _
(5= 5+ )=c

I A AR
(y)((y y)(y-l_y))_c

7 x—y—1 2 x+y—1 5 _
(y)((y )(y ))_C
(x—y—l)z(x+y—1)5=C [
merupakan penyelesaian umum persaman dif erensial

dan B = 5 lalu

Contoh 15  Selesaikan penyelesaian khusus dari persamaan yang diberikan y(1) = 1

dy __ 2x—5y+3
dx ~  2x+4y—6

Penyelesaian 15.

(2x =5y 4+ 3)dx — (2x + 4y — 6)dy =0

diketahuia = 2, b =— 5,c=3;p=—2,q=—4,r =6

aq — bp = (2)(— 4)— (— 5)(— 2)=—8 + 10+0
Karena aq — bp+#0 , maka Penyelesaian persamaan diferensial :

x=x1+h ;y=y1+k

Lalu dicari nilai h dan k dari persamaan (15.1). dipilih dengan determinan : dimana

persaman linear sebagai berikut :
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2x — 5y =—

2x + 4y = 6
_ M _ |-cb-rq| _ |-3-564| _ 18 __ 1
X = T labpal 2524 _ 18 _
_ Ay _ Jla—cp—r| _ 12-326] _ 18 __ 1
Y =Ta T Tlabpql 12524 _ 18

Diperoleh nilaix = h =1 ; y = k = 1 kemudian subtitusikan :

x=x1+h dan y=y1+k
x=x1+1 dan y=y1+1
dxzdx1 dyzdy1

Persamaan (15.1) direduksi menjadi :

2x — 5y + 3)dx — (2x + 4y — 6)dy = 0

EZ(xl +1) -5, + 1+ 3)dx1 - (z(x1 +1)+ 4(y1 +1) = 6)dy, = 0
(le - 5311)dx1 - (2)61 + 4)/1)(le1 =0 e (5.2)

Persamaan (5.2) sudah homogen, maka penyelesaian persamaan (5.2) dengan

penyelesaian homogen, diperoleh sebagai berikut :

Dengan factor pengali yL, maka persamaan (5.2), menjadi
1

1 1 _
3 (le — 5y1)dx1 - y—l(le + 43/1)dy1 =0

X X
(Zy—l— S)dx1 - (Zy_1+ 4)dy1 =0

Penyelesaian dengan subtitusikan : x =ay =>y = 71 maka

abc1 = ady1 + ylda

_ dxl—ylda
dy1 =
(2a — S)dx1 — (2a + 4)dy1 =0

X
1

dx,—-da
(2a — 5)dx, — (2a + 4) e

a
a

2 2a—5 adxl—xlda
ﬂ;—ldxl — (2a + 4)(—2) =0

=0

a
(Za3 —5¢° — 24" — 4a)dx1 + (2a + 4)x1da =0
(Za3 — 74" - 4a)dx1 + (2a + 4)x1da =0

dx, (2a+4)
— + 5
1 (Za —7a —4a)

da = C
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d
f xxl +[—2) g = lnlnx1+ILda =C

1 (2a3—7a2—4a) a(2a+1)(a—4)

A B c _

lnx1+f;da +f2a+1 da +fﬁda = C1

dengan cara reduksi diperoleh nilaiA =— 1 ; B =% 0 C =%
—1 4/3 1/3 _

lnx1 + dea + ] da + fﬁda = C1

lnlnxl—lnlna+%lnln(2a+1)+%lnln(a—4)=C ]
F. Persamaan Diferensial berbentuk : yf(xy) dx + xg(xy)dy = 0
Untuk mendapatkan PUPD subtitusikan a = yx, y = % dy = M maka

dapat diperoleh PD dengan perubah terpisah.

Contoh 16 Selesaikan persamaan diferensial y(xy + 1)dx + x(l + xy + xzyz)dy =0
Penyelesaian 16

y(xy + dx + x(l + xy + xzyz)dy =0 (16.1)
Subtiusikana = xy, y = % ;0 dy = M kepers. (16.1) diperoleh :
X

Persamaan diferensial berubah menjadi :

y(a + Ddx + x(l +a+ az)(adx—_zxda) =0

X

%(a + 1)dx + x(l +a+ az)(ma—_zadx) =0

X

a(a+1)dx+(x(1+a+a2“da—a{1+a+az)dx _—
x
Direduksi menjadi :
(x(1+a+a2))da—(a3)dx _—
x
2
b (erd) go — gL (16.2)
a

Persamaan (16.2) diferensial sudah terpisah, maka dapat dintegralkan

d 1+a+a’
e _ f-(%)-da =,

Inlnx + 12+i—lnlna=C
2a a 1
Inin =+ 12+i=
a 2a a 1

Lalu subtitusikan a = xy
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1 Xy xzy2
+

— In
2000)° )’ ()’

1 + 2xy — 2x2y2 Ininy = 2(31x2y2

Iny =C1

1 + 2xy — 2xzy2 Inlny = Cx2y2 ]

dimana 2C .= C

Contoh 17  Selesaikan persamaan diferensial singular dari persamaan

y(1 + xy)dx + x(1 — xy)dy = 0 y(0)= 2
Penyelesaian 17 :
Subtiusikana = xy ; x = = ; dx = yda—_zady

y y

Persamaan berubah menjadi

y(1 + a)(yd“—‘;“iy)+%(1 — a)dy =0
Yy

yz(l + a)da — ya(l + a)dy + ay(1 — a)dy = 0

yz(l + a)da — Zyazdy =0
—1+2a da - 22 =¢
a
Persamaan sudah terpisah, maka dapat diintegral menjadi :

Ata o 24y _
f(aZ) da f y Cl
1

—7+lna—21nlny=C1

Lalu subtitusiskan a = xy , diperoleh :

1 2 _
> Inlnxy — Iny —C1

PUPD :
L hini=C =
xy y

Jika syarat ; y(1) = 2 ; maka

1 1 _ N S

ﬁ—lnlnT— ;0= Inin2

PPPD:

L mmZE=1—-in2 = dimanaC = C

xy y 2 1

Modul -1Persamaan Diferensial Tingkat Satu dan Berderajat Satu

dimana C1 =C
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