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Uppgifter pa forindringshastighet och derivata

I detta héfte hittar du uppgifter pa alla olika betygsnivder inom
’fordndringshastighet och derivata”. Behover du genomgangar pa
teorin kan du ga till min hemsida via denna lank:

Vilj dina genomgéngar du vill se 1 denna lank

Det ar 22 uppgifter och du véljer sjdlv om du ska gora alla eller om du
véljer ut vissa uppgifter.

Facit till uppgifterna finns 1 slutet av héftet.
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1. Bestiam

a) 1im 3°
r—0
b) . oz —Tx
im ————
27 2(z — 7) (3/0/0)
2. z?

Punkterna (2, 2) och (6, 18) ligger pd kurvan y = >

A
Bestdm andringskvoten, il , mellan de givna punkterna.

Az

b) Forklara med ord vad du beriknat i a). (2/0/0)

3.  Vilken av linjerna dr en tangent till kurvan?
A

(1/0/0)
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4. Figuren nedan visar grafeny = f (z).

h"H

-1
| \
Rita in foljande i figuren.

a) En tangent till grafen med lutningen 3.

b) En sekant till grafen med lutningen —1. (2/0/0)

5.  Ifiguren visas grafen till en tredjegradsfunktion.

Ay

: \/ ]
Rita i figuren

a) en tangent till kurvan i punkten P.

b) en sekant som gir genom punkten Q. (2/0/0)

6.  Bestim f'(z)for funktionen f (z) = 10z genom att anviinda derivatans definition. (2/0/0)
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7. Derivera funktionerna.

) f(x)=z+a*-7

b) y=3z
c) 2
g9(z)=— (3/0/0)
8.  Beriikna f'(2) da f(z) = 2° + 3z (2/0/0)

9. Bestim riktningskoefficienten k for tangenten till funktionen y = z* i punkten (2,8).

(1/0/0)
10.  Grafen till funktionen f (z) = 3z* — 4z + 10har en tangent déir z = —2.
Bestdm tangentens lutning. (2/0/0)
11.  Los ekvationerna och svara exakt.
a) z°=25
b) e” =25 (2/0/0)

12. Los ekvationerna. Svara exakt.

a) e’ =10

b) 227 =10

9 (z-1)0°=8 (3/0/0)
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13.

14.

b)

c)

d)

15.

flz) =22 — 22 +1

Bestdm ekvationen for kurvans tangent dirz = —1

Derivera med hjilp av deriveringsreglerna.

a) y=Ta*-—2-8

y =05z — 0,8
y =2z 2_3z73
_23:2 6
V=3 w

yz:t:% +x

Bestdm derivatan av

a) f(z) =2z" + 101z
b)  f(zx) = 3e” + €

) fla)=4"

Y f@=vE-1

(2/1/0)

(3/2/0)

(3/2/0)
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16.

17.

18.

19.

20.

Bestim foljande gransvirden.

a)

b)

Derivera och 16s ekvationeny’ = 0 omy = e

. (gh + 3h2)
Iim | ———
h—0 h

) ($2 — 8z + 16)
lim| ———
T4 z? — 4z

Svara exakt.

Derivera

a) y=>5z'—z

2

b) y=1-=z
C) :cﬂ+1
y= 1 dér n dr en konstant

Best

a)

b)

c)

im f'(z) om

flz) =8

f(xz) =47+ bbx

flz)=2-05"+=

2r

For funktionen f giller att derivatan f'(z) = 2.

Bestdm virdet pa

lim
h—0

f4+h) - f(4)
h

x.

(1/1/0)

(1/1/0)

(2/0/1)

(1/2/0)

(0/1/0)
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21.  Berikna f'(2).

) 2 3 _ 2
a £ () = x - x
b f(z)=+V2z (0/4/0)

22, f(z) = 22* + 92® och g (z) = 32> + 18z + a ir tva olika funktioner.

For vilka virden pa a giller att f(z) och g(z) tangerar varandra?

(0/1/2)
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Facit

1. a ]
Korrekt svar.
b) 3,5
Godtagbar ansats, till exempel korrekt forkortning av uttrycket

med korrekt svar.

2. a3 4
Korrekt svar.
b)  Kurvans medellutning i intervallet.

Forklaring som visar pa forstaelse av vad sekantens lutning ér.

3. C

Korrekt svar.

1. w
] Ay

o

A

w
|
[+
|
=
(=]
-
w
o

_4/

/1 - \

Korrekt ritad tangent.

+E,

+E
+E

+E

+Eb

+E,b

+E,
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b)  Till exempel

TAU

[=2)

I - \

Korrekt ritad sekant.

5. a) ‘y

Q
/ &
Godtagbart ritad tangent.
b)  Exempel:
‘.U
Q

[T 7

Godtagbart ritad sekant, som skir kurvan i minst tvd punkter varav en ar Q.

+]-:h

+Eb

+Eb
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6. 10
Korrekt ansats, till exempel korrekt tecknat grinsvirde utifrian derivatans definition.

Korrekt utrdknat grinsvirde med hjélp av derivatans definition.

7.8 f'(x) =3z + 2

Korrekt svar.

b)
y=1ee (= 52)
xr

Korrekt svar.
c) 4
i(0) =4 = (%)

Korrekt svar.

5 f@)=1
Godtagbar ansats, t.ex. deriverar korrekt. ( f'(z) = 2z + 3)

med i 6vrigt godtagbar 16sning och svar.

9. k=12

Korrekt svar.
10. k= f'(-2)=-16
Godtagbar ansats, till exempel bestimt f’ (z) korrekt
med 1 Ovrigt godtagbar 16sning och korrekt svar.
1. a)  x=251/5) ; x=25"1/5 ; x=25%*1/5
Korrekt svar.

b)  x=1In25;x=2In5;x=2*In5

Korrekt svar.

12. a) 2 =1n10
Korrekt svar
b) .1:=5% eller x=\7/5

Korrekt svar

+Eb

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E

+E
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) z=3

Korrekt svar

13. y=8z+6

Deriverat och bestimt k-virde
Beriknat punktens y-koordinat

Korrekt bestimd ekvation

14. a) y" = 2]_;(;2 -1
Korrekt svar.

b) —

Korrekt svar.

©) Y =4z 49z

Korrekt svar.

d 4 4
) y'=§3:+123573= oy = —$+
Korrekt svar.
e) yr _ %‘TTZ +1
Korrekt svar.
15. ) f'(z) = 101z + 101
Korrekt svar
b f(z) =3¢
Korrekt svar
¢ f'(z)=-4"xIn4
Korrekt svar
d) ’ 1 _9 1 1
)=z 4+ "= —+ —
f (=) 2 2\/z x2

Godtagbar ansats t ex skriver om funktionen

Korrekt svar

+E

+E
+E

+C

+E

+E

+E

+C

+C

+E

+E

+C

+E
+C
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16. a) 9
Korrekt svar.
b) 0

Korrekt svar.

17.

.._..
=
b =

In 2

T = — =——

: 2

Tr =

M|

Godtagbar ansats, till exempel korrekt derivata y' = 2e% 1

med i Ovrigt godtagbar 1osning och svar.

18. @) 4 = 202° — 22

Korrekt svar

b) yl = —1

Korrekt svar

C) y’ — :rﬂ

Korrekt svar

19. ) f(z)=8"-In 8
Korrekt svar.
b fr(z)=—-4""-1In 4455
Korrekt svar.
¢ fl(x)=2-0,5"-1n 0,5

Korrekt svar.

20. 8

Redovisad godtagbar 16sning med korrekt svar.

21. a) 1

2 2
Korrekt deriverat. f'(z) = — S+
T x

Korrekt svar.

+E

+C

+E
+C

+E

+E

+A

+E

+C

+C

+C

+C

+C
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b)

B =

Korrekt deriverat. f' (z) = L

V2z

Korrekt svar.

22. g = —10 ocha = 54

Godtagbar ansats, t ex deriverar bada funktionerna och sitter derivatorna lika
f'(@) =4g'()

Hittar att funktionerna har samma derivatada x = —3 ochxz =1

med 1 6vrigt godtagbar losning och svar.

+C

+C

+C
+Apl

+ Apl
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