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FUNTZIO BATEN puntu baten limitearen kalkulua:    

 
Orain arte funtzio baten limiteak kalkulatzeko bere grafikoa begiratuz egin dugu.  Honen 
helburua limitearen interpretazio grafikoa lantzea izan da. 
 
 Baina benetako helburua ez da hori,  kasu gehienetan y=f(x) funtzioaren adierazpen 
analitikoa izango dugu (“ekuazioa”) eta grafikoa lortu beharko dugu,  
 
y=f(x)   ⇒  𝐺𝑅𝐴𝐹𝐼𝐾𝑂𝐴
 
Honetarako funtzioaren limite batzuk kalkulatzea interesatuko zaigu eta euren bidez lortzen 
den informazioaz baliatuko gara grafikoaren BOZETO bat egiteko. 
 
Gainera, funtzio baten jarraitasuna hausnartzeko , grafikorik gabe, argi dago ikasi beharko 
dugula kalkulatzen limiteak funtzioaren adierazpen analikoekin 
 
Kasu desberdin aurkituko ditugu: 
 

Funtzio baten puntu batean (x=a puntuan)  limitea kalkulatzea  x honi  “dagokio” y-ren 
balioaren hurbilketa da  (y=?)  
 
Limitearen kalkulua BETI hasten da ORDEZKAPENAREKIN,  limitearen balioa y-ren balioa 
izango delako, egotekotan!!! 
 
Ordun, ez ahaztu, 1.urratsa beti hau izango da. 
 

                                                                 
Segun zer lortzen dugun, metodo bat erabili beharko dugu. Bi kasu nagusi aurki 
ditzakegu: 
 

  

Kasu determinatua:  Bukatu dugu, 
LIMITEAREN DETERMINATUTA dago  eta 
badakigu x=a puntura hurbiltzean, P(a,b) 
puntuan egongo garela  edo hurbilduko 
garela puntu honetara 

Kasu indeterminatua:  Segun zer den 
lortzen duguna, dagokion prozedura 
garatu beharko dugu, LIMITEAREN  
BALIOA DETERMINATU arte 
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Hiru motatako limite desberdinduko ditugu: 
 

(1)​ LIMITEA FUNTZIOA JARRAITUA DEN PUNTU BATEAN: 

​ ​ ​  
Kasu honetan, funtzio polinomikoak, trigonometriko batzuk, irrazional batzuk, etabar... 
daude. Bete behar dena da euren definizio eremua lR guztiak izatea edota tarte oso 
bat. 
 
Kasu honetan ordezkapenarekin bukatzen da prozesua 
 
Adibidez 
 

A)​y=f(x)=x3-5x2+5x-7  
 

 
 

 
 
Hauek balioen taulan lortuko genituzke balioak dira, besterik ez!!! 
 
Zer esan nahi du limite hauek? Funtzioa igaro egiten dela bi puntu 
hauetatik:  
 
P(2,-9) eta Q(-1,-18)    
 
Sinesteko, Geogebra erabil 
dezakegu. 
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B)​y=2x+5 
 

              

 
                                                                    esteka 
ARIKETAK: 
 
Liburuko 278.orria 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

https://www.geogebra.org/classic/yh4myfjk
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(2) ”ZATIKA” DEFINITURIKO FUNTZIOEN LIMITEAK:    

 
 
 
          f(x) =  
 
 
 
 
 
 

A)​ C < a  denean:  ​ ​ = f1(c) 
 
 

B)​ C > a  denean:    ​ ​= f2(c) 
 

 
C)​  kalkulatzeko  ALBOKO LIMITEAK kalkulatu behar  

 
 
         dira, eta existitzen badira eta balio bera badute hori izando da limitearen balioa: 
 

 

  
​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  
  

            
 
 

Adibidez 
 
 
 
 
 

a)​ x=3 puntuan 
 
 
 
 
 

Limitea ez da existitzen 

b)​x=7 puntuan  
 

 
 
P(7,-5) igaro 

c)​ x=1 puntuan  
 

 
 
Q(1,-3) igaro 
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GEOGEBRAN zatika definitutako funtzioak 
idazteko “Baldin…) aukera erabili behar dzue, 
adibidez:   esteka 
 

 

 
 
 
 

 
ARIKETA: 
 
Liburuko 295.orria 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

https://www.geogebra.org/classic/mvpcpk6y
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---> Jarraitutasuna puntu batean 
 
Orain, ikusi dugun azken kasu hau erabiliko dugu funtzioaren jarraitutasuna 
hausnartzeko, grafikoa ikusi gabe 
 

 
 
Funtzioa honen jarraitutasuna ZALANTZAN dago x=3 puntuan, ea bi zati 
LOTUTA dauden ala ez hausnartu behar dugulako. Oso erraza da: 
 
Hiru baldintzak idatzi behar ditugu:  
 
       
             1)  f(3) = 3-2=1, definizo eremukoa da  D(f) → P(3,1)  3 ∈

 
              2)  eta    

𝑥 3 −
lim
→

𝑓(𝑥) = 2·3 − 3 = 3
𝑥 3 +

lim
→

𝑓(𝑥) = 3 − 2 = 1

 
alboko limiteak ez dira berdinak, ez gara heltzen leku berbera, bi zati ez 
daude lotuta. Ordun 

​ ​ ​ ​ ​     
𝑥 3
lim
→

𝑓(𝑥) 

             3) f(3)  ≠
𝑥 3
lim
→

𝑓(𝑥) 

 
Funtzioa ez da jarraitua x=3 puntuan, jauzi finito bat gertatu da, 2 unitateko jauzia, hain 
zuzen 
 
 
 
ARIKETA: 
 
Liburuko 295.orria 
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(3) BI  POLINOMIOREN  ZATIDURAREN LIMITEA(FUNTZIO ARRAZIONALAK): 
 

 
=  
 
 

 
Hausnartzeko kasuak:  
 

 DETERMINATUAK INDETERMINATUAK 

ZATIKETA 

 

 
 

 

 
Kasu honetan hasiko gara kasu determinatuekin. Hau oso erraza da eta 
,BERRIZ, ordezkapenarekin hasi eta bukatu egIten da prozesua. (1) kasua 
bezalakoa da. 
 
Adibidez. 
 

 
 
 
 
ARIKETAK: 
 
Liburuko 295.orria. (Egin ORDEZKAPENA eta badago!!) 
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Liburuko 296.orria. (Egin ORDEZKAPENA eta badago!!) 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  


