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​
  التاليين الموضوعين أحد يختار ان الطالب على

 : الاول الموضوع

(نقاط(: 05) الأول التمرين

𝐶𝑃 . : التالية z المركب للمتغير الحدود كثير  المركبة الأعداد مجموعة في نعتبر 𝑧( ) = 𝑧3 − 5𝑧2 + 8𝑧 − 6

𝑃 .  : المعادلة  في حل ثم  أن تحقق​.1 3( ) = 0𝐶𝑃 𝑧( ) = 0

;𝑂 : الترتيب على لواحقها D و A ، B ، C النقط نعتبر  ومتجانس متعامد معلم الى المنسوب المركب المستوي في​.2 𝑢
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 . معين ’ADBD الرباعي يكون حتى ’D النقطة لاحقة -ج-
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​  : حيث  النقطة المستوي من  بكل يرفق الذي  النقطي التحويل نعتبر​.3 𝑇𝑀(𝑧)𝑀’(𝑧’)𝑧' − 1 + 𝑖 = 𝑒
𝑖 π

2 𝑧 − 1 + 𝑖( )
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.متعامدين.  و  المستقيمن أن بين ثم ، E O  ل�-ب- 𝑇𝐴𝐵( )𝐶𝐸( )
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𝐶

= 𝑧
𝐴

. 𝑧
𝐴

𝑒𝑖θθ𝑅

M z  : . arg -ب- 𝑎𝑟𝑔 
𝑧−𝑧

𝐴

𝑧−𝑧
𝐵

( ) = π
2 + 𝑘π

(نقاط(: 04) الثاني التمرين

− نميز لا )  ، 0 ، 0 ، 1 ، 1  بـــ مرقمة سوداء كرات 5 و  ،0 ، 1 ، 1 ، 1 بـ مرقمة بيضات كرات 5 على صندوق يحتوي 1− 1
. 3 (باللمس( بينهم

I.التالية الأحداث نعتبر​ :​
A: " فقط" واحدة بيضاء كرة على الحصول                 " B: " 
C : "           " D : "
F: يساوالمسحوبالثلاث  الكراأرقا "مجمو 
A  B  C الاحدااحتما .أحس1
​.    ،     ،    : أن بين .2 𝑃 𝐷( ) = 5

6𝑃 𝐹( ) = 31
120𝑃 𝐶∩𝐹( ) = 7

120

 ؟ اللون نفس من الكرات تكون أن احتمال ماهو . صفر يساوي المسحوبة الثلاثة الكرات أرقام مجموع كان إذا .3

II.العشوائي المتغير نعتبر​ X المسحوبة الثلاثة الكرات أرقام مجموع مخرج بكل يرفق الذي .​
​. X العشوائي المتغير قيم عين .1
 . الرياضياتي أمله أحسب ثم . X العشوائي المتغير احتمال قانون عرف .2
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(نقاط(: 04) الثالث التمرين

;𝑜   ،   ،   النقط   متجانس و متعامد معلم الى المنسوب  الفضاء في نعتبر​.1 𝑖
→
, 𝑗

→
, 𝑘

→( )𝐴(3; 2; 6)𝐵(1; 2; 4)𝐶(4; − 2; 5)
​.   : معادلته الذي (P) المستوي و 2𝑥 + 𝑦 − 2𝑧 + 4 = 0
 A B C -أ-

(P) المستو (هABC) المستوأ -بي
 قBCثلثA أنأأثب

​. (P) يعامد و O النقطة يشمل الذي -د- ∆( )
OA  عيجمسبثم. O (P) -و-

​.  الجملة مرجح G و ABC المثلث ثقل مركز  لتكن​.2 𝐼𝑂; 3( ) 𝐴; 1( ) 𝐵; 1( ) 𝐶; 1( ){ }
​.  G -أ- (𝑂𝐼)

. G (P) -ب-

​.  : تحقق التي الفضاء من M النقط مجموعة (T) لتكن​.3 ‖3𝑀𝑂
→

+ 𝑀𝐴
→

+ 𝑀𝐵
→

+ 𝑀𝐶
→

‖ = 6
 (P) (T) (T) -أ-


(07) :الرابع: التمرين

I.​ لتكن g أسفله الموضح تغيراتها بجدول و    : بـــــ  على معرفة عددية دالة .​ 𝑅𝑔 𝑥( ) = 𝑒𝑥 − 𝑥2 + 3𝑥 − 1
 . تعريفها مجموعة على g(x) إشارة حدد ثم ، g(0)=0 أن تحقق .1

II.الدالة لتكن​ f بـ  على المعرفة :  ​ 𝑅𝑓 𝑥( ) = 𝑥2 − 𝑥( )𝑒−𝑥 + 𝑥

​  متجانس و متعامد معلم في البياني تمثيلها  ليكن و 𝐶( )𝑜; 𝑖
→
, 𝑗

→( )
​(1cm الوحدة )
​. f -أ- .1 + ∞

​.  عند f الدالة نهاية استنتج ثم : x - ب-     𝑓 𝑥( ) = 𝑥2−𝑥+𝑥𝑒𝑥

𝑒𝑥− ∞

​.  بجوار معادلته   مائل مقارب مستقيم يقبل -أ- .2 ( )(𝐷)𝑦 = 𝑥 + ∞
​.  المستقيم و    -ب-   𝐶( )(𝐷)

​. f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم ، :  x - أ- .3 𝑓' 𝑥( ) = 𝑔(𝑥)𝑒−𝑥

 f -ب-   
​(   تؤخذ ) المعلم نفس في  و  أنشئ .4 𝐶( )(𝐷)𝑓(4)≈4. 2

​.  على   للدالة أصلية دالة -أ- .5 𝐻 𝑥( ) = 𝑥2 + 2𝑥 + 2( )𝑒−𝑥ℎ 𝑥( ) =− 𝑥2𝑒−𝑥𝑅

 المستقيمين و  الستقيم و  بالمنحنى المحدد الحيز مساحة أوجد ثم ، -ب-  
0

1

∫ 𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥𝐶( )(𝐷)

​. x=1 و  x=0  معادلتيهما اللذين
​.   و   الأول بحدها  على المعرفة  العددية المتتالية لتكن .6 𝑢

𝑛( )𝑁𝑢
0

= 1
2𝑢

𝑛+1
= 𝑓 𝑢

𝑛( )
​.  : n -أ-      0≤𝑢

𝑛
≤1



​. متناقصة - ب-    𝑢
𝑛( )

𝑢 . نهايتها وحدد متقاربة -ج-  
𝑛( )

 

 الأول الموضوع انتهى
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  الثاني الموضوع

 (04)الأول) التمرين

𝑢 .  و  الأول بحدها  على المعرفة  العددية المتتالية نعتبر
𝑛( )𝑁𝑢
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​.   :  على المعرفة  المتتالية نعتبر​.4 𝑤
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(نقاط(: 05) الثاني التمرين

P(z) المركب للمتغير الحدود كثير z حيث :  . 𝑃 𝑧( ) = 𝑧3 − 3𝑧2 + 3𝑧 + 7

​.    : يكون  من z من لكل بحيث  و - أ-​.1 αβ𝐶𝑃 𝑧( ) = 𝑧 + 1( )(𝑧2 + α𝑧 + β)
P(z)=0 . 𝐶  : المعادلة  حل-ب-حل

;𝑂   : حيث G و A ، B ، C النقط نعتبر -أ-​.2 𝑢
→

, 𝑣
→( )𝑧

𝐴
=− 1

​.  و   ،  𝑧
𝐵
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𝐶
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​. سالبا حقيقيا عددا :  n -ب- 𝑧
𝐵

− 𝑧
𝐴( )𝑛

. AB AC BC ABC  -ج-



​. تعيينه يطلب نقطي بتحويل  G صورة A ان استنتج  ،ثم الأسي الشكل على   -أ-​.3
𝑧

𝐴
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𝑧
𝐺

−𝑧
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​. :   G -أ-​.4 𝐴, − 1( ) 𝐵, 2( ) 𝐶, 2( ){ }

‖ :   M  -ب- − 𝑀𝐴
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→

+ 2𝑀𝐶
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‖ = ‖𝐵𝑀
→

− 𝐶𝑀
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‖

𝑧 . المرللععمهندسبطريع.ثم حساب دون   لاحقتها H النقطة أنشئ​.5
𝐻

= 1 + 𝑒
𝑖 π

6

𝐻

(نقاط(: 04) الثالث التمرين

 : اختيارك مبررا حالة كل في الصحيحة الاجابة اختر

1.​A و B حيث احتمالي فضاء من حادثتان :  ، P(B)=0.5 إذا   و : 𝑃 𝐴( ) = 0. 4𝑃 𝐴∪𝐵( ) = 0. 35

 𝑃 𝐴∩𝐵( ) = 0. 1 𝑃 𝐴∩𝐵( ) = 0. 𝑃  للجواب كافية غير المعطيات25 𝐴∩𝐵( ) =
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​: هي واحدة مرة 3 الرقم و مرتين 2 الرقم و مرتين 1 الرقم من تشكليها يمكن والتي أرقام خمسة ذات الاعداد عدد​.2
 

 عددا  30  عددا 120  عددا 25

 عدم حالة في الوفد اختيار بها يمكن التي الطرق عدد . ( نساء 6 و رجل 14) أستاذا 20 بين من أساتذة 5 من وفد اختيار نريد​.3

 : هي معا متخاصمين أستاذين وجود

  طريقة 14688 طريقة 5460 طريقة 816

;𝑜 المستوي و  ،   ،   النقط   متجانس و متعامد معلم الى المنسوب  الفضاء في نعتبر​.4 𝑖
→
, 𝑗

→
, 𝑘

→( )𝐴(1; 2; 3)𝐵(2; − 3; 1)
(P) معادلته الذي :   .​ 𝑥 + 3𝑦 − 𝑧 + 7 = 0
: H A (P) -أ-

 𝐷 2; − 3; 0( ) 𝐷 0; − 1; 4( ) 𝐷 − 2; 1; 5( )

 الوسيطي بتمثيله معرف ’(d) كان و له توجيه شعاع B (d) -ب-
→

2; − 1; 3( )
𝑥} ................... ’(d) و (d) المستقيمان فإن   حيث  = 3 + 𝑡 𝑦 =− 1 + 2𝑡 𝑧 = 2 − 𝑡 𝑡∈𝑅

  المستوي نفس من ليسا متوازيان متقاطعان

 

(نقاط( 07) : الرابع التمرين

[   : بالعبارة  على المعرفة f العددية الدالة نعتبر − ∞; − 1[∪]1; + ∞[𝑓 𝑥( ) = 𝑥 + ln 𝑙𝑛 𝑥+1
𝑥−1( ) 

)الوحدة  متجانس و متعامد معلم الى المنسوب المستو في البياني تمثيلها  ليكن و 𝐶( )𝑜; 𝑖
→
, 𝑗

→( )
 . فردية دالة f أن بين​.1



 . التعريف مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات أحسب​.2

​.   : فإن -أ-​.3 ] − ∞; − 1[∪]1; + ∞[𝑓' 𝑥( ) = 𝑥2−3

𝑥2−1

. f -ب-

​.  للمنحنى مائل مقارب   المعادلة ذو -أ-​.4 ∆( )𝑦 = 𝑥𝐶( )
)𝐶 . و -ب- )∆( )

​(  نأخذ )  و - أ-​.5 𝐶( )∆( )𝑓( 3)≈3
m   ،   𝑓(𝑥) -ب- = ln 𝑙𝑛 𝑚( ) 𝑚 > 0( )

𝐻 على   للدالة أصلية دالة     الدالة ان بين​.6 𝑥( ) = 𝑥 ln 𝑙𝑛 𝑥+1
𝑥−1( ) + ln 𝑙𝑛 (𝑥2 − 1)  ℎ 𝑥( ) 𝑥+1

𝑥−1( ) 

 . ] − ∞; − 1[∪]1; + ∞[

​: الترتيب على معادلاتها التي المستقيمات و  بالمنحنى المحدد المستوي الحيز مساحة  بـ أحسب​.7 2𝐶( )
𝑦 .  و    ،    = 𝑥𝑥 = 2𝑥 = 4

 الثاني الموضوع انتهى

 2019 بكالوريا في بالتوفيق

.ف مباركي : المادة استاذة
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