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     เมทริกซ์ (Matrix) 

 

​ เมทริกซ์ (Matrix )  หมายถึง  กลุ่มของตวัเลขท่ีจดัวางเรียงกนัในรูปแถวลำดบัฉาก 

(Rectangular  Array)  ในแนวตั้งหรือคอลมัน ์(Column)  และในแนวนอนหรือโรว ์(Row)  ภายใต ้

เคร่ืองหมาย  [   ]  โดยมีขนาดของเมทริกซ์ดงัน้ี 
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ความหมายของเมทริกซ์ 

​ แถวแนวนอน (Horizontal   Row)   หมายถึง  ตวัเลขเรียงลำดบัในแนวนอนเรียงจากซา้ยไปขวา  

คือ  Row1  ( 4 , 7 , 3 )    Row 2  ( 0 , 5 , 8 )   Row 3 ( 2 , 1 , 6 ) 

​ แถวแนวตั้ง  (Vertical  Column)   หมายถึง  ตวัเลขเรียงลำดบัในแนวตั้งเรียงจากบนลงล่าง  คือ  

Column 1 ( 4 , 0 ,2 )   Column 2 ( 7 , 5 , 1 )    Column 3 ( 3 , 8 , 6 )   
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​ สมาชิก (Entries)   หรือองคป์ระกอบ  (Element )  หมายถึงจำนวนตวัเลขในเมทริกซ์ 

 

ชนิดและลกัษณะของเมทริกซ์ 

​ สามารถแบ่งออกเป็น  8  ชนิดดว้ยกนั  คือ 

​ 1.  เมทริกซ์ส่ีเหล่ียม  (Square  Matrix ) คือเมทริกซ์ทีมีจำนวนแถว(Row)  และหลกั(Column)

เท่ากนั  เช่น   2x2  ,  3x3 ,4x4 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ 9​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​  

 

 

​ 2. เมทริกซ์แนวตั้ง (Column Matrix)  คือลกัษณะเมทริกซ์ท่ีมีจำนวนคอลมัน ์(Column)  

เท่ากบัหน่ึง  แต่จะมีแถวในแนวนอน (Row) จำนวนก่ีแถวกไ็ด ้ เช่น 

 

 

 

 

 

 

​ 3. เมทริกซ์แนวนอน (Row  Matrix)  คือลกัษณะเมทริกซ์ท่ีมีมีแถวในแนวนอน (Row)  

เท่ากบัหน่ึง  แต่จะมีจำนวนคอลมัน ์(Column) จำนวนก่ีหลกักไ็ด ้ เช่น 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  

 

4.​ เมทริกซ์ศนูย ์(Zero  Matrix )  คือเมทริกซ์ท่ีมีสมชิกทุกตวัเป็นศนูย ์ เช่น 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  
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5.​ เมทริกซ์ทแยงมุมหลกั (Diagonal  Matrix )  คือเมทริกซ์จตุัรัสท่ีมีสมาชิกอยูใ่นแนว

ทแยงมุมหลกั ส่วนตวัอ่ืนๆเป็นศนูย ์ เช่น​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​  

 

 

 

 

6.  เมทริกซ์หน่ึงหน่วย (Unity  Matrix ) คือเมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกในแนวทแยงมุมหลกั  มีค่า 

      เท่ากบั 1  ส่วนสมาชิกท่ีอยูน่กแนวทแยงมุมหลกัจะมีค่าเป็นศนูย ์ เช่น 

 

 

 

 

 

7.  ซิงกลูาร์เมทริกซ์ (Singular  Matrix )  คือเมทริกซ์ท่ีมีค่าดีเทอร์มิแนนทเ์ท่ากบัศนูย ์เช่น 

 

 

 

 

 

 

8.  เมทริกซ์สลบัท่ี ( Transpose  Matrix )  คือ  เมทริกซ์ท่ีเปล่ียนสมาชิกจากแถวเป็นหลกั  และ

จากหลกัเป็นแถว  สญัญาลกัษณ์ท่ีใชคื้อ  A
T
   อ่านวา่ ‘ทรานสโพส’ เช่น 

 

 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​  
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รูปแบบทัว่ไปของเมทริกซ์ 

 

​  

 

 

 

 

 

     การบวกและการลบเมทริกซ์ 

     ( Matrix  Addition  and  Subtraction  of  Matrix) 

 

​ วธีิการบวกและลบเมทริกซ์   สามารถทำไดโ้ดยขนาดของเมทริกซ์ตอ้งมีขนาดเท่ากนั  การบวก

และลบทำไดโ้ดยนำตวัเลขท่ีอยูใ่นตำแหน่งเดียวกนั  มาทำการบวกและลบกนัตำแหน่งต่อตำแหน่ง  และ

ผลลพัธ์ท่ีไดเ้มทริกซ์จะตอ้งมีขนาดเท่าเดิม 

 

 

 

 

ตวัอยา่งท่ี 6.1  จงหาผลบวกของเมทริกซ์  A + B  เม่ือ  
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​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​  

สรุป 

​ การบวกและลบเมทริกซ์กระทำไดด้งัน้ี 

1.​ เมทริกซ์ท่ีจะทำการบวกลบตอ้งมีขนาดเท่ากนั 

       A  =  [ aij]   และ  B  =  [ bij]   เป็นเทริกซ์ท่ีมีขนาด m x n 

        A + B  = [ aij + bij ] 

        A - B  = [ aij - bij ] 

​ 2.  ถา้ A , B , C และ O เป็นเมทริกซ์ท่ีมีขนาดเท่ากนั  การบวกเมทริกซ์จะมีคุณสมบติัดงัน้ี 

​ ​ 2.1  คุณสมบติัการสลบัท่ี  :  A +  B    =   B  +   A 

​ ​ 2.2  คุณสมบติัการจดัหมู่  :  A + ( B + C )   =  (A + B) + C 

                            2.3  คุณสมบติัเอกลกัษณ์   :  A + O  =  O + A  =  A 

 

  การคูณเมทริกซ์ (Matrix  Multiplication ) 

 

​ การคูณเมทริกซ์ ( Matrix  Multiplication )  หมายถึง  การคูณเมทริกซ์ตอ้งมีจำนวนหลกั 

(Column) ของเมทริกซ์ตวัตั้งตอ้งมีขนาดเท่ากบัจำนวนแถว (Row) ของเมทริกซ์ตวัคูณ  ผลลพัธ์ท่ีไดจ้ะ

ไดเ้มทริกซ์ขนาดเท่ากบั  จำนวนแถว (Row) ของเมทริกซ์ตวัตั้ง  คูณดว้ยจำนวนหลกั(Column) ของ   

เมทริกซ์ตวัคูณ  คือ 
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ตวัอยา่งท่ี 6.2    กำหนดให ้  

 

 

 

 

​ จงหาค่า  R  =  M x  N 

 

 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  

 

สรุป 

1.​ เมทริกซ์ A  และ B  คูณกนัไดเ้ม่ือจำนวนคอลมัน ์(Column) ของ A  เท่ากบั  จำนวนแถว 

(Row)  ของ B 

2.​ คุณสมบติัการจดักลุ่ม  A(BC)  =  (AB) C 

3.​ คุณสมบติัการแจกแจง   A(B + C )  =  AB  +  AC 

 

 

ดีเทอร์มิแนนท ์ (Determinants)  

 

​ ดีเทอร์มิแนนท ์ (Determinants)  หมายถึง  การรวมผลทางพีชคณิตของการคูณในทุกๆตำแหน่ง

ของจำนวนตวัเลขในแนวทแยงมุมของเมทริกซ์ (Diagonal  Matrix)  โดยกำหนดใหผ้ลคูณ 

ในแนวทแยงลงเป็นเคร่ืองหมาย ( + )   และผลคูณในแนวทแยงข้ึนเป็นเคร่ืองหมายลบ ( - )    สญัลกัษณ์ 

ดีเทอร์มิแนนทข์อง A  แทนไดด้ว้ย                หรือ  det 
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1.​ การหาค่าดีเทอร์มิแนนท ์(Determinant )  ขนาด 2 x2  สามารถหาไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

ตวัอยา่งท่ี  6.3  จงหาค่าดีเทอร์มิแนนทข์อง  A  เม่ือ 

 

 

 

วธีิทำ 

                

 

 

 

 

 

2.​ การหาค่าดีเทอร์มิแนนท ์(Determinant )  ขนาด 3 x3  สามารถหาไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​  
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สรุป   การหาค่าดีเทอร์มิแนนท ์3x3 

​ 1.    นำจำนวนตวัเลขในหลกัท่ี 1   และหลกัท่ี 2  วางเพ่ิมต่อจากหลกัท่ี 3  

​ 2.   หาค่าดีเทอร์มิแนนท ์ โดยคูณทแยงลงเป็น (+)      คูณทแยงข้ึนเป็น (-) 

​ 3.   รวมค่าของจำนวนตวัเลขจากผลคูณท่ีไดจ้ะเป็นค่า Determinant 

 

 

​ การแกส้มการโดยใชดี้เทอร์มิแนนท ์

 

​ การแกส้มการโดยใชดี้เทอร์มิแนนท ์ ในการคำนวณและวเิคราะห์ในโครงข่ายของวงจรไฟฟ้าท่ี

มีความยุง่ยากและซบัซอ้นในการแกปั้ญหาโจทยท์างไฟฟ้า  ซ่ึงจะตอ้งใชท้ฤษฎีท่ีเก่ียวขอ้งกบัการแก้

ปัญหาโจทย ์ เช่น  ทฤษฎีของเคอร์ชอฟ      เมชเคอร์เรนท ์    โนดโวลทเ์ตจ  เป็นตน้  การแกปั้ญหา

โจทยด์งักล่าวจะตอ้งแกส้มการหาค่า  แรงดนัไฟฟ้าและกระแสไฟฟ้า  ซ่ึงโดยทัว่ไปวธีิท่ีนิยมใชใ้น

การแกส้มการกคื็อ  ดีเทอร์มิแนนท ์

 

การแกส้มการท่ีไม่ทราบค่าตวัแปร  2  ตวัแปร 

​ ตวัอยา่งรูปแบบสมการ 

​ ​ ax    +   by           =    K             …………………….( 1) 

                     cx    +   dy           =    L             …………………….(2) 

ลำดบัขั้นตอนและวธีิการแกส้มการโดยใชดี้เทอร์มิแนนท ์

​ 1.  นำสมการท่ี  (1)   และ  (2)   เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของเมทริกซ์  จะไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

​  
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2.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องตวัหารร่วม (det A) ในท่ีน้ีใชส้ญัลกัษณ์( D )  ของเศษส่วน  โดยหา 

ค่าดีเทอร์มิแนนทจ์ากเมทริกซ์สมัประสิทธ์ิ 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องเศษ  (Dx)  โดยนำค่าของเมทริกซ์ค่าคงท่ีแทนค่าลงในตำแหน่ง  

 ตวัแปร X   เพ่ือนำไปหาค่าตวัแปร X ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

4.   หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องเศษ  (Dy)  โดยนำค่าของเมทริกซ์ค่าคงท่ีแทนค่าลงในตำแหน่ง  

 ตวัแปร Y   เพ่ือนำไปหาค่าตวัแปร Y ดงัน้ี 
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5.  หาค่าตวัแปร  X  และ  Y จากสมการ 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งท่ี 6.4    จากสมการท่ี (1)  และ (2)    จงหาค่ากระแส  I1 และ   I2 

 

 

 

วธีิทำ 

1.    

 

 

2.  หาดีเทอร์มิแนนท ์ D 

 

 

 

 

 

 

 

3.  หาค่า  Dx   เพ่ือนำไปหาค่า  I1 
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4.  หาค่า  Dy   เพือ่นำไปหาค่า  I2 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.  หาค่า  I1  และ  I2 

 

 

 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  
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การแกส้มการท่ีไม่ทราบค่า  3  ตวัแปร 

​ ตวัอยา่งรูปแบบสมการ 

 

 

 

 

1.  นำสมการท่ี  (1)   และ  (2)   เขียนใหอ้ยูใ่นรูปของเมทริกซ์  จะไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องตวัหารร่วม (det A) ในท่ีน้ีใชส้ญัลกัษณ์( D )  ของเศษส่วน  โดยหา 

ค่าดีเทอร์มิแนนทจ์ากเมทริกซ์สมัประสิทธ์ิ 
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3.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องเศษ  (Dx)  โดยนำค่าของเมทริกซ์ค่าคงท่ีแทนค่าลงในตำแหน่ง  

 ตวัแปร X   เพ่ือนำไปหาค่าตวัแปร X ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องเศษ  (Dy)  โดยนำค่าของเมทริกซ์ค่าคงท่ีแทนค่าลงในตำแหน่ง  

 ตวัแปร y   เพ่ือนำไปหาค่าตวัแปร Y ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.  หาค่าดีเทอร์มิแนนทข์องเศษ  (Dz)  โดยนำค่าของเมทริกซ์ค่าคงท่ีแทนค่าลงในตำแหน่ง  

 ตวัแปร Z   เพ่ือนำไปหาค่าตวัแปร Z ดงัน้ี 
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6.  หาค่าตวัแปร  X  , Y และ  Z จากสมการ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งท่ี 6.5    จากสมการท่ี (1)  , (2)  และ (3)    จงหาค่ากระแส  I1  , I2 และ   I3    

 

 

 

 

 

1.  

 

 

 

 

2.  หา   D 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.​ หาค่า  Dx  , Dy  และ  Dz 
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4.  หาค่า  I1  , I2  และ  I3 

 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  
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กิจกรรมฝึกทกัษะและแบบทดสอบ 

บทท่ี 6   เร่ือง  ดีเทอร์มิแนนท ์

 

 

ช่ือ…………………..สกลุ………………….ระดบัชั้น……….เลขท่ี…………อาจารย…์………………. 

 

ตอนท่ี   คำนวณ 

 

1.​ จงแกส้มการดีเทอร์มิแนนทห์าค่า I1  และ  I2  เม่ือ 

 

 

 

   

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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2.  จงหาค่าดีเทอร์มิแนนทข์อง  A  และ  B    เม่ือ 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​  
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………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 
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3.  จงหาค่ากระแส   I1 , I2  และ  I3   จากสมการท่ีกำหนดให ้

 

 

 

 

 

………………………………………………………………………………………………………
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ตอนท่ี 2   กิจกรรมฝึกทกัษะ 

​ จงสรุปขั้นตอนวธีิการคำนวณและการแกส้มการโดยใชดี้เทอรืมิแนนท ์
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