................................................. 12.SINIF MATEMATIK DERS PLANI

BOLUM I

Dersin Adi Matematik Tarih 6-10/10/2025
Sinif 12 Siire 4 ders saati
Alt Ogrenme Alani SAYILAR VE CEBIR

Konu Ustel, Logaritmik Denklemler ve Esitsizlikler

BOLUM II

Kazanim 12.1.3.1. Ustel, logaritmik denklemlerin ve egitsizliklerin ¢éziim kiimelerini bulur.

Kazanim Aciklamasi -

Yontem ve Teknikler Diiz anlatim, soru-cevap, problem ¢6zme, 6rnek olay, beyin firtinasi, kavram haritasi

Kullanilan Arag-Geregler Ders kitabi, yazi tahtasi, etkilesimli tahta, z-kitap, internet, fotograf, pergel, cetvel

BOLUM 11

Ogrenme-Ogretme Siireci

USTEL, LOGARITMIK DENKLEMLERIN VE ESITSIZLIKLERIN ¢6ZUM KUMELERI

Ustel Denklemler

Tabani 1 den farkl pozitif gercek sayi olan ve bilinmeyenin Us olarak bulundugu denklemlere Ustel
denklemler denir. Bu tiir denklemlerin ¢6ziim kiimelerinin bulunmasinda Usli sayilarin veya logaritmik
fonksiyonlarin ozellikleri kullanilir.

| ornEe I

32’hL1 = 21—7 dekleminin ¢6zim kiimesini bulunuz.
COZUM
g2 1 _ 2177:32x+1 — 373
=22x+1=-—3
=2Xx=—4
= X = —2 olur. Bu durumda C = {— 2} bulunur.

A

5 X+ 1 X
(%) = (%) denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz.

COZUM

BT =P —x 1= o
=3x=1

=X = % olur. Bu durumda C = {%} bulunur.




| ornEK ][]

9* — 7.3+ 12 = 0 denkleminin ¢éziim kiimesini bulunuz.

9* 7.3 +12=0=3Y—-7.3*+12=0
St2—7t+12=0 (3* = t donasuma yapilir.)
S (t—4)t—3)=0
=t=4veyat=3
=3"=4veya3 =3
=X = log;4 veya x = 1 olur.

Bu durumda G = {1,10g,4} bulunur.

| ornex [

x+2

denkleminin kékuni bulunuz.

Sin(e® ") = n(2**?)

>(2x—1) ne=x+2)In2
=2x —1 =xIn2 +2In2
=2x —xIn2 =1+4+2In2

=»x(2—In2)=1+2In2

=X = % bulunur.

(Her iki tarafin e tabaninda logaritmasi alinir.)

| SRNEK ][]

e+ 7-e *—8 =0 denkleminin ¢bzim kiimesini bulunuz.
eozonll
e +7-e "—8=0=t+ 7-%— 8=0 (e* =t dénusumi yapilirve e * = % olur.)
478t

t
StP—8t+7=0
>{t—7)Xt—1)=0
>t=7veyat=1
e =7veyae =1
=x =1In7 veya x = 0 olur.

Bu durumda C = {0,In7} bulunur.




Logaritmik Denklemler

icinde bilinmeyenin logaritmasini bulunduran denklemlere logaritmik denklemler denir. Bu tiir denklemlerin ¢6zim
kiimelerinin bulunmasinda logaritma fonksiyonunun 6zelliklerinden vyararlanilir. Logaritmik denklemlerde
logaritmasi alinan ifadelerin pozitif olmasi Sartinin yani sira taban x e bagli bir fonksiyon ise tabanin da pozitif ve 1
den farkli olmasi sarti aranir. Bulunan x de@erlerinin bu Sartlari saglamasina goére ¢6ziim kiimesi olusturulur.

a ER+_{1} ve b € R olmak tzere

v log fx)=b =f(x)=a" (f(x) > 0)
v log,f(x)=log,g(x) « f(x) = g(x) (fx) >0, g(x) >0)
v 104,09 (x) =b = g(x) = (f(x))° (fx) >0, gx) >0 ve f(x)#1)

- ornex [

log, (5x — 7) = 3 denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz.

COZUM

log,(5x —7) = 3 =5x — 7 = 2°
~5x—7=28
~5x =15

= X = 3 olur.
Ayrica logaritmanin tanimi geredi 5x —7 > 0 olmalidir.
5x—7 >0 =x > olur.
Bulunan x dederi bu kosulu sagladigindan C = {3} bulunur.

| ornex I

log, (30 + x) = 2 denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz.

log, (30 +x) = 2= x° = 30 +x

-x°—x—30=0

>(X—6)x+5 =0

=X =06 veya x =—5 olur.
Ayrica logaritmanin tanimi geregi x+30 > 0, x > 0 ve x # 1 olmalidir.
Bulunan x degerlerinden 6 sayisi bu kosullari sagladiindan C = {6} bulunur.




| ornex [

log;4x + Ic:gg;(2 = 2 denkleminin ¢6zim kiumesini bulunuz.

logs4x + loggx” = 2 = log,4x + log2x° = 2
=log;4x + logsx = 2

sdx” = 3°
:-.xzz%::x :%veya x=—% olur.

Ayrica logaritmanin tanimi geregi 4x > 0 olmasi gerektiginden ¢ = {%} bulunur.

| ornex [

Inx +Iny =5
Inx? 4 Iny® = 12
Yukarida verilen denklem sisteminin ¢6zUm kiimesini bulunuz.

o) i

Inx+Iny=5 —2/Inx+Iny =5 } —2Inx—2Iny=—10
2 3 = =
Inx“+Iny” =12 2Inx+3Iny =12 +  2Inx+3Iny=12
2
Iny=2=y=e" bulunur.

Inx+Iny =5 denkleminde Iny = 2 yazilirsa Inx =3 =x = e’ olur.
Ayrica logaritmanin tanimi geredi x > 0 ve y > 0 olmalidir.
Bulunan x ve y degerleri sifirdan biyik oldugundan C = {(93,92)} bulunur.

| ornex [

1 den farkli a, b ve c pozitif gercek sayilari icin log,c =3 ve log,a = 1? olduguna gore

logsx =log, (thJE) denkleminin ¢6zum kiimesini bulunuz.

2
log,x = Ioga( béﬁ,/E) =log,a’~log,b—log,&/c
1 1
=2 Iogaanm—g-logac
. 2
B 1 log,c
=ed=2=5 log,a
it s Noga
=2-2-g+3
2
=—1 olur.

log,x=—1=x= 37 = ;— oldugundan C = {;—} bulunur.




Ustel ve Logaritmal Esitsizlikler

Ustel esitsizliklerde a'™® > a°* icin
v a>1ise f(x)=g(x) olur.

v 0<a<1ise f(x) <g(x) olur. (0<a<1ise esitsizlik yén degistirir.)

Logaritmali esitsizliklerde log,f(x) <log,g(x) i¢in

v a>1ise f(x) <g(x) olur.

(a > 1 ise logaritma fonksiyonu artandir. Bu durumda esitsizlik yén degistirmez.)

v 0<a<1ise f(x)>g(x) olur.
(0 <a <1 ise logaritma fonksiyonu azalandir. Bu durumda esitsizlik yén degistirir.)

Ayrica logaritmanin tanimi geregdi f(x) > 0 ve g(x) > 0 olmalidir.

| 6rNEK ]|

3 —27>0 esitsizliginin ¢ézim kimesini bulunuz.

07 = 053" 527
= 3%5.3"
= X > 3 olur. Bu durumda ¢ = (3, o) bulunur.

| Srnex [

S B R
(T) (W) esitsizliginin ¢ézim kiimesini bulunuz.

gt rgy-eR 3 ” a e &l
T) = (T) (0< a < 1 oldugundan esitsizlik yon degistirir.)
=S2%—1 =—fx—8

=8x<—7

=X S—% olur.

Bu durumda C = (— 00, — %] bulunur.




| ornex [

(x> —9)(3* "% —9) =0 esitsizliginin ¢6ztm kimesini bulunuz.

(x* —9)(3* 2 —9)>0 esitsizliginin isaret tablosunu yapmak icin 6ncelikle

(x? —9)(3* "% —9) = 0 denkleminin kokleri bulunur.

(x*—9)(3* 2—9)=0=>x"—9=0veya3* °—9=0
=(x—3)x+3)=0veya3d  *=3
>x=3Vx=—3Vx=4 olur.

2

x<4ise 3 ?2—9<0ve x>4ise 3 2—9 >0 olacagindan 3* 2 — 9 ifadesi esitsizlik
tablosunda 4 Un saginda pozitif ve 4 Un solunda negatif dederler alacaktir.

X —o0 —3 3 4 00
3)(—2_9 o o - ‘ +
x> —9 T e — e+ +
> > Bu durumda C =[—3, 3]u[4, «)
(3% —9).(x*—9)| — + + + -7t bulunur.

| ornex ][]

log, (x2 — 3x + 8) —log, (x + 1) > 1 esitsizliginin ¢6zim kimesini bulunuz.

cOZUN

2
|ogz(x2-—-3x-+-8)——|ogz(x-+-1):»1=3|ogz(2i—§g$¥ftii):>|0922
2
X ;ix1+8>2
2
ot ;ix1—|-8_2>0
2
X —3x+8 —2x —2
= X+ 1 =0
2
g K _xslfx.l_ 2) > 0 olur.
x |- -1 2 3

x2—5x+6| = + + + o + 14 C, =(—1,2)u(8, )




Ayrica logaritmanin tanimi geregi x> —3x+8>0 esitsizligi A< 0 ve x° nin katsayisi pozitif
oldugundan her x gercek sayisi icin saglanir. Bu durumda C, = R olur.

Yine logaritmanin tanimi geregi x + 1 > 0 olacagindan C, = (—1,00) olur.

Buna gére ¢ = G,NC,NGC, oldujundan ¢ = (—1, 2)U(3,00) bulunur.

| orNex ]I

Iogz(logs(x = 4)) < 1 esitsizliginin ¢6zum kiimesini bulunuz.
COZON

log;(logs (x —4)) < 1= logs (x — 4) < 2

Sx—4 <3
>x—4<9
=X < 13 olur.

Ayrica logaritmanin tanimi geregi x —4 > 0 ve log;(x —4) > 0 olmalidir.

e Xx—4>0=x>4olur ® logg(x—4)>0=>x—42>1

=X > 5 olur.
w13

x >4 | oldugundan C = (5,13) bulunur.
e

BOLUM IV

| ornek [l

2 < log, (x + 3) =3 esitsizliginin ¢cé6ziim kimesini bulunuz.

Olgme ve De@erlendirme

oo“ilp

2 <log,(x +3) =3 =log,4 <log,(x +3)<log,8
=»4<x+3=<8
= T<K=EH

Ayrica logaritmanin tanimi geregi x + 3 > 0 = x > —3 olmalidir.
Bu durumda ¢6zim kiimesi C = (1, 5] bulunur.




| ornex [

Iogz(x g % ) < 1 esitsizliginin ¢6ztm kimesini bulunuz.

X =2

Iogz(x_3)<1=>x+§<2

X
:)x+2
X —
b

3 2<0

2—2x+6

=3 <0

8—x ;
x—3<0 (1)

=

Ayrica logaritmanin tanimi geregi ﬂ >0

(1) ve (2) esitsizlikleri icin isaret tablosu olusturulursa
X —c0 —2 3 8 00
8 —x
%= 3 = — 4) + + —

X+ 2 1 o 4) + | 4 Cz(_m’_z)U(&m)bulunur.
X—3 %

¢coziim kiimesi ¢ozim kiimesi

Dersin Diger Derslerle
iligkisi

BOLUM IV

:I;:Il:nl;laylitlanmasma lligkin Konu 6ngorilen ders saatinde islenmis olup gerekli degerlendirmeler yapilarak amacina ulagsmistir.
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