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BOLUM |

Dersin Adi Matematik Tarih 27-31/10/2025
Sinif 12 Siire 4 ders saati
Alt Ogrenme Alani DizILER

Konu Aritmetik, Geometrik Diziler ve Ozellikleri

BOLUM II

Kazanim 12.2.1.3. Aritmetik ve geometrik dizilerin 6zelliklerini kullanarak iglemler yapar.

Kazanim Agiklamasi

Yontem ve Teknikler Diiz anlatim, soru-cevap, problem ¢6zme, 6rnek olay, beyin firtinasi, kavram haritasi

Kullanilan Arag-Geregler Ders kitabi, yazi tahtasi, etkilesimli tahta, z-kitap, internet, fotograf, pergel, cetvel

BOLUM 11

Ogrenme-Ogretme Siireci

ARITMETIK, GEOMETRIK DIziLER VE OZELLIKLERI
Toplam Sembolii (E )

f:Z-R, f(k) = a,rsnver, n € Z olmak lizere

n
kz 8 =8 ¢ T8 1y s T8, Olur
=7

Bu ifadede k ye indis ya da degisken, r ye alt sinir, n ye ise iist sinir denir.

Asagida toplam sembolt ile verilen esitlikleri inceleyiniz.

6 % 8 8. 8. .4 2
o > a =ay+a,+ay+a;+az+ag e > K =1"+2°4+3°4+...+12
k=1 k=1
7 9
¢ Y k=1+2+3+44+54+6+7 e > Bk+1)=7+10+13+..+ 28
k=1 k=2
8 B v . 1,.2, .3 10
e > 2k=10+12+14+ 16 o Y 27=2"+4+2"42"+..+2
13 32
e 2 +4+6+..+26= ZZk e 20+21+22+..+32 = ZK
k=1 k=20
8 30
e 54+7+9+4+..+19 = Z(2k+3) ‘as+a7+aa+---+330:23k
k=1 k=6

Aritmetik Diziler ve Ozellikleri




Ardigik terimleri arasindaki farkin sabit oldugu dizilere aritmetik dizi denir.
(a,) aritmetik dizisinde
a, —ay=a; —a, =38, —az3 = ...=a,41 _an:d

olacak sekilde bir d gercek sayisi vardir. Bu d sayisina aritmetik dizinin ortak farki denir.
Ik terimi a, ve ortak farki d olan bir (a,) aritmetik dizisinin genel terimi

a,=a;+(n—1)-dolur.

(a,) aritmetik dizisinin ardisik terimleri arasindaki fark sabit ve d oldugundan

#—95=d

a, —az =d (Elde edilen n — 1 tane esitlik taraf tarafa toplanir.)

- an_M:d

a.—ay=d+td+ .. d=>a, —ay+(n—1)d

n—1tane

| orNEK [

Ik terimi a, = 7 ve ortak farki d = 4 olan bir aritmetik dizinin genel terimini bulunuz.

a,=a,;+n-—1)d (a; =7 ved = 4)
=7+ —1)4
=7+4n—4

= 4n + 3 bulunur.

1
Bir aritmetik dizide p Z" ve p <n olmak lzere

a, =ap+(n—p)-d olur.

a,=ay+((—1)d .
(Esitlikler taraf tarafa cikarilir.)

ap:a1+(p—1)-d
an—ap:%—%+(n—1)-d—(p—1)-d
dy,— 8, = nidi—gd =(p-did
a,—a,=(n—p)d

a,=a,+(n—p)d




| orNEK ][

a—a,+a
(a,) bir aritmetik dizi olmak tizere —2>——2——10

ifadesinin en sade bigimini bulunuz.

a3
as =a,; +4d a;,—a,ta,, a,+4d—(a;+d)+a,+9d
a,, =a,+12d a, +12d
_ag i
=2, F12d bulunur.
| OZELLIK 2
~ Bir aritmetik dizinin n. terimi a,, p. terimi a, olmak tzere bu dizinin ortak farki
_& T3
d _n——p olur.
a,—a,
a,=a,t(n-p)d=a,—a,=(n—p)-d=d= n—p

| ornex [

Uctinci terimi 17 ve onuncu terimi 73 olan bir aritmetik dizinin ortak farkini bulunuz.

S—
a,—a a,, —a
dzﬁﬁdzﬁ (n:‘IOvep:B)
~d=L0=1" (850 = 73 Ve a; = 17)

=d = 8 bulunur.




Sonlu bir aritmetik dizide bastan ve sondan esit uzaklikta bulunan terimlerin
toplami birbirine esittir.(28,) = (a;,a3,a3,...,8,_4,a,) dizisinde

a,+ta,—a,+a,_,=a;+a,_,=..=a,+a,_y 4 oOlr

a,+a,=a;+a;+(h—1)-d=2a,+(n—1)d
a,+a,_y=a;+d+a;+(n—2)-d=2a, +(n—1)-d

| OrNEK [

11 terimli bir aritmetik dizinin 2. terimi 5 ve 10. terimi 37 dir. Bu aritmetik dizinin 5. ve 7. terimlerinin
toplamini bulunuz.

(ay) = (a4,a8;,83,84,85,84,37,35,89,849,84¢) sonlu aritmetik dizisinde
a, +tay;y =a,+a,;=a;+ayg=a,+ag=ag+ a, olur. Bunagore
ag+a;, =a, +ay

=5+ 37

= 42 bulunur.

‘ SONUC

Bir aritmetik dizide k, p, s, t&€ Z igin k+p=s+tisea,ta,=ag+a; olur.

| orNEK [

Sonlu bir aritmetik dizide ag = 10, a; + a,; = 40 olduguna gére a,; degerini bulunuz.

= agt as
=10 + a4
g = 30 bulunur.




' Bir aritmetik dizide her terim kendisinden esit uzakliktaki terimlerin aritmetik
ortalamasina esittir. k < p igin

. = a, 1t a
P 2
8, kT8, ¢ = 8y +(pF+k—1)dt+a;+(p—k—1)d
a, xta,_(=2a,+(p+K—-1+p—-K—-1)d
8,k Ta, g =2a;+2(p—1)d
ap xtTa,_=2(@;+(p—1)-d)

ap

gy
P olur.

8y 1k T8y = 28,

o = Ap+k T8
P 2

| 6rNEK ][]

Ik Uc terimi sirasiyla 3x — 4, x + 5 ve 4x — 1 olan aritmetik dizinin ortak farkini bulunuz.

COZUM |
a;=3x—4,a, =x+5vea;=4x—1olur.
a,ta - —

a, = 12 S ) 4J2r4x 1
=27Ix—=5=2x+10
=X = 3 olur.

Bu durumda ilk tg¢ terim 5, 8, 11 oldugundan ortak fark 3 bulunur.

Bir Aritmetik Dizinin ilk n Teriminin Toplami

Ortak farki d olan bir aritmetik dizinin ilk n teriminin toplami S, ile gosterilirse
S, = 9(2a, +(n—1)-d)

= %(31 +a,) olur.




Gy a8t 8,
a; +(@,+d)+(@,+2d)+ ...+ (@, +(n—1)d)
=(a,+a,;+a,;+...+a)+(d+2d+..+(n—1)d)

n tane (1-+2+..+a—1)d
— n.a1 +Wd
_2n-a;+(n—1)n-d
- 2

= 3(2a, +(n—1)-d)

an

J—A—
= 3(a; +a,+(n—1)-d)
= %{81 )

| ornex |1

2. terimi 7, 11. terimi 43 olan bir aritmetik dizinin ilk 20 teriminin toplamini bulunuz.

COZUM |

d=—4—5" a,=a,+d S, =5(2a;+(h—1)-d)
_ 7 =a,+4

_ 3113y 1 — 20, 20 —1).

— A1 —2 a, =3 bulunur. By =g 2Bk 4
— =10-82

:439 7=4 olur.

= 820 bulunur.




| ornNEK [l

Ik n teriminin toplami S, = n2 — 3n olan (a,) aritmetik dizisinde asagidaki ifadelerin degerini
bulunuz.

a) a4 b)as;+a, +as+ag
=(112-3-11)— (10— 3-10) =(6*— 3-8) —(9*—3-9)
=88 —70 =18 —(—2)
= 18 bulunur. = 20 bulunur.
| orNEK [
- >+3
Ik n teriminin toplami S, = r12_n olan bir aritmetik dizinin ortak farkini bulunuz.
coZU y
12+3.1 52480 %481
a1=S1:T=2 a, =S8,—-S; = 5 — > =3 olur.

d=a,—a; =3—-2 =1 bulunur.

Geometrik Diziler ve Ozellikleri
Ardigik terimleri arasindaki orani sabit olan dizilere geometrik dizi denir.

8n+1
aI"I

(an) geometrik dizisinin ortak ¢arpani denir. ilk terimi a, ve ortak carpanir olan (an)

Bir (a@,) geometrik dizisinde vn & i icin =r (a, # 0) ise r gercek sayisina

geometrik dizisinin genel terimi

_ == |
a, =ayr olur.

(an geometrik dizisinin ardisik terimleri arasindaki oran sabit ve r oldugundan
Ant+1 _ =

a, =r=apq=ar
32231.r
ag =agr
ay, =agr (Elde edilen n — 1 tane esitlik taraf tarafa carpilir.)
X a, = aj r
8. = 8q- 10T
n—1 tane
n—1




| 6rNek ][]

Asagidaki dizilerden geometrik dizi olani bulunuz.

a) (8,) = (3n + 5) B)i(Gn) =12"7%)

ah+1 _ 3n+1D+5_3n+8. 5 T 5 & ) 5o -
a_ = an T 5 —me T E ifadesinin degeri n nin alacagi degerlere gore degisir.
gz ig ifadesi sabit sayi olmadigindan bir geometrik dizinin ortak ¢arpani olamaz. O hélde

(a,) bir geometrik dizi degildir.

ar=

n+1+2
——5— = 2 oldugundan (C,) ortak ¢arpani r = 2 olan bir geometrik dizidir.

c 2
b — n+1 i
) r c, 5

| orNEx ]|

Bir geometrik dizide 2. terim 36, ortak carpan % ise dizinin 7. terimini bulunuz.

- 7—2

_ gy

= 36-(§)

2 S 128

= 36- 243 = o7 bulunur.

(a,) = (% % a,b,c,d, e, 243) sonlu geometrik dizisi veriliyor. Buna gére b-c carpimini
bulunuz.




| orNEK ][

Bir (a,) geometrik dizisinde a, = 1458 ve a; = 18 olduguna gbre bu dizinin ortak carpanini
bulunuz.

cOHZOM

/A .
s 8 va—":»m? 24338 (k=7,p=3,a, = 1458, a; = 18)

p

~r =481

=r = 3 bulunur.

| 6rNEK ][

Ik terimi 1 ve ortak carpani r = 2 olan bir geometrik dizinin ilk 9 teriminin toplamini bulunuz.

COZUN

n 9

Sn=a1-:||:'|-. =>Sg=1-% (a, = 1ver=2)
— 511

—q = 511 bulunur.

| OrNEK [

Bir geometrik dizinin ilk 8 teriminin toplaminin, ilk 4 teriminin toplamina orani % olduguna gore
r nin pozitif degerini bulunuz.

af'y"_l
8
11
Se_or HAT _o7 1-1° _g7
s 16 44 18T _ A 16
%'j__-r
ﬁw'(1+r4)_ﬂ
1=7" 16
4 _ 97
:)I'—16 1
:>I'4=?—‘I
=>r=%bulunur
BOLUM IV

Olgme ve Degerlendirme




5+8+ 11+ 14 +...+ 122 toplaminin
2. sembolu ile gosterimini bulunuz.

18. terimi, 11. teriminden 105 fazla olan bir
aritmetik dizide 20. terim ile 15. terim ara-
sindaki farki bulunuz.

Asadida verilen dizilerden geometrik dizi
olanlarini bulunuz.

a) (8:) =01, 1.1, 1,14, e L)
b) (b)) =(2, 4,6,...,2n, ...)

¢) (¢i)=(1,3,9,27,....3"". ...)

Ilk terimi 5 olan bir aritmetik dizinin ilk 30
teriminin toplami 1020 olduguna gére bu
dizinin 5. terimini bulunuz.

lik terimi a, =—4, ortak farki d =5 ve
son terimi 91 olan sonlu aritmetik dizinin te-
rim sayisini bulunuz.

Pozitif terimli bir (a,,) geometrik dizisi icin
Q486 85849
olduguna gore ag terimini bulunuz.

=121

256 ile % sayilari arasina n + 2 tane

terim yerlestirilerek bir geometrik dizi elde
ediliyor. Elde edilen bu geometrik dizinin

3
¢) (d,)=(1,8,27,64,...,n°, ...) 1 ) ) L
ortak carpani > olduguna goére n dederini
4 (k 1711 1 1 ) bulunuz.
) () = (357512~ 30

Dersin Diger Derslerle
iligkisi
BOLUM IV
Planin Uygulanmasina lligkin o L . - )
Aciklamalar Konu 6ngorilen ders saatinde iglenmis olup gerekli degerlendirmeler yapilarak amacina ulagmigtir.

Matematik Ogretmeni

oof..../2025
UYGUNDUR
Okul Miidiirii




