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Dersin Adi Matematik

Tarih 21-25 Ekim 2024

Sinif 10

Siire 3 ders saati

Alt Ogrenme Alani SAYMA ve OLASILIK
Konu Olasihk

BOLUM Il

Kazanim

10.1.2.2. Olasilik kavrami ile ilgili uygulamalar yapar.

Degerler

DURUSTLUK — Giivenilir Olma

Yontem ve Teknikler

Diiz anlatim, soru-cevap, problem ¢6zme, drnek olay, beyin firtinasi, kavram haritasi

Kullanilan Arag-Geregler

Ders kitabi, yazi tahtasi, etkilesimli tahta, z-kitap, internet, fotograf, pergel, cetvel

BOLUM 11

Ogrenme-Ogretme Siireci

Her bir giktisinin gelme gansi egit olan drmek uzay E ve bu drnek uzayin bir olay A olmak (ze-

re A olayinin gerceklesme olasihigi P(A) ile gosterilir. Buradan

_sl(A)
~ s(E)

Bu durum es olasi olmayan olaylar icin gegerli degildir.

Aolayinin eleman sayisi

P(A) ==
# Ornekuzayin eleman sayisi

ile bulunur.

Bir A olayinin olma olasiligi en az 0, en gok 1 olur. 0 = P(A) = 1 olur.

Olasihidi 0 olan olaylara imkénsiz olay, 1 olan olaylara kesin olay denir.

R PR R K

.
1 Ornek
e O o s Oy o O

Bir yiizeyi beyaz, iki yiizeyi mavi ve (¢ yizeyi kirmizi olan bir zar atiliyor. Bu zar aima deneyi icin

al
I Coziim

1\‘\ ipucu
\S{ \ Bir para atma deneyinde elde edilen basit olaylann clasiliklan egit ise bu para hilesizdir denir.
Ayni durum zar atma deneyi igin de gegerlidir.

.
| Ornek

Hilesiz bir zarin havaya atilmasi deneyinde
a) Ust yiize gelen sayimin 3 olma olasiigini bulunuz.
b) Ust yiize gelen sayinin 4 olma olasiligin bulunuz
¢) Ust yiize gelen sayinin 7 olma olasiigini bulunuz
¢) Ust yiize gelen sayinin 7 den kiiglk bir pozitif tam sayi olma olasiligini
bulunuz.

x ;]
| Cozim

Omek uzay E={1, 2, 3, 4, 5, 6} ve s(E)=6 olur

A
a) Aolayl, zarn (st yiiziine 3 gelmesiise A= {3} ve s(A) =1 olur. P(A) = EEEg =% olur.
P . _ ' _5s(B)_1
b) B olayi, zann (ist yiiziine 4 gelmesi ise B ={4} ve s(B) =1 olur P(B) = SE) "5 olur

¢€) Zarda iist yiize gelen sayinin 7 olmasi olay bos kiime oldugundan imkénsiz olaydir. Bu olayin

s D _o_
olasihg S(E} 6~ 0 olur.
¢) 7 den kilgiik pozitif tam sayi gelme olayi, Cise C ={1, 2, 3, 4, 5, 6} ve s{C)=6 olur. C=E

C
oldugundan C olayi kesin olaydir ve P(C) =%=%= 1 olur.

YYukanda verilen drnekteki hilesiz zar deneyinde her sayinin gelme olasiligi egit oldugundan P (A) =P (B) olur.
Buradan A ve B olay igin eg olasi durum s&z konusudur.

|_r J Grnek

35 kigilik bir siniftaki &grencilerden 20 si kiz dgrencidir. Kiz &drencilerin 12 si, erkek &grencilerin 10 u
matematik dersinden gemigtir Buna gére bu siniftan rastgele segilen bir &rencinin erkek veya matema-
tikten kalan bir grenci olma olasihgim bulunuz

a)
Cozim

Smekteki veriler tablo halinde agafiidaki gibi goeterilebilir

Matematik Matematik
dersinden gegen | dersinden kalan
Kiz 12 8
Erkek 10 5

Tablo yardimiyla erkek olan veya dersinden kalanl; gu kiimenin eleman sayisinin
10 +5+8 =23 oldugu bulunur. Sinif meveudu 35 oldujundan bu siniftan rastgele segilen bir dgrencinin

arkek veya matematikien kalan bir &grenci olma olasiligi % olarak bulunur.

Olasilik Kavrami ile ilgili Uygulamalar

a) Ust yiize mavi gelmesi olasihgini bulunuz.
b) Ust yiize kirmizi gelmesi olasiligini bulunuz.

a) 6 ylzeyden 2 si mavi oldugundan Ust ylze mavi gelme clasiigi %:% olur.

b) 6 yizeyden 3 G kirmizi oldugundan Gst yiize kirmizi gelme olasiligi % :% olur.

= AveB ayrkikiolay ise Aveya B olayinin olma olasiligi bu olaylarin olasiliklar toplamidir.
P(A veyaB) =P(A UB)=P(A) +P(B) olur.

= Ave B aynk olmayan iki olay ise
P(A veya B) =P(A U B) =P(A)+P(B) - P(AnB) olur.

1 .

i I Ornek
Bir zar atma deneyinde asal say! gelme olayi A, tek say1 gelme olayi B olsun. Buna gore A ve B olayi ile
Aveya B olaylanini bulunuz

N
Cézim

A={2,35}.B={1,3,5} olur

“Ave B olay!” bir deneyde hem A hem de B olayinin gergeklesmesi olayidir. Buradan
AveBolay, AnB=1{2,3,5}n{1,3,6}={3, 5} olur.

“Aveya B olay” bir deneyde A olay! veya B olayinin gerceklegmesi olayidir. Buradan
AveyaBolayl, AuB={2 3,5}u{1,3,5}={1,2,3, 5} olur.

]
| Ornek

Bir kutuda bulunan 10 &zdeg toptan 2 si sari, 3 O mavi ve 5 i| beyazdir. Bu kutudan rastgele alinan bir
topun san veya beyaz olma olasiligini bulunuz.

M
| i Cozim
Alinan topun san olmasi olay! S, beyaz olmasi olay B ile gosterilsin. Bu top aym anda hem san hem de
beyaz olamayacaindan bu olaylar ayrik olaylardir.

Bu kutudaki 10 toptan 2 si san oidugundan P (S) =3 ve 5 i beyaz oldugundan P (B) = b olur

Alinan topun san veya beyaz olma olasiligi ise

P(san veya beyaz) = P(SUB) =P(S)+P(B) = 21*65 18

- 10

olur.

|
Ornek

f

A={-3, -2, -1, 1, 2} kimesinden rastgele segilen iki sayinin garpiminin pozitif bir say1 olma olasiligi-
ni bulunuz.

Q)
I i Gozim

A={-3,-2,-1,1, 2}. s(A) = 5 olur. A kimesinin tim negatif elemanlarindan olugan kiime B, tim
pozitif elemanlanindan olugan kiime C olsun.
Buradan B={-3, —2,—1}, s(B) =3 veC=1{1, 2}, s(C)=2 olur.

istenen olay, “secilen iki sayinin garpiminin pozitif olmasi” dir. Bunun igin B den veya C den ikiser ele-
man segilmelidir. B den ve C den birer eleman segerek olugturulan kiimenin elemanlan garpimi negatif
olacagindan istenen durum degildir. Istenen olayin eleman sayisi, B den veya C den ikiger eleman segil-
mesi durumlannin sayisidir

C(3, 2)+C(2, 2) =3+1 =4 segilen iki sayinin garpiminin pozitit oldugu durumlann sayisidir. Omek
uzayin eleman sayisi A kiimesinin 2 elemanh alt kimeleri sayisidir. Bu alt kiimeler C(5, 2) =10 tanedir.

Béylece istenen olayin olasiig T% = -25 olur.




E :] .
Ornek

A=1{-3, -2, —1,1, 2} kimesinden rastgele secilen iki sayinin garpiminin pozitif bir say1 olma olasiligi-
ni bulunuz.

'
t i Codzim
A={-8,—-2,-1,1, 2}, s(A) =5 olur. A kiimesinin tim negatif elemanlarindan olusan kime B, tiim

pozitif elemanlarindan olugan kiime C olsun.
Buradan B={-3, —2,—1}, s(B)=3 veC={1, 2}, s(C)=2 olur.

istenen olay, “secilen iki sayinin garpiminin pozitif olmasi” dir. Bunun icin B den veya C den ikiger ele-
man secilmelidir. B den ve C den birer eleman segerek olusturulan kiimenin elemanlari ¢arpimi negatif
olacagindan istenen durum degildir. istenen olayin eleman sayisi, B den veya C den ikiger eleman secil-
mesi durumlarninin sayisidir.

C(3, 2)+C(2, 2) =3+1 =4 secilen iki sayinin garpiminin pozitif oldugu durumlarnn sayisidir. Omek
uzayin eleman sayisi A kiimesinin 2 elemanl alt kiimeleri sayisidir. Bu alt kiimeler C(5, 2) =10 tanedir.

Baylece istenen olayin clasihd ‘f_ﬂ =% olur.

I i Ornek

122 333 sayisindaki rakamlarin yerleri degistirilerek olugturulan 6 basamakh farkl sayilardan herhangi
bin seciliyor. Secilen sayinin 122 333 olmasi olasiigim bulunuz.

)

Gozim

122 333 sayisimin rakamlarinin yerleri degigtirilerek olugturulan 6 basamakli farkl sayilar %:3,= 60

tane oldugundan ornek uzay 60 elemanhdir. Bu sayilardan sadece 1 tanesi 122 333 seklindedir. Bu olaya
Adenilirse A={122333} ve s(A) =1 olur. Bu durumda A olayinin gerceklesme olasihgr,
PlA) = s(A) ] olur.

s(E) 60

Ornek

(x+y )5 acilimindaki terimlerden herhangi biri segiliyor. Secgilen terimin katsayisinin 10 dan kiciik olmasi
olasihgin bulunuz.

)

Cozim

Secilecek katsayilar, agilimdaki terimlerin katsayilari olan
( 5 ) oo 5. 5y . 5y 5. . 5Y. - .

0)=1 [ 1 ]— 5, (2 )— 10, (3 )— 10, (4 )— 5, ( 5 )—‘l oldugundan bu katsayilar ornek uzayi olustu-
rur. Buradan ornek uzayin eleman sayisi 6 dir. Secilen terimin katsayisimin 10 dan kigiik olmasi olayina
ait elemanlar 1, 5, 5, 1 olmak Uzere 4 tanedir. Bu durumda istenen olasilik,

istenen olayin eleman sayilst 4 _ 2 olur
Omek uzayin eleman saylss 6 3 =

'T\'p”‘:” X X X K

+
\ Ornek uzayin herhangi bir A olayinin timleyeni A’ olmak {izere P(A)+P{A’) =1 olur.




.
Ornek

& madeni para ayni anda atiliyor. Bu paralardan en az birinin digerierinden farkli gelme olasihgini bulunuz.

=

I i :Gﬁlﬂm

6 madeni para atilmasi deneyinin érnek uzayinin eleman sayis: s(E) = 26 =64 olur.

6 sinin da ayni gelme olayr, A={(Y, Y, Y, Y. Y, ¥, (T, T.T. T, T, T)} ve s(A) =2 olur.
6 sinin da ayni gelmeme clayina A’'denilirse

PAJ+PA)=1=P(A)=1-P(A)

=P(A‘)=1——2E’é§
~PA)=1-2
~P@A)=8&

=P(A") =% olur.

| Ornek

[

A={1,2,3, 4, 5} kiimesi veriliyor. A x A kiimesinden rastgele segilen bir sirali ikilinin bilesenlerinin
birbirinden farkh olma olasiligim bulunuz.

"CHzim

[

s(AxA)=s(A) s(A)=5.5=25 oldugundan &rnek uzayin eleman sayisi 25 tir.
A x A kiimesinde birinci ve ikinci bilegeni ayri olan elemanlardan olugan ikililerin kiimesi B ile gdsterilirse

B={(1,1), (2 2), (3, 3), (4 4), (5, 5)} ve s(B) =5 olur. Bu durumda bilesenlerin birbirinden farkh olma
olay B olayinin tiimleyenidir. Buradan

Sp— a4 8B} e
P(B)=1-P(B)=P(B)=1 5;(E)ﬂP(BJq

5 T =4
2—5=9P(B)—1 5=.P(B)—5 olur.

Ornek

[

Bir torbadaki kirmizi, mavi ve san bilyelerle ilgili asagidaki bilgiler veriimisgtir.
I. Torbadan gekilen bir bilyenin mavi olmasi clasihg % dir.
II. Kirmuz:i bilye sayisi, mavi ve sari bilyelerin sayilari toplamina esittir.
lll. Torbadaki san bilye sayisi 1 ile 5 arasindadir.

Bu bilgilere gore
a) Torbada en az kag mavi bilye oldugunu bulunuz.

b) Torbadaki mavi ve sar bilye sayisi arasindaki farkin en az kag oldugunu bulunuz.
c) Torbada en ¢ok kag bilye cldugunu bulunuz.

M
I I Coziim
Kirmizi bilye sayisina k, mavi bilye sayisina m ve san bilye sayisina s denilirse toplam bilye sayisi

k+m+s dir. Kirmizi bilye sayisi, mavi ve san bilyelerin sayilan toplamina esit oldugundan k=m +s olur.
2

a) Mavi bilye cekme olasilidi, 3 oldugundan
m ) m M 1| DO o
emTe - 5o Py ey =T=7r —-5-==5m—4kolur. Buradan
.

K
m=4i¢in k=5 ve s=1 olur. Fakat 1 < s < 5 oldugundan m =4 olamaz.

m=8 igin k=10 ve s =2 olur. 1 <2 < 5 oldugundan mavi bilye sayisi en az 8 dir.
b) Mavi bilye sayisi en az 8 oldugunda san bilye sayisi 2 dir. Dolayisiyla aradaki fark en az 6 dir.

c) m=16 igin k=20 ve s =4 olur. Buradan torbadaki bilye sayisi, en cok
k+m+s=16+20+4 =40 olur.




] .
Ornek

A, B, C ikiser ikiser ayrk olaylan E érnek uzayimin alt kiimeleridir.
E=AUBUC,P(A)+P(C)= % P(A)+P(B) = % olduguna gére P(A) degerini bulunuz.

i ]
Cozim

P(A)+P(C)=

~ra

P(A)+P(B) =3

P(A)+P(A)+P(B)+P(C) =%+%

A, B, C olaylan ayrik oldugundan A UBUC olayinin olasilign 1 dir. P(A})+P(B)+P(C) =1

P(A)+1=22=P(A) =

2 5 _ 1
28 58 1 58 olur.

M .
l '| Ornek

A ve B aymi érnek uzaya ait ayrik iki olaydir. P{A’'nB’) = é—ve P(A) =1§ olduguna géire P (B) degerini
bulunuz.

Q)

I ] ‘Coziim
PA'nB)=P((AUB) =-é- (De Morgan kuralindan)

)
P(AUB) =1 —3-=%- olur. Ave B ayrik olaylar oldugundan P (AUB) =P (A) + P (B) olur. Buradan
P(AUB) =P (A)+P (B) = 2=4+P(B) = P(B) =2 — %= olur

BOLUM IV

Olgme ve Degerlendirme




1. Bir zar atilmasi deneyinde zarin (st yiziine 5. Bir zar atildiginda goriilebilen yiizeylerine

gelen sayinin asal say veya tek sayl olmasi 1 veya 2 sayisinin gelme olasiligini bulu-
olasiligini bulunuz. nuz.

2. 20 kisilik bir siniftaki 6grencilerin 9 u erkek- 6. Iki zar birlikte atildiginda iist yiize gelen
tir. Bu sinifta erkeklerin 2 si, kizlarin ise 4 ii sayilar toplaminin
esmerdir. Siniftan rastgele secilen birinin kiz a) 6 olma olasihgini bulunuz.

veya esmer olmasi olasiligini bulunuz.

b) En az 6 olma olasiligini bulunuz.

c) 4 olmama olasiligini bulunuz.

3. 30 kisilik bir grupta futbol oynayan 15, bas-
ketbol oynayan 10 ve her ikisini de oynayan
6 Kisidir. Bu gruptan rastgele secilen birinin

futbol veya basketbol oynama olasiligini 7. n tane madeni paranin atiimasi deneyinde
bulunuz. hepsinin ayni gelmeme olasiligi % ise n
degerini bulunuz.
4. Bir vazoda 6 tane beyaz ve x tane kirmizi 8. 3 doktor, 2 hemsire arasindan iki kisilik bir
gul vardir. Vazodan bir kirmizi gul ¢cekilme saglik ekibi kurulacaktir. Bu ekipte en az bir
olasihg % ise x degerini bulunuz. doktorun bulunma olasiligini bulunuz.

Dersin Diger Derslerle iligkisi

BOLUM IV

Planin Uygulanmasina ili§kin
Agiklamalar

Konu 6ngorilen ders saatinde islenmis olup gerekli dederlendirmeler yapilarak amacina
ulagmistir.

Matematik Ogretmeni
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