Niveau TS
Chapitre Intégration partie Il

Corrigé des exercices n°32, 75, 17, 18 p.177-181

Exercice n°32 p.177 :

EXB Soit la fonction f définie sur [-3 ; 0] par f(x) = 2x et € a=r4

sa courbe représentative dans un repére (O ; 7,j) orthonormé T B 1
d'unités 1 cm. H

1. Construire la courbe ‘6 et hachurer la surface S comprise entre 3

la courbe €, I'axe des abscisses et les droites d’équation x = -2

etx=0. et

2. a. Calculer I'aire de S, en unités d’aire. »

b. Vérifier le résultat grace a une lecture graphique.
¢. Donner cette aire en cm?2,

2. a) Comme la fonction est négative sur [-2 ; 0] f -6
0 0

A= —[fde= - [2xdx= —[x¥ = — (- (-2 =4
-2 -2

L'aire de la surface S fait 4 ua.

b) Sur le graphique, 4 carreaux sont coloriés donc A =4 ua

[y ' . BXx} 4x2
c) On calcule I'aire d'un triangle rectangle A = =+~ === = 4cm

Exercice n°75 p.181 :

B soit fune fonction défiie sur 351, Les courbes bleues et vertes représentent les courbes de la

La courbe ci-dessous représente une primitive F de . fonction f qui sera la dérivée de la fonction F (en rouge).
1 y
™ Pour déterminer laquelle des courbes correspond, on doit
/ N regarder le signe de la dérivée pour le relier aux variations de la
5 \/ ~ fonction F.

_ S Pour la courbe bleue : la fonction est positive, puis négative puis
Parmi les deux courbes représentées ci-dessous, laquelle repré-

sente la fonction f? positive.
dustifier la réponse, Ainsi la fonction F aura deux changements de variation
y S 3

Pour la courbe verte : la fonction est négative, puis positive, puis
négative puis positive.
,,,,, Ainsi la fonction F aura trois changements de variations.

Y 1 / X 0 1\/ T x
N
1 + Comme sur la courbe rouge, nous voyons deux changements de
variation alors la courbe qui correspond a f est la courbe 1
(bleue)

Courbe @ Courbe @
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KEA Calculer les intégrales suivantes :

I=L32dx, J=L32xdx, K=j'13xdx et L=j123x2dx.

3
=[2dx=[2x] =2x3 -2 x1=4

w =

[oxdx =[x*] =32 - 12 =8

J

[EnN

3
K=[xdx=[x*2] =3 -+-=8/2 = 4
1

2
L=[3x*dx=[x ] =2 -1 =7
1

Exercice n°18 p.176 :

LB 1. Donner une primitive sur 10 ; +22[ de la fonction ftelle
-1,
que f(x)= X

2. Calculer I'intégrale de fentre 1 et 2.

1. Une primitive de 1/x sur]0; + oo[ est F(x) = In(x)

2. [+ dx = [In()]. = In2 — Inl = In2
1

Exercice n°24 p.177

- -

Chapitre Intégration partie Il

FZY 1.Déterminerune primitive de la fonction fdéfinie sur R par:

f(x) =

1+1'

1
2. En déduire /= _[ dx.

x? +1
1. Une primitive est F(x) = In(x* + 1)

2. f ——dx = [In(x* + 1)] In(1?> + 1) — In(0® + 1) = In2
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Exercice n°27 p.177 :

EXA Soit fune fonction continue sur [-4 ; 7] dont on connait
le tableau de variation :

x -4 1 2 5 7

£ |q— 0w

2
1. Déterminer le signe de _[_4 f(x)dx etde j: f(x) dx.

5
2. Déterminer deux réels a et b tels que a < L f(x)dx < b.

3. Ecrire l'intégrale de f entre 2 et 7 comme somme de deux
intégrales en utilisant la relation de Chasles, puis démontrer que
cette intégrale est comprise entre -10 et -2.

1. Comme la fonction est positive sur [-4 ; 2] alors l'intégrale sera positive
Comme la fonction est négative sur [2 ; 7] alors l'intégrale sera négative

2. Pourtoutx€[1; 5], — 2 < f(x) < 3 on intégre les trois fonctions, qui restent
dans le méme ordre :

5 5 5 5
[—2dx <[ f(x)dx < [ 3dxdonc [- 2x]i < [f(x)dx < [3x]i’
1 1 1 1

5 5
donc — 2x5 — (— 2)x1 < [ f(x)dx < 3xX5 — 3xlet— 8 < [ f(x) dx < 12
1 1

Donca= —8etb =12
7 5 7

3. [f(x)dx = [ f(x)dx + [ f(x) dx d'aprés la relation de Chasles
2 2 5

5 5 5
e Surlintervalle [2; 5],— 2 < f(x) < 0 donc [— 2dx < [ f(x)dx < [0dx
2 2 2
5 > 5 >
On calcule: [— 2x], < [ f(x) dx < [0] et — 2x5 — (= 2)X2 < [ f(x) dx < 0
2 2

5
soit— 6 < [f(x)dx <0
2
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7 7 7
e Surlintervalle [5; 7], — 2 < f(x) <— 1donc [— 2dx < [ f(x)dx < [— 1dx
5 5 5
7 7 7
On calcule: [— 2x]; < [f()dx < [- x]. et
5
7
—2X7 = (— 2)X5 < [ f(x)dx <— 7 — (= 5)
5
7
soit — 4 < [ f(x) dx <— 2
5
5 7
On additionne lesdeux: — 6 — 4 < [ f(x)dx + [ f(x)dx < 0 — 2
2 5

7
Ainsi — 10 < [ f(x) dx <— 2
2



