Szamelmélet 2.
Végeredmények

1) Egyik sem lehet, mert 2, 3, 7, 8-ra nem végzddhet négyzetszam.
2) 8
3) A szam utols6 szamjegye 3, ezért nem lehet.

4) Nem. Az A utolso 2 jegye 02, a B-¢ 13, igy A+B utols6 2 jegye 15, azaz 5-tel oszthatd, de
25-tel nem. Ha egy négyzetszam oszthat6 egy primmel, akkor annak négyzetével is
oszthatonak kell lennie. (A négyzetszamok primtényezds felbontasaban minden prim
kitevdjének parosnak lennie!)

5) Az A elemszama: |A|=10, igy részhalmazainak szdma 2'°=1024.

6) Az Osszeg oszthatd 7-tel, mert mindhdrom tagja oszthato 7-tel, de 49-cel nem oszthato,
mert az elsO két tagja oszthato, de a harmadik nem, ezért nem lehet négyzetszam.

7) 119
8) 1
9) 266

10)3 db. (A négy legkisebb prim: 2, 3, 5, 7; a négy legkisebb dsszetett: 4, 6, 8, 9, legkisebb
ko6z6s tobbszordsiik 2520.)

11) 40 db.
12) 31 db (a négyzetszamok)
13) 135 vagy 315 vagy 225

14) A szorzat (n — 2)(n — 1)n(n + 1)(n + 2) alakja mutatja, hogy 5 db egymast kdvetd
pozitiv egész szorzata, igy koziiliikk legalabb kettd paros, amibdl az egyik néggyel is
oszthatd, legalabb egy 3-mal oszthatd és pontosan egy Ottel oszthatd, azaz szorzatuk
oszthaté 3-5-8 — cal, azaz 120-szal.

15) n+5 n—3+4+8

=238 1+ 2 4talakités mutatja, hogy pontosan akkor lesz természetes szam,
n—3 n—3 n-3

ha n — 3 a 8 osztdja. igy a megoldasok: 1,2,4,5,7, 11.
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16) 1:12 = nr:; = (n+1)n(zzl)+3 =n-1+ nil atalakitas mutatja, hogy pontosan
akkor lesz egész szam, ha n + 1 a 3 osztéja. Igy a megoldasok az egész szamokon:
-4, — 2,0, 2.

17) 8-as szamrendszer

18)(a) 5, (b) 11, (c) 2.

19) Az (a;b) szamparok lehetnek: (0; 6); (6; 0); (-2; -8); (-8; -2).
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20) Mivel n n-n , ezért
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a kapott szorzat konnyen egyszertisithetd. (II. modszer: Az allitas teljes indukcioval is
konnyen belathato.)




