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EMENTA 

Construção de medidas. Medida de Lebesgue, Integral de Lebesgue. Funções mensuráveis. Espaços de medida. Funções 

integráveis. Teoremas de convergência. Espaços . Teorema de Radon-Nikodym. Teorema de Riesz. Teorema de Fubini. Medidas 𝐿
𝑝
 

produto. 
 

OBJETIVOS 
Aprofundar e estender o conceito de integração estudado na Análise Matemática 
 

CONTEÚDO PROGRAMÁTICO 
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1.​ Medidas 

1.1.​ Medidas em semi-anéis e anéis 

1.2.​ Medidas positivas, regulares e -aditiva σ

1.3.​ -álgebra σ

1.4.​ Funções simples 

1.5.​ Teorema de extensão de medidas 

2.​ Conjuntos mensuráveis 

2.1.​ Espaços de medida 

2.2.​ Funções mensuráveis 

3.​ Os teoremas de convergência de Lebesgue 

3.1.​ Convergência Monótona  

3.2.​ Convergência dominada 

3.3.​ Lema de Fatou 

4.​ As integrais de Lebesgue e Riemann 

5.​ Teorema de Fubini 

5.1.​ Funções definida q.t.p. 

5.2.​ Medida produto 

6.​ Espaços  𝐿
𝑝  

6.1.​ O teorema de Radon-Nikodym 

7.​ Convergência em medida 

7.1.​ Convergência Quase-uniforme 

7.2.​ Teorema da Convergência de Vitali 

8.​ Teorema de Riesz 

 
 

METODOLOGIA DE ENSINO 
Aulas expositivas; Aprendizado por problemas (PBL); Sala de aula invertida; Seminários e discussões. 
 
Horário de atendimento ao aluno: Terças-feiras das 16:00h às 17:00h. 
 
 

AVALIAÇÃO DA APRENDIZAGEM 
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   O curso será dividido em três módulos aos quais serão atribuídos uma nota parcial (NP) e ao final será feita 
a média aritmética das notas parciais compondo assim a nota final (NF).  
 
Composição das notas parciais por módulo: 
 
Módulo I (M1): 
 

●​ Problemas apresentados em aula: 30% 
●​ Prova escrita: 70% 

 
Módulo II (M2): 
 

●​ Seminário: 50% 
●​ Prova escrita: 50% 

 
Módulo III (M3): 
 

●​ Observação da sala de aula invertida: 30% 
●​ Prova escrita: 70%   
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CRONOGRAMA DE ATIVIDADES 

DATAS                                        ATIVIDADES PROGRAMADAS 
05/03/2024 Semana de Integração Acadêmica 
07/03/2024 Apresentação do curso/ Classes de conjuntos: anel, álgebra, -álgebra. σ
12/03/2024 Medidas: definição e exemplos. Espaço de medida 
14/03/2024 Extensão de medidas 
19/03/2024 Extensão de medidas 
21/03/2024 Funções mensuráveis  
26/03/2024 Funções mensuráveis 
28/03/2024 Funções simples 
02/04/2024 Teorema da Convergência monótona/dominada 
04/04/2024 Teorema da Convergência monótona/dominada 
09/04/2024 Revisão/exercícios 
11/04/2024 Prova 1 
16/04/2024 As integrais de Lebesgue e Riemann 
18/04/2024 As integrais de Lebesgue e Riemann 
23/04/2024 Medida de Lebesgue 
25/04/2024 Funções integráveis 
30/04/2024 Seminário  
02/05/2024 Seminário  
07/05/2024 Medidas-produto 
09/05/2024 Teorema de Fubini 
14/05/2024 Funções definidas q.t.p. 
16/05/2024 Revisão/exercícios 
21/05/2024 Prova 2 
23/05/2024 Espaços Lp 
28/05/2024 Espaços Lp 
30/05/2024 Medidas com sinal 
04/06/2024 Teorema de Radon-Nikodym 
06/06/2024 Convergência em medida 
11/06/2024 Teorema da convergência de Vitali 
13/06/2024 Espaços de operadores 
18/06/2024 Espaço dual 
20/06/2024 Teorema de Riesz 
04/07/2024 Revisão/exercícios 
09/07/2024 Prova 3 
11/07/2024 Segunda chamada e entrega dos resultados  

 
USO DE ANIMAIS NAS ATIVIDADES DE ENSINO 

Propostas aprovadas pela Comissão de Ética no Uso de Animal (CEUA)  
- Processo Nº:    
-Vigência do Protocolo Aprovado:   

 
AÇÃO DE EXTENSÃO CURRICULARIZADA 

Programa:     
Registro na PROEXT:   ​
 
Projeto:     
Registro na PROEXT:    ​
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