CHU PE 2: TI SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON

TRONG TAM GIAC VUONG.

A

Xeét goc nhon a trong tam giac vuéng ABC . .

. Canh ké anh doi
aCanh AB ke voi géc o

B Canh AC déi dién gbc a c -
3 Canh huyén
Canh huyen BC.

1/ Ti s6 lwong giac ciia géc nhon trong tam giac vuong.

* CO bon ti s0 lugng giac cia goc nhon trong tam giac vuong:

sina = doi cosaL =
huyen huyen
] cotg = <&
8 e 87 doi
* Chi y:

- Ti s6 lugng giac cua goc nhon luén duong.
- Mudn c6 ti s0 lugng giac ciia goc nhon a phai tao ra tam giac vuong chira goc nhon o
- Néu biét mdt gdéc nhon va mdt canh cua tam gidc vuong s€ tinh dugc géc nhon va canh

con lai theo ti s6 luong giéc.

2/ H¢ thure lien hé gitra cac ti s0 lwgng giac goc nhon. GIA TRILG GOC NHON DAC BIET

sin® oL+ cos’a =1 8= cosa 3 2 L
= cosa

sin & 1 E ﬁ

2 2 2

_ cosa 5 2 1

tga . cotga =1 cotgot = sina cosa =3 - S
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3/ Ti so lwgng giac cua hai goc phu nhau. an 3 3
* Goi a va B 1a hai goéc phu nhau trong tam giac | cota e} 1 ﬁ

3

vudng. Ta c6: a + B =90°
sina. = cosf cosa = sinf3

tga = cotgf3 cotga = tgf3
*Chuy



1°=60 90° = 89°60°
CAC DANG TOAN

DANG 1: Tinh canh va géc nhon chua biét trong tam giac vudng.
I/ Phwong phap.

- Néu biét géc va can tinh canh: Xéc dinh canh can tim la canh déi hay canh ké ciia géc
nhon hay canh huyén tir d6 lwa chon ding ti s6 lwong gidce ndo ciia géc nhon dé tinh.

- Néu biét canh va can tinh géc: Ding ti s6 lwong gidc ciia géc nhon lién quan téi canh
da biét (ké hodc dodi hodc huyén) va goc nhon can tinh.

- C6 thé vin dung ket hop hé thuec lién hé “canh goc vuong, canh huyén va dwong cao”
trong tam gidc vuéng dé tinh canh.
I1/ Bai tap van dung.
Bai 1: Cho tam giac ABC vuéng tai A. Géc B bang 30°, BC = 10cm. Hay tinh canh AB?

AW

Bai 2: Cho tam giac ABC vuéng tai A. Goc B bang a, biét tga = 4 , AB = 8cm. Hay tinh canh

AC vaBC?
Bai 3: Tinh gia tri x ; y trong hinh. Biét tg47° = 1,072 va cos38° = 0,788.




Bai 4: (SBT toan 9 — trang 107) Cho tam giac ABC vudng tai A. Puong cao AH. Tinh sinB va

sinC trong mdi trudng hop sau:

a)AB=13; BH=35. A
b)BH=3;CH=4.
Bai 5: (SBT toan 9 — trang 111) Cho hinh v&. Biét AB = 9 16 1
9cm; AC = 6,4cm ; AN = 36cm ; goc AND bang 90° ; goc 64
DAN biang 34°. Hiy tinh: CN ; goc ABN ; goc CAN va AD? B C N']

Bai 6: (SBT toan 9 — trang 111) Cho hinh v& bén. Biét AB =
BC = CD = DE = 2cm. Hay tinh:

a) AD ; BE

b) goc DAC

¢) goc BXD

Bai 7: (SBT toan 9 — trang 114) Tim x ; y trong cac hinh sau:

AB//CD ¥

c)

DANG 2: Tinh canh va géc nhon chua biét trong tam giac thuong.
I/ Phwong phap.



- Néu tam gidc dd cho la tam gidc thuwong, ta phdi dung thém dwong cao ciia tam gide dé
co duwoc tam giac vuong.

- Puong cao dwng sao cho tam gidc vudng tao ra phdi chira yéu té géc nhon va mdt canh
da biét.

- Ap dung ti s6 lwong gidc g6c nhon twong ikng trong tam gidc vudng vira tao.
I1/ Bai tap van dung.
Bai 1: (SBT toan 9 — trang 108) Tinh sinL trong Hinh 1 & dudi. Biét sin30° = 0,5.

L

Hinh 1 Hinh 2

Bai 2: (SBT toan 9 — trang 108). Tinh x trong Hinh 2 & trén. A
Bai 3: (SBT toan 9 — trang 115) Cho Hinh 3. Hay tinh

a) Po dai canh BC ]

b) goc ADC

¢) Khoang cach tir diém B dén canh AD D
Bai 4: (SBT toan 9 — trang 113) Cho Hinh 4. Hay tinh 6

a) Do dai canh PT

b) Dién tich tam gidc PQR

';40 420




Hinh 4 Hinh 5

Bai 5: (SBT toan 9 — trang 115). Cho Hinh 5, tam gidc BCD 1a tam giac déu canh 5cm va goc
DAB bang 40°. Hay tinh AD va AB.
Bai 6: (SBT toan 9 — trang 115) Cho tam gidc ABC c6 BC = 12cm, goc B bang 60°; goc C
bang 40°. Tinh:

a) Puong cao CH va canh AC.

b) Di¢n tich tam gidc ABC.
Bai 7: Hinh binh hanh ABCD c6 AB =20cm va BD = 15¢m, goc tao bdi hai canh AB va BD 1a
110°. Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD.
Bai 8: Hinh thang can ABCD (AB // DC). Biét AB = 15¢cm va DC = 20cm. Goc ¢ day bang 75°.
Tinh dién tich hinh thang can ABCD.

DANG 3: Ti s6 hrong gidc ciia hai géc phu nhau.

I/ Phwong phap.

* Néu o va B la hai géc phu nhau (o + = 90°):
sina = cosp coso, = sinfs
tga = cotgf cotga = tgf

*Chuy: 1°=060’ 90° = 89°60°

Vidu: Goc 20°35° phu voi goc 69°25° vi 20°35° + 69°25° = 89°60°

*Véidn dung:

- Xdc dinh ti s6 leong gide cia géc nhon nhé hon 45° khi biét ti s6 lwong gide ciia géc
[on hon 45° (hoac nguoc lai).

- Rut gon (hodc tinh) cdc biéu thire lién quan téi géc phu nhau.
I1/ Bai tap van dung.
Bai 1: D6i ti sb luong giac cua cac gdc nhon sau day thanh ti sé lwong giac ciia goc nho hon
45°.

sin82°; cos47°; sin48°; cos55° ; sind7°20’ ; tgb62° ; cotg82°45’
Bai 2: Cho tam giac ABC. Biét AB =21cm, AC =28cm, BC = 35cm.

a) Ching minh tam gidc ABC vudng;



b) Tinh sinB, sinC.
Bai 4: Pon gian biéu thirc: A = sin(90° — x)sin(180° — x)
B = cos(90° — x)cos(180° — x)
Bai 5: Tinh két qua cua biéu thirc
a) A = sin’10° + sin*20° + sin?30° + sin*80° + sin*70° + sin?60°.
b) B = cos® 12° + cos® 78° + cos® 1° + cos” 89°
¢) C = sin® 3° + sin® 15° + sin? 75° + sin® 87° .
d) D = c0s45°.c0s?23° + sin45°.cos*67°.

tg64°
e)E= cotg26°’

DANG 4: Chirng minh ding thirc. Riit gon biéu thirc theo géc a.
I/ Phwong phap.
Vin dung cac hé thirc lién hé sau dé bién doi mét vé a”cfng thire cho bcing vé con lai (rut

gon biéu thirc)

sin o
. 2 ) tgo =
sin“o+cos’a=1 cosa
coteo, < S05%
tga. . cotga =1 g0 = sina.
HE THUC MO RONG:
=1+tg’a —— =1+cotg’a
cos o sin“o

I1/ Bai tap van dung.
Bai 1: Chting minh cac hing dang thuc:
a) (sinx + cosx)® = 1 + 2sinx.cosx
b) (sinx — cosx)* = 1 — 2sinx.cosx
¢) sin*x + cos*x = 1 — 2sin’x cos*x
d) sinxcosx(1 + tgx)(1 + cotgx) =1 + 2sinx . cosx .

Bai 2: Chiing minh cic dang thiic sau:



1 1
+ =1
a) l+tga 1+cotga

b) sin*x — cos*x = 2sin’*x — 1
1 1
0 T Ty s 2
C) siIn“x Ccos” Xx tg’x + cotg"x + 2

1+sin® o

=1+2tg’a
d) 1-sin"a s

f) Cho a, B 13 hai goc nhon. Ching minh rang:
1 1

. . 2 2
cos?a — cos*p = sinB - sinZa = T8 _1+ig°p

Bai 3: Rut gon biéu thirc:
a) A = sin®x + 3sin*x.cos’x + 3sin’x.cos’x + cos’x
b) B = (1 + cosa)(1 — cosa) — sin’a

Bai 4: Pon gian céc bicu thirc:

A = cosy + siny . tgy B = Vl+cosh +1-cosh

C= sinay/1+1g’a

Bai 5: (Nang cao) Cho cic goc a, B nhon, o < B. Ching minh rang:
a) cos(P -o) = cosBcosa + sinfsina
b) sin(P - a) = sinPcosa. - sinPsina.

Bai 6: (Nang cao) Cho tam gidc ABC nhon. Chimg minh ring:

sinésinﬁsiHES— cosA+cosB+cosC£%

a) 2 2 28 b)

Bai 7: (Ning cao) Cho tam gidc ABC nhon c6 ba canh 13 a, b, c. Chimg minh rang:
¢’ =a’+b*—2ab.cosC (AB=c, BC=a, CA=D).

DANG 5: Biét mot ti s6 lwgng gic ciia géc o tinh cac ti s6 lwong gidc con lai.

I/ Phwong phap.



Vian dung cac hé thuc lien hé sau dé bién doi mot vé dang thuc cho bang vé con lai (rut

gon biéu thirc)

sin o
. ) tgo =
sin“o+cos"a=1 cosa
cotan — SO5¢
tga . cotga =1 g0 = sina.
HE THUC MO RONG:
—=1+tg’a —— =1+cotg’a
cos a sin“a

Chit y: Cdc ti s6 lwong gidc géc nhon luén dwong.
I1/ Bai tap van dung.
Bai 1: Biét rang sina = 0,6. Tinh coso va tga.
Bai 2: Biét rang cosa = 0,7. Tinh sina va tgo.

Bai 3: Biét rang tgo = 0,8. Tinh sina va cosa.

1
Bai 4: Biét cosx = 2, tinh P = 3sin’k + 4cos>x.
Bai 5:
1
a) Cho goc nhon B ma sinf = 4 . Tinh cosf va tg[3.

1
b) Cho gdéc o ma cosa = - 3 . Tinh sina, tga va cotga .

¢) Cho tgx = 2V2 . Tinh sinx va cosx.

Bai 6: Hay tinh sina, tgo néu:

12
CoSa = —
a) 13
3
CoSo = —
5

b)



V6 -2

Bai 7: Biét rang sin15°= 4 . Tinh ti s6 luong giac ctia goc 15°.

Dang 6: Tinh khoéing cach - Tinh chiu cao - Tinh dién tich tam giic - Tinh d dai doan
thing - C /m cac hé thirc trong tam giac: Bang cach ap dung ti s6 LG géc nhon.
Bai 1: Cho tam giac ABC c6 AB =26cm, AC = 25cm, duong cao AH = 24cm. Tinh canh BC.
Bai 2: Cho tam giac ABC can (AB = AC) va dudng tron tdm O tiép xtic voi hai canh AB va AC
lan luot ¢ B va C. Tir diém M trén cung nhé BC (M khéc B va C) ké MD, ME, MF lan luot
vudng goc vai cac duong thang BC, CA, AB.

a) Chting minh cac tr giac MDBF, MBCE noi tiép.

b) Chitng minh cac tam gidc DBM va ECM dong dang.

c¢) Cho goc BAC = 60° va AB = 2, tinh ban kinh duong tron tam O.
Bai 3:

lAB.AC. sin A.

a) Cho tam giac ABC c6 A nhon. Chirng minh rang: S,pc = 2

Goiy : Vé BH la duong cao cua tam gidc ABC.
1
BH = ABsinBAH; S,zc= 2 BH.AC.

b) Cho tr giac ABCD c¢6 AC cét BD tai O va AOB nhon. Chimg minh rang:
1
Sagcp = 2 AC.BD.sin AOB.
Bai 4: Cho tam giac ABC vuédng tai A, dudng phan giac AD. Chimg minh ring:
11 W2

_ =
a) AB AC 4D

1 1 1
2 + 2 S 2
b) 4B’ AC* T AD

Bai 5: Cho hinh thang ABCD c6 hai canh bén 1a AD va BC bang nhau, duong chéo AC vudng
gbc voi canh bén BC. Biét AD = 5a, AC = 12a.



sin B+cos B
a) Tinh sinB—cosB
b) Tinh chiéu cao cta hinh thang ABCD.
Bai 6: Cho hinh thang ABCD. Biét day AB =ava CD =2a; canh bén AD =a, goc A =90°
a) Chung minh tgC =1 ;
b) Tinh ti s6 dién tich tam giac DBC va dién tich hinh thang ABCD ;
¢) Tinh ti s6 dién tich tam giac ABC va dién tich tam gidc DBC.
Bai 7: Goi AM, BN, CL la ba duong cao cua tam giac ABC.
a) Chiing minh: A ANL ~A ABC ;
b) Chimg minh: AN.BL.CM = AB.BC.CA.cosAcosBcosC.



