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CONJUNTO DE LOS NUMEROS ENTEROS (Z)

El conjunto de los nlimeros enteros (Z) esta formado por la unién de los numeros enteros
positivos, los nimeros enteros negativos, el cero y se representa de la siguiente manera:
7={.,—6. —5 —4 -3, -2, —1,0,1, 2, 3,4,5, 6}.

El conjunto de los nimeros enteros contiene a los siguientes subconjuntos:

" + ,
< Enteros Positivos ( Z +) : se representa con Z , lo compone los numeros naturales
Z'=(1,2,3,4,5,6,.)}

< Enteros Negativos ( Z ): se representa con Z , lo componen los enteros que tienen
signo negativo (—).

Z=({., —6, —5 —4 —3, —2 -1}

*
< Enteros Positivos y Negativos sin el Cero: se representa con Z y esta compuesto por
todos los enteros excepto el cero

*

Z ={. —3 -2 —-11,23,.}

VALOR ABSOLUTO DE UN NUMERO

Geométricamente, el valor absoluto de un ntimero a es la distancia que hay desde el cero (0)
hasta ese numero. Se denota como |a|.

En conclusion el valor absoluto de un nimero a se define asi:
la|= a, sia >0, |a|=— a,sia <0, |a|]=0, sia =0
Ejem: |8|= 8; |- 2|=—(—2)= 2y |0|= 0.

ECUACIONES CON VALOR ABSOLUTO

Una ecuacion con valor absoluto es una igualdad en la que se desconoce un término llamado
incognita, el cual estd expresado como un valor absoluto. Estas ecuaciones siempre tienen
dos posibles soluciones, ejem:
Si |X| = 10, ;cuanto vale X?
Se buscan los nimeros que satisfacen la igualdad, como |10| = 10 y |— 10| = 10 entonces
X=1006 X=-10

ORDEN EN Z
Para comparar dos numeros enteros a y b y ordenarlos, se toman en cuenta sus signos y se
aplica la siguiente regla segun sea el caso:

% Siay b son positivos, es mayor el que tiene mayor valor absoluto, ejem: 4>2 porque
4] > |2].

% Sia es positivo y b negativo, a siempre es mayor , ejem: 30>— 77

% Siay b son negativos es mayor el que tiene menor valor absoluto, ejem :
— 7 >— 12 porque |— 7| < |- 12|



% El cero (0) es mayor que cualquier entero negativo y menor que cualquier entero

positivo.
OPERACIONES EN Z
REGLAS DE LOS
OPERACION EJEMPLOS SIGNOS PARATODO ayb
€EZ
*=2)+(=5)=—2+5=7 Signos iguales se suman y el
*(+16) + (+12) =+ (16+12) =28 resultado tiene el signo en
comun
ADICION Signos diferentes se restan y el
*+25)+(-3)=+(25-3)=22 resultado tiene el signo del
*(-32) + (+4) = - (32-4) = -28 nimero mayor.
* El signo menos antes del
SUSTRACCION (=6)—(+3)=(— 6)+ (— 3)=— 9 paréntesis indica que todo
nimero dentro del mismo
paréntesis cambia de signo
*12 — (= 5)=12+5 =17
*(+3) .(+5) =15 (H)* () =+
e =5 (-)* (+) ==
MULTIPLICACION | *(+35).(-2)=-70 H*(—>)= -
*(-10) . (-4)=40 =)=+
*(+ 25+ (+5=5 (H =)=+
*(—=150)+ (— 1) = 150 (=)~ H+)=-—
DIVISION *(+26) = (— 13)= —2 H)+ (=)= -
*(=100)=(+4)= - 25 =)+ (=)= +
PROPIEDADES DE LA ADICION Y MULTIPLICACION
ADICION MULTIPLICACION
PROPIEDADES DEFINICION DEFINICION
Siayb€Z,entoncesa+b=b+a Siay b € Z, entonces a*b = b*a
CONMUTATIVA Ejem:(-512) + 92=92 + (-512) = 420 Ejem:(-37)*5=5*(-37) =( -185)
Sia, byc€Z,entonces at+t b+c= |Sia by c € Z,entonces a*b*c=
ASOCIATIVA (a+b)+c=at(b+c (a+b)+c=a+(b+c)

Ejem:( 9+ (-10))+(-3)=(-1) + (-5)= -6
9+H(-10 + (-5)= 9+ (-15)= -6

Ejem(-5*7)*(-4)=(-35)*(-4)=140
(-5)*(7* (-4))= (-5)*(-28)=140




ELEMENTO Sia€Z,entonces a+0=ay0+a=a | Ya€ Z,secumplequea * /=
NEUTRO El cero (0) es el elemento neutro de la a
adicion
ELEMENTO Sea a € Z, se tiene que —a es el
OPUESTO opuesto de a pues a+ (-a) =0
FACTOR CERO El cero es el factor que anula a
cualquier nimero entero, es
decir:a *0 =0 *a=0
Sia, by c €Z, entonces
DISTRIBUTIVA a*b+c)=a*b+a*c
Ejem: 2 *[ (-13)+ 7] =
2*-13)+(2*7) =
(-26) + 14=(-12)
PROPIEDADES DE LA POTENCIACION EN Z
PROPIEDAD DEFINICION EJEMPLOS
MULTIPLICACION 53 * 52 — 53+2 — 55 = 3125
DE POTENCIAS DE atxq =g
IGUAL BASE
(_ 23 *(_ 22):_ 23+2 — _
DIVISION DE Si m>n se tiene que 3° .32 _352_33_ oy
POTENCIAS DE At~ =g "
IGUAL BASE _
4% = 4% 478 4l g

POTENCIA DE UNA

" = a 4% = 4°7% = 4° = 4096
POTENCIA
POTENCIA DE UN @*b)"=d"*b" (3*4)’=3"*4"=9*16 =
PRODUCTO
POTENCIA DE UN (@b =d" = b" 90+15)° = 90° = 15° =
COCIENTE

7290003375 = 21




REDUCCION DE EXPRESIONES ARITMETICAS CON POETENCIAS

Las expresiones que aritméticas que combinan , productos, cocientes y potencias de
potencias, se pueden simplificar, siempre que sea posible, a modo de reducirlas a
expresiones mas sencillas aplicando las propiedades de la potenciacion.

Una manera de obtener simplificaciones es tratar de que las potencias tengan la misma
base. Para ello se descomponen las bases que no sean nimeros primos en el producto de
sus actores primos, ejem:

% Reducir: [352 *7° % 50]4 a su minima expresion.
Procedimiento:

1. Se descomponen en factores primos los nimeros que no lo sean y se sustituyen en
la expresion.

[352 N 73 " 50]4 _ [ (5 * 7)2 * 73 % 50]4

2. Se aplica la propiedad de potencia de un producto.
2 2 3 0,4
=[5 *7°*7 *5]

3. Seaplica la propiedad de potencias de igual base. En este caso se uso en las

potencias de base 5 y base 7.

= 5770 72 = 57 7

4. Se emplea la propiedad potencia de una potencia.
[524*754]258*720

# Reducir: [47)7 * 55 * 4% % (= 21+ (= 2)°
Procedimiento:

1. Se emplea la propiedad de potencia de una potencia, primero en los exponentes
internos y luego en los externos.

[(43)4 * 54 * 4‘2 * (_ 2)3]4+(_ 2)5 _ [43*4 * 54 * 4—2 * (_ 2)3]4+(_ 2)5

12*4 4% 4-2"‘

[412 et x g2 x (- 2)3]4 (= 2)5 _ 4 c 4, (- 2)3*4 . 2)5
_ 4% c164 48 (- 2)12 - (- 2)5

2. Se aplica la propiedad de potencias de igual base.

4188 5 16 (— 2)12 iy 2)5 _ 456 % 5164 (- 2)12 e 2)5

3. Seusa la propiedad division de potencias de igual base.



456 % 516« (- 2)12—5 _ 450 % 5164 (- 2)7

ECUACIONES EN Z

Una ecuacion es una igualdad que se cumple para ciertos valores de una o varias
incdgnitas. Una ecuacion de primer grado, con una incognita puede ser escrita en la forma
general aX + b = c donde a, by ¢ son numeros enteros y (a # 0) y X es la incognita de la
ecuacion.

Para resolver una ecuacion de primer grado con una incognita se adiciona, se sustrae, se
multiplica o se divide a ambos lados de la igualdad las cantidades que sean necesarias para
que la incognita quede despejada, ejem:

Ejercicio#1
Resolver la ecuacion 3X + 1 =X — 5
Procedimiento:
1. Se agrupan en el primer miembro de la ecuacion todos los términos que contienen a la
incognita y el segundo miembro todos los términos constantes
3X+1=X-5
3 +1-1-X=X-5-1-X
3 —X=—5-1
2X =— 6
2. Se dividen ambos miembros entre 2, pues al dividir 2X--2 el
resultado es X y la incognita queda despejada.
2X+2 =— 62
X =—

Ejercicio #2
Resolver la ecuacion 3(X — 1)+ 2(X + 2)— 7 = 3(2X + 3) — 4X
1. Se aplica propiedad distributiva para eliminar los paréntesis.
3X —3+2X+4—-7=6X+9 —4X
2. Se agrupan en el primer miembro los términos que contienen la incognita y en
segundo miembro las constantes y se calcula la suma.

3X—-3+3+2X+4—-4—-7+7—6X + 4x

=6X -6X+9—-4X+4X+3 -4 +7

3X+2x—6X+4X=9+3 -4+ 7
9X —6X =19 — 4
3X = 15



3. Se divide ambos miembros entre 3 para despejar incognita.
3X+3 = 15+3
X =5



