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TRUONG THCS DICH VONG
PE CUONG ON TAP HOC Ki
I

NAM HOC 2022-2023. MON:
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) A. KIEN THUC TRONG TAM HQC KY
L. PAI SO: 11

. Phuong trinh bac nhét hai an, hé hai phuong trinh bac nhat hai an, cach giai.

[a—

2. Ham s6 y = ax? (a # 0) : tinh chat, d6 thi ham s.
3. Phuong trinh bac hai: dinh nghia, cach giai.
4. H¢ thuc Vi-et va ung dung.
5. Giai cac phuong trinh quy vé phuong trinh bac hai.
6. Giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh, hé phuong trinh.
I1. HINH HQC:
1. Céac loai goc lién quan dén duong tron.
2. Tt gidc ndi tiép.
3. Do dai duong tron, cung tron. Dién tich hinh tron, hinh quat tron.
4. Dién tich, thé tich cac hinh: Hinh try, hinh non, hinh cAu.

B. MOT SO DANG BAI TAP THAM KHAO

I. PAI SO
] : Ruat gon biéu v i OPp.
g Dang 1: Rut gon biéu thirc va bai toan tong hop
Caul 4= + 5 x4l (S vol x20;x#1)
Cho bieu 3 Sx-l W
thirc:

1) Rut gon biéu thirc 4 .
2) Tinh gid tri cua Akhix =9 .

3) Tim gia trj ctia x dé 4 = ! .

2

4) Tim cac gia tri nguyén ciia x d¢ A nhan gi tri nguyén.



ju 2.
thuc

5) Tim m dé phuong trinh m - A = . 2 c6 hai nghi¢m phan biét.

6) Tim céc gid tri cuax d& 4 < 1.

7) Tim gié tri nho nhat cia biéu thirc A.
i (voi
Cho biéu

X =1 Tl x+

*l

xZO,xil)
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it gon bicu thirc B. Y

shgidticiaBkhix03n22vi 30224

3) TimxdéB @ X

J 4) Véi x m1, hdy so sanh B va B
\/_\/_ 209 on (v6i
a 8 ' = x0O5 x . e XZO;X¢4;X¢9)
S \/-Cau 3. Cho biéu thirc C e 5 )
1) Rt gon biéu thuc C .
2) Tinh gié tri ctia C, biétx= 21,

J 3

3) Tim gié tri cua x dé C dat gia tri 16n nhat.

1 voi 1.
4) So sanh

HEE =fy

Cho hai biéu thuc

@
&>
=

=

PR

'
1l

=0 3=
=

1) Tinh gi4 tri biéu thuc 4 véix=3-2 2
2) Riit gon biéu thic B
3) Cho P = AB . Tim céc gia tri nguyén ctia x dé |P | +P=0;|p|= —p

. ) 2 X ]
Cau 5. Cho hai

biéu thirc B =



i

J vad= | | _

Cau 6. Cho4 | |.
2x—y 2x+y 2x-5y “4x*-y*.

a) Rut gon 4 .
b) Véi gia tri x ; y nguyén duong nao thdéa man x + 2 y = 14 thi 4 nhan gia
tri nguyén duong.

Dang 2: Phuong trinh bic hai va quan h¢ gitra (¢ ) , ( P)

Cau 1. Cho phuong trinh 4n x : mx? + 2(m +1)x + m + 3 = 0. Tim m dé phuong trinh:
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1) C6 nghiém duy
nhat

2) C6 nghiém

Cau 2. Cho phuong trinh
anx :

1) Giai phuong trinh véim = 1
2) Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém duong.

3) Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém trai dau.

4) Ching minh M =x, (1-x,) +x,(1- x, ) khong phu thudc vao m .
1 l1a nghiém cua pt (1))
5) Lap phuong ;1 (x;x
trinh bac 2 ¢6 2
nghiém la
X1 X3

Cau 3. Cho phuong trinh: x> - 3x + m -1 = 0. Tim m dé phuong trinh ¢ 2 nghiém x ; x
1 2

thoa man:
)2 +x2=3 2)2x—5x=-8
1 2 1 2
)2 -2=15 Hr+x=11
5)x1—x2=1 6)x1+x2=2
7)x1+x2+5=0 x-—x>2
x x 2

Ciu4. Cho phuong trinh: X =2mx+m’=m+1=0

1) Giai phuong trinh khi m=1



Cau 5.

Cau 6.

2) Tim m dé x ; x théa man x> — 2mx =9 .
Ehp:on trinh co
al nghiém
phan biét

1 2 1 1

Cho phuong trinh: nghi¢m x> =2(m +1) x +2m +1 =0 . Tim m dé phwong trinh

c6 hai
X, ; X, la d0 dai hai canh goéc vudng cua tam giac vuong c6 canh huyén bang 5.

Trong mat phéng toa d0 Oxy cho duong thrfmg (d) : y =x + 2 vaparabol (P) : y = x*
1) Tim toa do giao diém A , B ctia (¢ ) va ( P) .
2) Tinh chu vi va dién tich tam gidc AOB .

Cho (P) : y = x? va duong thang (d) : y = (m-1) x+ 4

1) Tim toa d6 giao diém cua (d) va (P) khi m = -2

2) Chimg minh rang (d) ludn cat (P) tai 2 diém phan biét véi moi m.
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Qi A(x: ¥, ): Blx,:v,) la toa dg giao diém cua (d) va (P) v, 0y, 0y.,.

“ho dudomg thing (d) : y 0 2% 0m* D1 va (P) : » 0
1) Tim m dé (d) cét (P) tai 2 diém phan biét 4; B .

2) Goi H ; K lan lugt 13 hinh chiéu vudng goc ctia 4 va B trén truc hoanh. Tim m
dé do dai doan thang HK bang 3.

Dang 3. Hé phwong trinh béc nhét hai an.
Cau 1. Giai hé phuong trinh

1y RkH2y=s l2(x ») 7
Px—y=l |P(x)0 2 4
[ . [E
xty=
3){x2|1y3=5 (x
+1



5)ij—=

|0 + = 3 4 13
| 2x + -2 6
[ +xpy+)* =
i
7) quy+y=2
I(x-3)(y+2)=xy-5
{
VU 2)(r-3) =
10) |
(g7- 04, O 3-x+ 0 =5
5
|
9)
3
i i
5 3 1 3
| : |
+ =2 43-x+ =15
llx—7 6 l
[ax-2y=a
Cau 2. Cho h¢ phuong trinh |
1l

-2x+y=a+l

1) Giai h¢ phuong trinh véi a = -2

2) Tim a dé hé phuong trinh ¢é nghiém ( x; y ) thoa man diéu kiénx -y = 1



3) Tim a € Z dé hé phuong trinh ¢6 nghiém ( x; y ) sao cho x nhan gia tri nguyén
DANG 4: GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH - HE PHUONG
TRINH

Céau 1. Hai nguoi 1am chung mot cong viée sau 6 gior thi xong. Néu 1am mot minh, nguoi
thir nhat lam trong 2 gid, sau d6 ngudi thi hai 13 trong 3 gio thi ca hai ngudi lam



Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 8.
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edng viéc. Hoi néu moi ngudi [am mot minh thi sau bao nhiéu gio xong

5
cong viéc?
Hai d cong nhan cung tu stta mot doan duong trong 4 ngay thi xong cong viéc.
Néu mdi doi lam mot minh thi doi I can it hon thoi gian doi1 II 1a 6 ngay. Hoi néu
1am mot minh thi mdi doi can bao 1au xong cong viéc?
Mot 6 t6 di tir dé dén trong mot thoi gian quy dinh. Néu ting van téc thém 10
km/h thi ¢én sém hon quy dinh 2 gio. Néu giam van tdc di 10 km/h thi dén
cham hon quy dinh 3 gio. Tinh quang duong .
Béc Hiép va c6 Lién di xe dap tir lang 1€n tinh trén quang duong dai 30 km, khoi
hanh ciing mét luc. Van tc xe cta bac Hiép 16n hon van tdc xe cia cd Lién 1a 3
km/h nén bac HIép da dén tinh trudc co Lién nira gid. Tinh vén toc xe ciia mdi
nguoi.
Mot phong hop ¢6 360 chd ngdi va duoc chia thanh cac day c6 s chd ngdi bang
nhau. Néu thém cho mdi day 4 chd ngdi va bot di 3 day thi chd ngdi trong phong
hop khong ddi. Hoi ban dau sb chd ngdi trong phong duoc chia thanh bao nhiéu
day.
Hai trudng A va B c¢6 420 hoc sinh thi d6 vao 16p 10, dat ti 1é 84%. Riéng truong
A ti 18 46 13 80%. Riéng trudng B ti 1& d6 1a 90%. Tinh s hoc sinh dy thi ciia mdi
truong.
Theo ké hoach hai t6 san xudt 600 san pham trong mét thoi gian nhat dinh. Do ap
dung ki thuat mdi nén t6 I d3 vuot mirc 18% va t6 IT vuot muc 21%. Vi vay trong
thoi gian quy dinh ho di hoan thanh vuot mutc 120 san phdm. Hoi s san pham
duogc giao ciia mdi to theo ké hoach.
Tinh d¢ dai hai canh goc vudng ctia mot tam giac vudng, biét rang néu ting mdi
canh 1én 3 cm thi dién tich tam giac d6 s€ tang thém 36cm? , va néu mot canh
giam di 2 cm, canh kia giam di 4 cm thi dién tich ctia tam giac giam di 26¢m? .

HINH HQC

Cau 1. Cho duodng tron (0; R ) duong kinh 4B va diém C thudc (0) . Goi M, N lan lugt 1a

diém chinh giira cac cung nhd AC,CB . Noi MN N AC=1.Ha ND L AC . Goi E 1a
trung diém BC .
1. Tinh M 1C .

2. CMR ; DN la tiép tuyén véi (O; R ) .

3. Dung hinh binh hanh 4DEF . CMR : F thudc duong tron (O; R ) .



4. Cho C~ AB=30° , R =10 cm. Tinh ¥ hinh tao thanh khi A4BC quay mot
vong quanh 4B .

Cho duong tron (O; R) v6i day BC ¢ dinh. Diém 4 thudc cung 16n BC . Puong
phan giac cua B ACct duong tron (0) tai D . Cac tiép tuyén cta

(O;R) tai Cva

D cit nhau & E . Tia CD cit AB & K, dudng thing AD cit CE tai I .
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img minh 8C VDE .
wmg minh AN 1a tr gide ndl
p.

3) Cho BC=R . Tinh d0 dai cung nh6 theo R.

BC ctia dudng tron (0;

R)

4) AD cat BC tai M . Chimg minh 4B.AC =AM >+ MB.MC .

Ciu 3. Cho (0; R) va day CD ¢ dinh. Piém M thudc tia ddi ciia tia CD . Qua M ké hai
tiép tuyén M4, MB t6i duong tron ( A thude cung 16n CD ). Goi I 13 trung diém cua

CD . Nbi BI cit (O) tai E (E # B). N6i OM cét AB tai H .

1) Chirng minh 5 diém M. 4,0,1,B thudc mot duong tron.

2) Chtrng minh AE //CD .

3) Tim vi tri ctia M dé MA L MB .

4) Chimg minh AD la phan giac cua ¢ HD.

Ciu 4. Cho doan thang 4B va diém C thudc doan thang d6 ( C khac 4 va B). V& clng
ntra mit phang b AB hai tia Ax va By ciing vudng goc voi AB . Trén tia Ax lay

diém M c6 dinh. Ké tia Cz L CM tai C, tia Cz cat tia By tai K . V& dudng tron tim
0, dudng kinh MC cit MK tai E .

1) Chirng minh CEKB 12 tir giac ndi tiép.

2) Chting minh 4M .BK = AC.BC .

3) Chirng minh A4EB la tam gidc vudng.

A, B, M ¢b dinh. Tim vi tri ctia diém C dé dién tich t&

4) Cho nhat. giac ABKM 16n

Cau 5. Cho hai duong tron (0; R) va (0'; R") tiép xtic ngoai tai 4( R=2R") . Piém B

thudc duong tron (O; R) sao cho AB=R . Diém M thudc cung 16n 4B cua dudng



tron (O; R) sao cho M4 < MB . N&i MA cat (O'; R') tai N. Tr Nké duong thang

song song véi 4B cat (O';R") tai E, cat MB tai F .

1) Chting minh AAOM” A4O' N .
2) Chung minh do dai doan thang NF khong d6i khi M chuyén dong trén
cung 16m 4B ctia (O; R) .

3) Ching minh ABFE la hinh thang can.

4) Tim vi tri ctia M dé dién tich tr giac ABFN 10n nhét.



Cau 8.

Cau 1.

rI # elRife Wi '.'I".rl'.-'l'.' ML

“ho tam gidc ABC cd ba goc nhon ndi tiép dudmg tron Oo; RO, Cac dudmg cao

CF ¢éit nhau tai &, it 0O: RO tai Mva N,

1) Chting minh AFHE, BFEC ndi tiép.
2) Ching minh AE.AC ® AF.AB
3) Chirng minh MN //EF
4) Chirng minh
) g MN o 2
AH

5) Cho BC ¢ dinh, A chuyén dong trén cung 16n BC sao cho tam giac ABC c6
ba gdc nhon. Chirng minh dién tich hinh tron ngoai tiép tam giac AEF khong doi.

Cho (O; R) , duong kinh BC . Goi 4 1a diém chinh giira cua cung BC . Piém M

thudc doan BC
Ké ME L AB, MF 1 AC, MN L FE tai N .
a) Ching minh: 5 diém 4, E, 0, M , F cung thudc mot duong tron.

b) BE.BA=BO.BM

¢) Tiép tuyén ctia dudng tron (O; R) tai A cit MF tai K . chimg minh: BE = KF .

d) Khi M di chuyén trén BC . Chiing minh rang: MN ludn di qua mot diém
¢d dinh.

Cho nira dudng tron (O; R) , dudng kinh 4B . Ban kinh OC vuéng goc voi AB .

Piém E thudc OC . Nbi AE cit nira duong tron tai M . Tiép tuyén cta nira duong
tron tai M cit OC tai D .

1) Chirng minh ADME

2) BM cit OC tai K . Ching minh BM .BK khong d6i khi E di chuyén trén OC .
3) Tim vi tri ctia E dé MA = 2MB .

4) Goi /13 tAm dudng tron ngoai tiép ACME . Chirng minh khi E di chuyén trén
OC thi I ludn thudc mot dudng thang cd dinh.

HINH HQC KHONG GIAN
Chiéc nén lang Chudng (Thanh Oai — Ha N6i) san xuét 13 hinh nén c6 duong sinh
bang 30 cm, duong kinh 40 cm. Nguoi ta dung hai 16p 1a dé pha 1én bé mat xung
quanh cta nén. Tinh dién tich 14 can dung cho mot chiéc non.



Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Mot lon nudc ngot hinh tru c6 duong kinh day 1a 5 cm, do dai tryc 1a 12 cm. Tinh
dién tich toan phan cuia lon nuéc hinh try do.

Mot hinh tru ¢6 duong kinh ddy bang do dai truc, mot hinh cau c6 ban kinh bang
ban kinh d4y cta hinh tru noi trén. Hay so sanh thé tich cta hai hinh do,

Mot hinh try c6 dudng cao bang duong kinh ddy. Dién tich xung quanh hinh try

bang 3677 (cm? ) . Tinh ban kinh d4y hinh tru.

Khi bom cing, mot qua bong hinh cau c6 duong kinh 24 cm. Tinh dién tich da
dung lam qua béng néu khong tinh dén ti 18 hao hut.



Website:webtoan.com

~dién tich xung quanh cta hinh nén ¢é dudng sinh bing 10 cm, duomg
day hﬁng 8 cm.
MOT SO BAI TOAN NANG CAO

Cau 1. Tim nghi¢m nguyén ctia phuong trinh x> =4 +2 )? + 2xy + 3y = 0

e

[ 2w [
Cau 2. Giai phuong trinh x + 2 W0y

2

5 el W | o [ 5w

Cau 3. Giai phuong trinh: 4 - aes =5
, X 8 N N 4
CAud. Chohaiséthucx, *+ <2.Tim GTNN cua biéu K=%X42Y

y thoa man
thirc

2y y X

I Y .o
Cau5. Cho x1a sd thIIC thoéa man -1 <x< . Tim GTLN cua biéu thuc:

Cau6. Cho x,y20;x+y=1.Tim GTNN cua X o,y

biéu thirc M =

y+l 1+x
Cau7. Cho a,b>0;a+b<1. TIMGTNNcua P=a2+b+1+1
biéu thuc
ar b2
R a,b>0;ab+a<2b.Tim GTLN cua
Cau 8. Cho P=

biéu thirc

OHETO

N R

PN+
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PAP AN PE CUONG ON TAP HQOC KY II - TOAN 9

TRUONG THCS DICH VONG
Nam hoc: 2022-2023

HUONG DAN GIAI CHI TIET

I. PAI SO

Dang 1: Rut gon biéu thirc va bai toan tong hop.

Ciul, A=+ XM
Chobieu 3 fx-l ¥

thirc:

1) Rit gon biéu thirc 4 .

2) Tinh gia tricia Akhix =9.
3) Tim gia tri ctia x dé 4 = 1 .

2

4) Tim c4c gia tri nguyén cta x dé A nhan gia tri nguyén.
5) Tim m dé phuong trinh m - A = % 2 ¢6 hai nghiém phén biét.

6) Tim cac gia tri chlax dé 4 < 1.
7) Tim gia tri nho nhat cta biéu thic A.
Loi giai
1) Ruit e
gon x -1 Vi
biéu
thurc A

x20;x#1)



x#*1

3 +1

+1)(

+1) I(

(-




2) Tinh gid tri biéu thirc A khix =9

TacoAd= ' x20,

(théa man DKXD), nén
Cox=9

=9 vao 4 =

=9 thi

x*1

+1

-2 6



, — D= > 0 vo1 moi voi
0 00 A
. , .
2 1]
://__ [l =ou '

x20,x#1)
g A= 1
Vay khong c6 gié tri nao cua x dé o
2
s 4) Tim gid tri ciia x dé biéu thirc A nguyén.
Taco4= Z:: xzo, x# 1
v \
Anguyen +1€ U()={-1;1} .
s
Ve -1 !
X 0 2
X 0 4
(thod man (thoa man
bKXD) bKXD)
\/_ Vay v6i x = 0 hodc x = 4 thi biéu thirc 4 nguyén.
' m dé mA = X =2 ¢0 hai nghi¢m phdn biét.
rong trinh

E
VAN



S =

o =

%

e —m=x-— =+2

ex— +m-2=0
(**)
batr= ' BK:201#1)

Phuong trinh (*) tré thanh ¢2- ¢+ m -

2=0

A=(-12-41(n-2)=1-4m+8=

—4m + 7

Phuong trinh (*) c6 hai nghiém phan biét khi va chi khi (**) c6 hai nghiém phan

biét duong.

=7

I—4m+7>0 —-4m > -7
Mﬁ—

o .

\/

@|S>0 >0 {1>0 (:»{ —4<:>{

[m <7

4o m€eED



0 m>2  m>2
i LE ]
Tz‘-m:'n-.-i - I]:I ! voix 00, x
o 01
Y
| o
1
| , l
>
>0 "
|lm -2>0
Vay khong c6 gia trindociam dé&  m. A= -2 ¢o hai nghiém phan
phuong trinh biét.
e 6) Tim gid tri ciax dé A< 1.
II. .
Ta c6 A o Vol 20, x#1
luén dung vi C .
Péa<] © <le-1< +1 ( g 2 0 v6i moi vai
& > =2
o |
|
l;l x x I
.\/_ x20 , X * 1)
Vay v6i moi khong c6 gié tri nao a=".
ciia x dé
2
7) Tim gid tri nhé nhit ciia A .
J o
]
JEI 7.
VOl 5, ]




“

i 2.

Dau bing xdy ra t1=16 FOox=0 (thoa man DKXD)
khi va chi khi
X
Vay dé gid trinhd 4 ® —1 khi va chi khi x=0.
nhat cua
(véi
Cho biéu x20,x#1)
x +
| v | A
x *l *]l x+  #]
\ )
1) Rut gon biéu thic B.
2) Tinh gia tri cta B khi x = A
3) TimxdB ® <
4) Véi x sAl, hady so sanh B va i
Loi giai
1) Rut gon biéu thirc B .
.-I_ 1 Iﬂﬂ !
" , (x @ 0,x & 1)
B e i
= +
= X | 25 '



o )
. ??. 9P
|
s
v = 7
. B elE
v ,,}-E.,qux—l,Qxﬂ v 9D
v o .
\/_ \/_ (m | rgrl-
s
J
\/—.%\}-,2 u.n.
J Joe o T
i .
i

2) Tinh gia tri cua B khi x @

Lk2 2 —

X _15%‘?"5



SR

S

44

3) TimxdB ® X
DoB @ Yl ® T
ﬁi\/;ﬂl ® x- !

i x—\/Z_x —le® 0

il & x—19P2_2 @0

N A
i'i{x g X 3

— 1

Do Nén

4) Voix m1, hay so sanh B va

CoxsAlnénB @ M0

B> —B e
Xeét

Lk | Lk

x Yk1%& A0
J

x—1%k @ 0

(thod man)

2R

29D o 0
v )
J )
thiB @
= x\Clﬁﬁe



| f e o ol el F e e R T ol
Y 2 - L

L. WA )
241,000 3022—3—220 2 —z—10zm—zmO2
o1
VéixO0208 — _2|:|1uzu_2|:|1|]3n
p *x—1 0 2 2
'1: — —_—
! | , 22
2
® AAO(DO XAAl)
J N
® ;19>
I
v Hasz—BAAOI'IBzAABﬁBAA
Kii

Vay £ khi x Al
N N N N
J v A s




1) Rt gon biéu thirc C .

2) Tinh gi4 trj ctia C , biét x = =0

!

3) Tim gié tri cua x dé C dat gia trj 16n nhat.

voi 1.
4) So sanh !

x—2 3—x

Loi gidi

x k1

x@ O;xeam4;x & 9)

v 9D W x— 29



M e d N S e e,

J_ = :2 D'\.l_ ' 'IfD'IEIr 3
L ,‘- Tl x x[03 X 01 ..
Siu J%hﬂ biéu thirc B — 0— - (VOix00;x04;x09
3. cD = =k SxEﬁ _rDDZZ 30,
J_ . 5 £ AJ':"_;.I
VAR~ .o

o A Wy PoP®R 2™

2) Tinh gid tri ciia C, biét x ®

Cox @ : ©® 4 ¥k thay vao C @ °
J .
4023 .
0 -
3 . q::lzj =

I =

1gia tri ctia x dé C dat gid tri 16n nhat.

a v v
VA v




QI

SRl

<%

n
Dox @ 0

r

DPé C ¢6 GTLN thi

4

Dau " =" xay ra khi

Suy ra C ¢4 GTLN thi 1%&#

Py

cn

c6 GTLN 7+

13=16x=16

4

Diu" @ "xay rakhix=16

Vay x

48 voi 1.

P @

®; & (9

=16

v_ o=l e x 3
N

1% 4 i 1% ° 5

thi GTLN cua C @ 5

Dodé:lll

44

mo



C X
- X
u]

RSP -

JE#.—_&_‘
-
|
Lad
=]
b
|
i A

3

W

J Cau 4. Cho hai biéu thuc -

mOn =

1) Tinh gia tri biéu thirc 4 voi

2) Rit gon biéu thic B

3) Cho P = AB . Tim céc gia tri nguyén cua «dé|P|+P=0:p|=—p.

Loi giai

B:f 2 _6-x) x=2i

Cau 5. Cho hai biéu thtrc 4=2
| o :
+2 4-x +3 £3

g oo J
v v v

1) Tinh gia trj ctia biéu thic A tai x =9

=

2) Chtmg minh ring B =
J ) Chirng minh rang o

3) Cho P = A.B . Tim gié tri cia xdé P =0

|||||



Wehsite webtogn, o

om

Dang 2: Phuwong trinh bic hai va quan hé giira d ,

Cau 1. Cho phuong trinh
anx :

mx® +2(m +1)x +m +3 =0. Tim m d phuong trinh:

1) C6 nghiém duy nhat

2) C6 nghiém. Loi gidi

1) C6 nghiém duy nhit .

1a nghiém duy nhat
TH1:m=0:pt(1):2x+3=o@x=_3 a nghiém duy nha

TH2: ™*0 , dé phuong trinh (1) ¢6 nghiém

duy nhat o pt (1) c6 nghiém kép
e A'=

o (m+1P-m(m+3)=0

oem +2m+1-m*-3m=0

x——b'=2
e l1l-m=0
a
em=1
Khi do pt (1) c6 nghiém kép 1a :
Vay m =0 hodc m = 1 thi phuong trinh (1) co6

nghiém duy nhat .

2) C6 nghiém :

1a nghiém duy nhit .
THI:m=0=>pt(1):2x+3=0@x=—3 anghiem cuy nfha



TH2 : phuong trinh (1) c6 nghiém

& pt (1) co nghiém Vay m <1 thi

phuong trinh (1) c6 nghiém .

Céiu 2. Cho phuong trinh an x : x> = 2(m

+tl)x+m—-4=0

1) Giai phuong trinh véim = 1

2) Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 2
nghi¢m duong.

3) Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 2
nghiém trai dau.

4) Chirng minh M = x, (1-x, ) +x, (1- x, ) khéng phy thudc vao m .



Hpheive swel o o

ip pharomg trinh bic 2 cd 2 nghigém la bl O, x1a nzhiém cia pt
1

-

X

Loi giai
1) Gidi phwong trinh véim = 1.
Thay m = 1. vao phuong trinh (1) , ta ¢ :
X—4x-3=0

o XX —4x+4=7

o (x—2)2=(i

v Y
[_:lx -2= 1 :
|l 2 ! ex=2%

x-2=-
Vay véi m = 1 thi phuong trinh (1) c6 2 Xx=24%
nghiém phén biét 1a
v 7

2) Tim m dé phwong trinh (1) c6 2 nghi¢m dwong .

Xét A= (m+1)-m+4

=m*+m+S5=m*+2ml+1-1+5

2 4

= phuong trinh (1) luén c6 2 nghi¢m phan bié¢t vdi moi m.



Theo hé thurc Vi - ét, ta co :

aédﬂgmng trinh (1) c¢6 2 nghi¢m

i i

P>0 m—4>0

3) Tim m dé
phuwong trinh
(1) c6 2 nghiém
trdi déu.

o [S>0© [2m+2>0© [m>-1 L m>4

{

m>4 0

Dé phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém trdi dau & ac<0 o m—-4<0 o m<4.

4) Ching minh :

M=x1 (]._X2 ) +x2 (l_xl ) khéng phu thu@C Vin m .

Cod: M=x, (l—xz) + x, (1—x1)

= ( x +x, ) -2xx,=2m+2-2 (m - 4) = 10 khong phu thudc vao m .(dpcm)

1.1
5) L(‘lp phiro'ng x ’Xz
trinh bdc 2 co

hai nghiém la

(..la nghiém cua pt (1))



Hiehyite webiioar. o

A

_—l
Tacd 05— X Ly e -
o1 o Pt m-d4
O /O . X X
\ 0 l 1 2
g trinh cAn 1ap 13 : - Sx + P=0
1
2m+2x+ =0
m-—4

o(m-4)2-2(m+1)x+1=0

¥ =3x+m-1=0.Tim m dé phuong X1 ;X2
Cau 3. Cho phuong trinh:
a °p st trinh c6 2 nghiém

thod man:
1)+ x> = 2)2x —5x =-8
12 1 2
3) 2 -2=15 Hxr+x=11
5)x1_x2=1 6)x1+x2=2
. >2.

7)x1_|_x2_|_5_0 8)x-x

X, x; 2 b

Loi giai

Phuong trinh x> - 3x+m-1=0.

Taco: A=9-4dm+4=13—-4m

Dé phuong trinh c¢6 2 nghiém phan
biét thi



A>0 5 13-4m>0 6 m<

Ap dung dinh 1i Vi-et

xx=m-1

DX +x>=3

o X2+ X+ 2xx-2xx=3
1 2 12 12

o (x+x)P-2xx=3
1 2 12

©9-2m+2=3
o m =4 (loai)

Vay khong c6 gia tri m dé thda

2) 2x — 5x

1 2

Taco [x,+x,=3

2x—=5x = 2x—5x=-8
-8
1 2
xx=m-1
Thay vao
12
1.2=m-1

& m =3 (nhan)

[xl+X2=3

X+x*=3

I}
|
(oe)

L X+ 25, =6

o [x1+X2=3(=) [x1=1

-



Hebaife welitoarn.

gia try m 0 3 thoa , | o
o s i
5 &
X, I:IJf2 a0 .:.D
w,dois
o (x—x)2=52

Lo
o (x+x)-dxx

Lo 12
o 9-4(m-1)=25
& m =3 (nhan)

Vay gia tri m =3 thoa

Hx+x=11

o (x+x)P-3xx(x+x

1 2 12 1 2

627-9(m-1)=11

25 (nhén)
o m=
9 m=25 thoa
Vay gié tri
5) xl_x2=1
N (x—x)2= 12

1 2

s (x+x)2—4x.x=l
1 2 12

69-4(m-1)=1

& m =3 (nhén)

Vay gid tri m =3 thda

6) x +x,=2

25

11

oam

X-x*=15
¥ +x=11
X —x=1



o (X1 )2=22

o xX?+2xx +xX*=4
1 12 2

o (x+x)-2xx+2xx =4
1 2 12 12

69-2(m-1)+2m-1=4

7
em-1= +m

2
=7
[y ,
0
| [m2_7
I -
S om-l= T tme 2 (nhan)
2

{| |
| L
| m =
[ 7 |
m-1= -m

I 2 X +x,=2

Ul m=9th(~)a

Viy gia tri 4



Wehsite webiogn. o

R

(S

= 18—4m+4=

-Sm+5

& m =—17 (nhén)

Viy gid trim =17 thoa “1+2+° =0
X, x 2
8)x1_x2>2
<=>(x-x)2>4
1 2
o (x+x)P-d4xx>4
1 2 12
o 9-4(m-1)>4
9 (nhan)
o m<
4
Vay gia m<’ thoa X = x> 2
tri
4

Cau 4. Cho phuong trinh: x> - 2mx + m> - m +1 =0



1) Giai phuong trinh khi m=1

2) Tim  X1:%2 thdoa man 2= Imx =9
m dé
phuon
g trinh
c6 hai
nghi¢
m
phan
biét
Loi gidi
DVvei m=1
phuong
trinh da
cho tro
thanh:
X=2x+1=0
o (x-1)=0

e x=1

Vay tap nghiém ctia phuong trinh
la

2) Phwong trinh di cho cé hai Xy X
nghiém phan biét

1 2

em-1>0e m>1

Theo dé bai ta cé:



0 2n x

[A]

HWebsite webtoan.c

Cm

CO02m Om*O0mO1090m* 0O

m U1

Vi x la nghiém ctia phuong trinh x* - 2mx + m> = m +1 = 0 nén

X =2mx+m*-m+1=0
Suyra9+m’-m+1=0

oem—m+10=0

Phuong trinh (*)

nghiém.

, a2 —
thoéa man X ~ 2mx

\/_ Cau 5. Cho phuong trinh: nghiém

(*)

¢6 A =17-4.1.10 = =30 < 0 nén phuong trinh (*)

A

VO

Vay khong tim dugc gia tri cua 71 dé phuong trinh
biét da cho c6 hai nghiém phén

X, X

x> =2(m+1) x +2m +1 =0 . Tim m dé phuong trinh

co hai
X ; X, la do dai hai canh géc vudng cia tam giag vuong

c6 canh huyén bang

a i—l-m ot @ QA rl

i

x1a dg dai hai canh tam gidc nén  x; x 1a hai nghiém duong.

1x,

Phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém duong



[m#0

1%0
fa® ) m? 2 0
A0 641) - (2m+1) 20
@{ m>-—1 4:){
s> ®{2(m+1)>0 i m>-1
0
| | |
1 l 2
I
>_
[P>0 2m+1>0 "
| l 2

Theo hé thirc Vi-et ta co:

[x+x=:é=2(m 1)

l|12 a

Theo dé bai ta co:

X +x?=5

s (x+x)2—2xx =5

1 2 12



od4(m+1)P-2(2m+1)=5



Website:webtoan.com

W+ 8m+4-4m-2-5=0

' +4m-3=0
I
m_
N 2,
m=—
| 2
1 1a gié tri cAn tim
. .. m=
Két hop véi dieu
kién ta co
2

Cau 6. Trong mat phéng toa dd Oxy cho (P):y= x2
duong thang (d): y = x + 2 va parabol

1) Tim toa d6 giao diém A , B cia (d

) va(P) |

2) Tinh chu vi va di¢n tich tam giac
AOB.

Cau7. Cho (P):y = x?va duong thang (d):y = (m-1) x+ 4

1) Tim toa do giao diém cuta (d) va (p) khi m = -2



2)

3)

2) Chiing minh réng (d) ludn cit (p) tai 2 diém phan biét vdi moi ,,,

Goi A(x1; y1); B(x2; y2) 1a toa d6 giao

* diém cua (d) va (P) NER =V

Loi
giai
1)  Tim toa dé giao diém ciia (d) va (P) khi m = =2

Thay m = -2 vao phuong trinh duong thang (d) ta c6: y

=(2-1)x+4 5 y=-3xt+t4
Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua (d) va () 1a
X¥=-3x+4 o X*+3x-4=0

Taco:a+b+c=1+3-4=0

x=24 5 (E(-42=16)

Vay voi m = =2 thi (d) cit (P) tai 2 diém phan biét (-1;1) va (-4;16) .
Chirng minh rang (d) luén cdt (P) tai 2 diém phén biét véi moi ,,

Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua (d) va (P) 1a



Website:webtoan.com
x> = (m-1) x+ 4
o xX*—(m-1)x-4=0
A=[-(m-1)]- 4.1.(-4) = (m-1)* +16 >
0V m.

= phuong trinh c6 hai nghiém phan
biét Vm

= (d) ludn cit (P) tai 2 diém phan

biét v&i moi m.

. A(Xy; ; B(X, la toa do giao diém ciia _
3) Goi (X3 ¥1); B(X25¥2) @ vi (7 Y1+ 1y = 010,
A(x1; y1); B(X25 Y1) v6i moi m.

Vi (d) ludn cét (p)
tai 2 diém phan
biét Theo hé thirc
Vi ét ta co:

x, tx,=m—1
[x; +x,

{

xx=-4

12
WEWm=EYim

o X2+ x?=x%x?

o (x+x)Y-2xx=(xx)
1 2 12 12

o (m—1)*—2.(-4) = (-4)

o (m-12=16-8



& (m—1)2 =8

L
0" 7

| +1 2 \ g A
+1 1a gia tri can tim.

|lm = -2

Vaym =2 -

V' Caus. Cho duong thing @:y=2v+m -1Va(P): N

<
I

1) Tim ,, dé (d) cat (P) tai 2 diém phan biét 4; B .

2) Goi H ; K 1an luot 12 hinh chiéu vudng gbc cia 4 va B trén truc hoanh. Tim
,, 4 @0 dai doan thang HK bang 3.

Loi giai
1) Tim ,, dé (d) ciit (P) tai 2 diém
phdn biét
wrong trinh hoanh d¢ giao diém cua (d) va (P) 1a

+m? -1

o XX =2x—m*+1 =0 (%)



oem>0 e m#0

Vay m # 0 13 gia trj can tim.

2) Goi H ; K lan lot la hinh chiéu vuéng géc ciia A va B trén truc hoanh.
Tim ,, dé dp dai doan thang HK bang 3.

Vi #; K lan luot 1a hinh chiéu vuéng gbéc cua 4 va B trén truc hoanh
= .xH= xA , xK= xB

:HK=XH_XK X4~ Xp

MaHK=3 > X4~ x5= 3

Vi Y45 Xp 1a hai nghiém phan bi€t cua phuong trinh (*)

Theo hé thirc Vi ét ta co:

[x,+x3=2
i

xx =-m?+1

lAB

x,—x, =3 (x-x)"=9

o (x+x) —4xx=9
0 22— 4(-mi+1)=9

o 4+4m*-4=9

<:>m2=94=>m=i3(TM)



4 2
. . 3 1a gié tri can tim.
Pé (d) cit (P) g B1& phan biét 4; B

0 phuong trinh (*) ¢6 hia nghi¢m phan bié¢t 0 0 ' 0 O (O 01(0m? 0000

Dang 3. H¢ phuong trinh bic nhit hai an.
Cau 1. Giai hé phuong trinh

(
D t2y=5 2) 2(x »)

|

l3x—y=l |l5(x y)2 4

3
s i

+y3= (x

+1



Wy +)yi=4

X+txy+ty=2

5 3 1
|
+ =2
|lx—7 6
H™ ;xﬂ2y0 " ve?

Sy ™ SYBG6y

® 15, >3 .7y

N/

e 14

l2x+1 2y-2 6

I(x=3)(y+2) =xy-5

D (x+2)(y-3) =+

10) [
3-x+ 2 =5
3
|
43 -x+ =15
l
Loi giai

" °
lly;x 1
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Vay hé phuong 1943 & 19&3{@ 0.

trinh c6 nghiém 9 — & 9=

la: @Rx; yo» @

hallid |
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o
i
Cau 9. Cho hé phuong trinh [ax=2y=a

{

“2x+y=a+l

1) Giai hé phuong trinh véi a = -2

S x 0 2t/ mM®

=

N7z NI/

x @ 4t/ m®

19 ®xR;/ mM»



2) Tim a dé hé phuong trinh c6 x-y=1

nghiém ( x; y ) thoa man diéu kién

3)Tim ¢ €Z dé hé phuong trinh ¢6 nghiém ( X,y ) sao cho x

nhan gia tri nguyén.

¥ifthé phuong  [@x =2y =4

|
—%x+y=a+l (2)

1) Gidi hé phwong trinh voia=-2.

Vi @ =2 he€ phuong trinh da

cho tré thanh: [x =2

[2x-2y=-2 _ L Bx=2 @l
[x+y=1

{ i i
“2x+y=-1 x+y=1

{

—2x+y=-1

L
o
i
g
i
a
i
(1)
[x=2
3 | 3
154
i
2 1

hé phuong trinh da cho c6 nghiém
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P i e - 1
{85 an

2) Tim a dé hé phwong trinh cé x-y=L
nghiém ( x;y ) théa mén diéu

ki¢n

PT (2) & y=a +1+ 2x thay vao
phuong trinh (1) ta dugc:

ax—2(a+l+2x)=a@ax—2a—2—

dx=a o (a—4)x=3a+2

€)

THI:Néua-4=0 o a=4
PT (3) & Ox = 14 (phuong trinh v6 nghi¢m)

TH2: Néua-4%20 o a4

c6 nghiém duy nhat: x=3a+2



Do d6 hé phuong trinh di cho c6 nghiém duy nhét:

[c=3a+2

x—y=1

— e~ AN

LXW

3a+2 _a*+3a= 1> 3a+2-ad*-3a=
= . o

a—4 a-4

_a2+2

[x=3

at?2

a-4a+a-4+6a+4

{

1

= 3a+2
a—4

a’+3a

| a—4
y:



> —a*+2=a-4
(thoa man diéu kién)
Ssa+a-6=0o (a—2)(a+3)=

0=>[a=2

[a=2 thi hé phuong trinh da cho c6

| nghiém ( x; y ) thoa man diéu kién

x—y=1.

3) Tim a d@é hé phwong trinh cé nghiém ( x;y ) sao cho x nhin gid tri nguyén.

[ =3a+2
Véi a # 4 thi hé phuong trinh | a-4
da cho c6 nghiém duy J & +3a
nhat |
- a—4
y —
|
Theo bai ra, x €.
14
+ —
Nﬁ:x=3a 2=3+
a—4
a—4

Pé x €[ thi a-4€7(14)={21;£2; £ 7; £14}.



bang sau:

4l -4 7 | 1 1 2 __7 14

a -10 -3 2 3 5 7 11 18
Tho Thao | Thao | Tha Thao | Thao | Tha Thao
a man man 0 man | man 0 man
man man man

Vay a e{—lO; -3;2:3;5; 7;11;18} thi hé phuong trinh da cho c6 nghiém sao cho x
nhén gia tri nguyén

DANG 4: GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH - HE PHUONG
TRINH
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CéHna 9. Hai nguoid lam chong mdt cong vidge saw & gidr thi xong., Méu lim mot minh,
ngwin thir nhét lam trong 2 gide, sau 3o ngudnd thir hai 1a trong 3 i thi ca hai
ngEurdri Lim
> . -
drgre © cdng vido, Hai néu mdi ngudn Lam mdt minh thi sau bao nhidua gid
_ KOz

5
11éc?

Loi giai

Oi gian nguoi thir nhat va ngudi thir hai lam mot minh xong cong viée 1an
IU'OT lé: xay (g109 x,y > 6 )

C4 hai cung lam xong cong vi¢c trong 6 gio.

Trong 1 gio:

N 4 A \ 1 A “ A
+ Nguoi thtr nhat 1am dugc ~ cong vigce.

X
_ ‘ 1 cong viéc.
+ Ngudi thtr hai lam duge
y
‘ 1 cong viéc.
+ Ca hai cung lam dugc
6
L o111 M
Do do6 ta c6 phuong trinh: ~ + =
x y 6

RN YT .\ 2 oA
Nguoi thir nhat 1am trong 2 gio duge ~ cong viéc.

X
Ngudi tht hai 1am trong 3 gio duge €018 VIEC.

3



2)

1 e 1a 2 A A
C4 hai lam dugc ~ cong viéc nén ta

2

c6 phuong trinh: 2,3

5 x y 5

Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh

(1,121

- [1_1
— (t/m)
|lx v 6 _ |x 10 [x=10
{ { {
2 3 2 1 1 y=15
.= l
+ = —

|lx y 5 |ly 15

Vay thoi gian ngudi thir nhét, ngudi thtr hai lam mot minh xong cong viée lan
luot 14 10 gid va 15 gio.

Cau 10. Hai d6 cong nhan cung tu stra mdt doan duong trong 4 ngay thi xong cong vi¢c.
Néu mdi doi lam mot minh thi doi I can it hon thoi gian doi IT 1a 6 ngay. Héi néu
lam mot minh thi mdi ddi can bao 1au xong cong viéc?
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Lo gidi
_ thod gian déi 1 lam mdt minh xong cong viée la x (ngay, x 06 ).
Thoi gian doi I1 lam mot minh xong cong viéc l1a x + 6 ngay.
Thoi gian hai doi cung lam xong cong viéc 1a 4 ngay.
Trong mot ngay:

AT 1 1 cong viéc
+ D01 I lam duoc g Vie

L cong viéc
+ D01 I lam duoc

cong viéc nén ta cd phuong trinh:

x+6
s 1 e A 1s 1
+ Ca hai do1 lam duoc
4
1,1 _1
+ = S5x-2x-24=0 5 [x=6(t/m)
x x+6 4 l:l |x=_4(1)

Vay thoi gian doi I, doi II [am mot minh xong cong viéc lan lugt 12 6 gio va 12
gio.

Cau 11. Mot 6 to di tir dé dén trong mot thoi gian quy dinh. Néu tang van toc thém 10
km/h thi ¢én sém hon quy dinh 2 gio. Néu giam van toc di 10 km/h thi dén
cham hon quy dinh 3 gio. Tinh quang duong .

Loi

giai Goi van toc du dinh di 1a x (km/h), ( x>
10). Thoi gian du dinh di 1a y (h), (y>2).

Vi néu ting van toc thém 10 km/h thi &én B sém hon quy dinh 2 gid nén quing
dudng 4B la:



(D).
(x+10)(y-2) =2y

Vi néu giam van tdc di 10 km/h thi dén B chdm hon quy dinh 3 gio nén quéing
dudng 4B la:

(x-10)(y+3)=xy

Vay ta co h¢:
(2).
T N |
A0 27 Ty B 20710y 200 TS0 s oin didu kién),
l|(x—1o)(y+3) 3x—10y =30 1y =12

Vay quang duong 4B = 600 km.
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liép va ob Lién di xe dap tir lang 1én tinh trén gquing durdmg dai 30 km,
hanh ctng mot lhe. Vin toe xe cia bac Higp Iém hon vin toc xe cia co
la 3 km'h nén bac Hlgp da dén tinh trude b Lién nira gids. Tinh vin toc
xe cia moi
nguoi.
Loi giai
Goi van toc xe cua cd Lién 1a x (km/h), (x>0).

Ta c6 vén toc xe clia bac Hiép 1a x + 3 (km/h).

(h).

Thési gian ¢6 Lién di 1a >0

e ra (h).
Thoi gian bac Hiép di la

Vi bac HIép d dén tinh trudc co Lién ntra gio nén ta cd phuong trinh:

30_30 =1 6 60(x+3)-60x=x(x+3) o X +3x-180=0

x x+3 2

[ =
o (x-12)(x+15) =0 o Txd20m)

|

Vay van tdc xe ctia c6 Lién 1a 12 km/h, van tdc xe cua bac Hi¢p 1a 15 km/h.

Céu 13. Mot phong hop c6 360 chd ngdi va duge chia thanh cac diy c6 sb chd ngdi bang
nhau. Néu thém cho mdi diy 4 chd ngdi va bot di 3 day thi chd ngdi trong phong
hop khong ddi. Hoi ban dau sb chd ngdi trong phong duoc chia thanh bao nhiéu
day.

Loi giai

Goi s6 diy ban dau trong phong 13 x (diy), (x € ®*,x >3 ).



Ta c6 s0 chd ngoi trong moi day ban (cho).

dau 1a >

Vi néu thém cho mdi diy 4 chd ngdi va bot di 3 ddy thi chd ngdi trong phong hop
khong ddi nén ta co phuong trinh:

( |
360 4 4 (x-3) =360 o (360 +4x)( x - 3) =360x & 360x —1080 + 4x> —12x = 360x

x|
\ )

6x=3x=270=0 & (x-18)(x +15) =0 & [%=18(Tm).

|

Viy ban dau phong duoc chia thanh 18 day.
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rrdmg A va B ¢6 420 hoc sinh thi d6 vao lop 10, dat ti 1é 84%. Riéng trudng
1& d6 1a 80%. Riéng trudmg B ti 1& dé 1a 90%. Tinh sb hoc sinh dur thi cua
v LTUTOME,

Loi giai
Goi s hoc sinh dur thi trudng A x (em), (x € @*).
S6 hoc sinh duy thi trudng B y (em), (y € ®*).
Ta co:

S6 hoc sinh truong A d6 1 80%.x (em), s6 hoc sinh truong B thi dd 1a 90%.y
(em).

Vi hai trudng c6 420 hoc sinh thi dd nén ta co phwong trinh:

80%x +90% y =420 & 8x + 9y =4200 (1).
Vi ti 1& d6 1a 84% nén ta c6 phuong trinh:

84% (x+y) =420 o x+y=500(2).
(thda man diéu kién).

Vay ta co h¢:
[8x+9y=4200 _ [8x+9y=4200

. [¥=200

i i i
He =500 X +8y=4000 =300
l8
Vay truong A c¢6 300 hoc sinh du thi, truong B c6 200 hoc sinh dy thi.

Ciu 15. Theo ké hoach hai to san xuat 600 san pham trong mot thoi gian nhét dinh. Do ap
dung ki thuat mai nén t6 I da vuot muic 18% va to 11 vuot muc 21%. Vi vay trong
thoi gian quy dinh ho di hoan thanh vuot muc 120 san pham. Hoi s san pham
duoc giao ciia moi t6 theo ké hoach.

Loi giai
Goi s san pham t6 I dugc giao theo ké hoach 13 x (san pham), (x € ®*).
Ta c6 sb san pham duogc giao theo ké hoach cta t6 II 13 600 - x (san pham).

Vi do 4p dung ki thuat méi nén t6 I da vugt mirc 18% va td I vuot mirc 21%, ma
thoi gian quy dinh ho d& hoan thanh vuot mirc 120 san phdm nén ta c6 phuong



trinh:

18%x + 21% (600 —x) =120 & 0,18x +126 = 0,21x =120 & 0,03x =6 & x =200 (thoa
man).

Vay s6 san pham t6 I duoc giao theo ké hoach 1a 200 san pham, sé san pham t6 11
duogc giao theo ké hoach 1a 400 san pham.

Céu 16. Tinh d6 dai hai canh gbc vudng clia mot tam giac vudng, biét rang néu ting mdi
canh 1én 3 cm thi dién tich tam giac d6 s€ tang thém 36cm? , va néu mot canh
giam di 2 cm, canh kia giam di 4 cm thi dién tich cta tam giac giam di 26¢cm? .
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Loi gl
b (cm) lan lugt 1 dd dai hai canh cia tam gidc vudng da cho. (a,b00).

Vi rang néu ting mdi canh 1én 3 cm thi dién tich tam giac d6 sé ting thém 36cm?

nén ta cd phuong trinh:
(1)
(a+3)(b+3)=ab+36

Vi néu mét canh giam di 2 cm, canh kia giam di 4 cm thi dién tich cta tam giac
giam di 26cm’ nén ta c6 phuong trinh :

(a-2)(p-4)=ab-26(2)

Tu (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh :

(@a+3)(a+3)= o Pa*t3b=27 =8
l bt

ab + 36

-0 -

ab —26

Vay d6 dai hai canh goc vuong cua tam giac vuong da cho la 8 cm va 1 cm.

HINH HQC M , N lan luot

Caul. Choduongtron gy en0 kinh 48 va diém C thude (0)
(O;R) . Goi

1a diém chinh gitta cac cungnhola  4C,CB.N6i MNNAC=1.HaND L AC.Goi E
trung diém BC .



1.Tinh M 1C .

2. CMR ; DN la tiép tuyén véi (O; R) .

3. Dung hinh binh hanh 4DEF . CMR : F thuc dudng tron (O; R) .

4. C R=10cm. Tinh ¥ hinh tao A4BC quay mot vong
ho C 4B thanh khi
=30°,

quanh Loi giai
AB .




P ]

W |"-:"'2'I - I:I.-sr.n' MO Osal 4 W I:l 0 J__-rr.l' I

F

{ouneg Iom A ).
]

o 2. CMR ; DN la tiép tuyén véi (O; R) .

Vi %lé diém chinh gitra cung nho BC nén
ON L CB (mbi quan hé giita duong kinh va
day cung).

Ma A CB=90°(gbc noi tiép chén nira duong
? tron), suy ra AC L CB 4

Do d6 4D // ON

Lai c6 4D L DN (gt) suy ra DN L NO .

Vay DN 1a tiép tuyén véi (0;R) .

3. CMR : F thugc dwong tron (O; R) .

. suy ra AC /] NK hay AC /I EK (1)
Goi K=N0N(0) TacoBC L AC,
BC 1L NK
Tt gide NDCE ¢6 : D =C" =E  =90°nén NDCE la hinh chit nhat, suy
ra DN =CE
ma CE = EB (gt) nén DN = EB , lai c6 ND 1/ BE (L AC)

Suy ra DNBE 1a hinh binh hanh.

e DE // NB suy ra =" (cip goc"dong Vi) N e N =900 suy
B +N =90°,

ra

Laico N +N KA=90°, E +D EN=90°



Nén N K4=D  EN,dola cip goc ddng DE /| AK (2)

V1 suy ra

Tu (1) va (2) suy ra ADEK 14 hinh binh hanh, ma ADEF 1a hinh binh hanh nén
F=K.

Chung to F thude (0).

4. Tinh Vhinh  DABC quay mot vong quanh A5 .
tao thanh khi
Cho C 4B =30° , R =10 cm. Tinh ¥ hinh tao thnh

AABC quay mot vong quanh 4B .

KéCH 1L AB=H. QA4BC
Vay khi

facebook.com/groups/tailientoanthes TAI LIEU TOAN HOC
quanh 4B s€ tao cho ta hai hinh non nhu sau : ?

Hinh nén thr nhat (tao thanh khi quay A4HC quanh
AH) ¢6 dudng cao la AH , ban kinh day la CH . 4



=20.c0s30°=10 1

UJO’—‘A

NN

4c A

Do A4BC:C = AH= = =15 (cm), suy ra

o, - 20
90°,CH L AB=H 4B

nén

HB=AB - AH=20-15=5 (cm)

CH= HE = =5 (tm)
Viy thé tich hinh thu duoc s& 1a:

V=l 7.CH>AH+ 1 m.CH*BH?2 1J‘
-3

3 3 =1314(53 pas+ 2 30a(53 )5 =1570 (n)

2
BC ¢b dinh. Diém 4 thudc cung l6n BC .

Ciu B Cho duong tron (0O; R)

. - .. . tai D . C4c tiép tuyén clia tai Cva
? phan B AC cit duong tron (0)
giac cua (O; R)



D cit nhau ¢ E . Tia CD cit AB & K , dudng thang AD cat CE tai I .
Hinh non thir hai (tao thanh khi quay 0BHC quanh BH ) ¢6 duomg cao la BH

IpShing minh B /4DE -

2)Ctmganinh 4 KEC acdgiae maiatiép, 0 20 (em), vay AC 0 AB.cosC AB
BC=F . Tinh d6 dai cung nhé theo R .
3) Cho 3

BC cua duong tron (0;

R)

 \cAt BCtai M. Chimg minh  AB.AC =AM+ MB.MC .

Loi giai



1) Chirng minh BC //DE .
Taco: B CD=B 4AD(hai B D); B AD =C" 4D
goc noi tiép cung
chan

( AD la phan

(g6c ndi tiép va goc tao boi tia tiép

gitc B AC); ¢ AD=C DE PR
tuyén va day cung

cing chdn €' D) ma hai gbc nay O vi tri so le trong  BC//DE .

L B (D= nen

¢ DE

2) Chirng minh AKIC la ti gidc ni tiép.
Tacd D" CE = D AC (goc noi ti€p va goc tao bai tia ti€p

tuyén va day cung cung

chénc D ); B AD=C AD ( AD la phan giac B"AC);

A, C cung nhin canh K7
:LYYE=B"AD(=D"AC):

T gidc AKIC c6 .31 dinh dudi goc
bang nhau nén 1a tir giac néi tiép.

3) Cho gc=pR . Tinh d¢ dai cung nho theo R.

BC ciia dwong tron (O,

R)



Vi B7aC oD fd diém chinh gita "¢ opy | e
AD cua
la
pha
n
gia
c
cua
trung diém H cta BC (quan hé vudng goc giira dudng kinh va day)
£t
L H=Hc=8¢= %
2 2

Trong tam gidc OHC vudng tai H co 2 _ 3 L H O0C=60°.

R HC
sinH OC= = &2

ocC
Lai c6 poBC can tai O ¢6 OH la duong cao nén

cling 1a phan giac

LB OC=2H OC=2.60°=120°nén do dai cung nhé BC ctia duong tron (O; R) 1a:
(don vi do dai).
] IT.Rn _ 17.R.120 _277R 180
180 3

4) AD cit BC tai M . Chirng minh ABAC = AM*+ MB.MC .

Xét AaM va AADC c6:
( AD la phan giac - . _ (hai goc ndi tiép cung
- B AC); ABM = Z
B AD= ) chan
C" 4D A DC
4 0)
AB _AD (1.
ADC ( o = o ABAC =AM



AM AC MR e K B T

T




Xeét OMAR va OMCD co;

AMB O C MD (dbi dinh); M ABO M €D (hai 20C Nl tiép cung chin B D)

2).
~ AMAB” AMCD (g.g) = AM

Mc e AM MD = MB.MC

MB MD
Tu (1) va (2), ta co:

AB.AC = AM .AD = AM ( AM + MD) = AM > + AM .MD = AM > + MB.MC .

Vay AB.AC = AM* + MB.MC .

va day CD c6 dinh. Piém M thudc tia d6i cua tia CD .

) ’ Qua M ké hai

ticp tuyen MA, MB t6i dudng tron (4 thude cung 16n CD ). Goi 1
[a trung diém

Cho (O; R)

D . N&i BI cét (0) tai E (E # B ). N&i OM cit AB tai H .

g minh 5 diém M , 4, 0, I, B thudc mot dudng tron.

—, wdng minh AE //CD .

3) Tim vi tri cia M dé MA L MB .

4) Chuing minh HD la phan giac cua C HD.

Loi giai




1) Chikng minh 5 diém M , 4, O, I, B thudc mét dwong tron.,” "

Vi MA, MB 14 tiép tuyén ciia (0) > MA L AOVAMB LBO - M AO=M BO-=
90"

- 2 dinh 4, B €duodng tron dudong kinh MO

> Tt gidc MAOB ndi tiép - 4 diém M, 4, O, B € dudng tron duong kinh MO (1)



I
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'0) ¢d CD 1a day cung, OI 13 mot phan dudng kinh va IC 0 ID (gt)
o co

L0 IM=90° 5> AMIO vuong tai / » [/ €dudng tron duong kinh MO (2)

T (1); 2) » 5 diém M, 4, O, B, I € dudng tron duong kinh MO .

2) Churng minh AE / /CD.

. ( Hé qua goc tao boi tiép tuyén va
Xét (0) coO A EB =M AB

day cung)

Xeét duong tron duong kinh MO c6 M “AB=M IB ( gbe ndi tiép cung chin cung MB)
~ A EB=M IB > AE//CD

3) Tim vi tri ciia M dé MA L MB.

MALMB > AMB=90°

Xét tit gide MAOB c6 nhat M A0=M BO= AMB=90° - T gidc MAOB la
hinh chir

Ma OA4 = OB =R s AMBO la hinh vuong - OM la phan giac cua

“AOB >  AOM = 45°

AMAO vudng tai 4 c6 cos Lcr=oa Vir
Xét . -
AOM = cos 45° =

OM

Vay OM=R.  thi M4 L MB
4) Churng minh HD la phdn gidc cua C HD.

Co MA, MB la tiép tuyén cua (0) > MA = MB - M €duong trung tryc cia AB

C6 04 = 0B =R = O € duong trung truc ciia AB



> OM la trung truc cia AB - OM L ABtai H

Xt AMAO vuong tai 4 duong cao AH 10 =\ Mo (4)
co:
xat AMAC va AMDA CO
A  MC chung

M AC=M DB (hé qua cia goc tao boi tiép tuyén va day cung)

_ AMAC o AMDB (g.g) » M4 =MC

MD MA
- MA*>=MC.MD (3)

Tir (3): (4) » MH MO = MC.MD - 11 =MP

MC MO



-y ,
Wehsite weltoan.e

CHITT

JMHC wva DM

AT chung
( ching minh trén)
MH _ MD
MC MO

> AMHC «» AMDO (c.g.c)
= MWHC= C"DO - CHOD noi tiép O“HD = OWCD(g()c ndi tiép cung chin
c D)

MaO CD=0 DC (AOCDcintasiO OC=0D=R) = M HC=0 HD

Lai co M HC+C HB=0O HD+D HB=90° 5

C~=HB=D*HB
= HB

la phan giac cia C  HD .
Ciu 4. Cho doan thang AB va diém C thudc doan thang d6 ( C khac 4 va B). V& clng
nira mit phang bo AB hai tia Ax va By cing vudng goc véi AB . Trén tia

Ax 14y diém M cb dinh. Ké tia Cz L CM tai C, tia Cz cdt tia By tai K . V&
duong tron tim O , duong kinh MC cat MK tai E .
1) Chimg minh CEKB 14 tir giac ndi tiép.

2) Ching minh AM .BK = AC.BC .

3) Chirng minh AAERB la tam giac vuong.

. A4, B, M ¢b dinh. Tim vi tri ctia diém C dé dién tich ta
4)  Chonhat. gidc ABKM 1on

- g e O



M|

A
1) Chirng minh CEKB la tit gidc ndi tiép.
T giac CEKB ¢6: C BK =90° (GT); C  EM = 90° (g6c noi tiép chan nira

duong tron) = C  EK=90° (kébuvoi C EM =90°) = ti giac CEKB noi
tiép duong tron dudng kinh CK .
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hirng minh AM BK 0 el
F{ .

e HAMC va OBCK co:

- - v (cung phu véi -
M 4c=A MC =B CK A CM)
¢ BK =
90°(GT)
BC
= o AM BK = AC.BC.
=>AAMC"ABCK(g.g)=>AM CBC
AC  BK
AAEB

3) Chirng minh la tam gidc vuong.

v (hai goc ndi tiép cung chan (hai goc C“ oy
Taco C AE= )
C" ME noi tiép cing chan C“ E):
Taco C BE=
C KE

- - - vudng tai C)
- C AE+C BE=C ME+

C KE=90° (ACMK

vuong tai £ .

L4 EB=180- (T AE+

c”BE) = 180°- 90° = 90°

AAEB



4) Cho nhit. A4, B, M ¢ dinh. Tim vi tri ciia diém C dé dién tich

twr giac ABKM 16m

Ta c6 tir gidc ABKM 1a hinh thang vudng nén co6 dién tich la

g (AM+KB).AB
2

Vi 4, B, M ¢ dinh nén S 16n nhat khi BK 16n nhit.

Laico  AM.BK=ACBC(§2)) - MenBKlon nhat khi AC.BC16n
nhat.
pi = ACBC

AM

(AC+BC) (ABY
Theo bat = khong do6i nén
dépg AC.BCSl 2 | | 2 |
thirc
AM-GM,
ta co

(4B

AC.BC 16n nhat bang | 2 khi AC = BCtirc 14 C 1a trung diém cua 4B .
L)

Vay dién tich tr giac ABKM 16n nhat khi C 1a trung diém cta 4B .

Cho hai duong tron (O; R ) va (0'; R") tiép xtic ngoai tai 4( R =2R") . Piém
B thudc duong tron (O; R ) sao cho 4B = R . Diém M thudc cung 16n 4B cua
duong tron (O; R ) sao cho MA < MB . N&i MA cat (O'; R') tai N. Tir N ké

duong thang song song voi AB cit (O “ R ') tai £, cit MB tai F .

1) Ching minh AAOM” AAO'N .
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hirng minh d6 dai doan thing NF khong doi khi M chuyén déng trén
16n 4B cua o: RO .

3) Chiing minh ABFE 1a hinh thang can.

4) Tim vi tri ciia M dé dién tich tir gidc ABFN 16n nhat.

F
N
E
M Loi gidi

. AoM”

1) Chung AO'N
minh

Xét DAOM vaA4O'N co:

04=0M=R0'4=0'N=R"R=2R'(GT) - =M =227,

0'A4 Oo'M 1
ANAOM va AAO "' N la cac tam

giac can nén:

(dbi dinh), ma cac



“AOM =180°- 0 AM =180°-0 'AN = AO'N

o AMOM” AAO'N(c.g.c) .

2)  Chirng minh d dai doan thing NF khong do6i khi M chuyén dong
trén cung I6m 4B ciia (O; R) .

Vi DAO'N(y1l))nén MA_04 =2 5 MA

AAO
M”

AN O'A4 MN 3



ABJINF (GT') eb
Mat khac sit

th 1y Ta-let,

AB _MA _2 =)NF=3AB=3R_
NF MN 3 2

_3R khong dbi khi M chuyén dong trén

3
| \S]

Vay
, cung lén 4B cua (O; R) .

3) Chirng minh ABFE la hinh thang can.

Vi AB//EF (GT) nén ta c6 tir gidc ABFE 1a hinh thang.

E FB =  ABM (so le trong, ABI//EF) (1);

Lai c6

. (goc n@i’tié"}_) va goc ¢ tam 4Ter=1 "40'N (goc nodi
ABM = cung chan = am);
2

1 *e

AOM

2
tiép va A EF A4 N);, AOM = (A4OM”
goc ¢ tam
cung chin

(2). s

N AO'N



AAO'N)

Lai co

Te(1)va2)taco £ fB=4 EF = hinh thang ABFE c6 hai goc &
day bang nhau

nén 1a hinh thang can.

4) Tim vi tri cia M dé dién tich tir gidc ABFN 16n nhat.

Theo GT géil(;trong tam gidc MAB " ps< v 4B (goc doi dién
ta co MA
<MB

v6i1 canh nho hon thi nho hon); ‘
- 3 (hai gbc dong vi, AB//EF); M A= AT EF (chiing minh
M AB= trén)

A NF

LA NF2A EF o NF<EF - dién tich tt gidc ABFN ludn nhé hon hodc
bang dién tich tir gidc ABFE .
Vay dién tich tir gidc ABFN 1a 16n nhat khi n6 bang dién tich ti gidc ABFE hay
ATNF = > DMAB can tai M hay MA = MB — 2 diém chinh gidia cua
M AB .

AEF

A 4 e thi dién tich t&r gidc ABFN
Vay M la diém chinh gifra cia cung

16n AB cia (O; R)

16n nhét.

Céu 6. Cho tam giac ABC c6 ba gbc nhon ndi tiép dudng tron @QO; R . Cic duong cao

BE,CF cit nhau tai H , cit @®O; R tai M va N .

1) Chirng minh



2) Chiing minh
3) Chung minh

4) Chirng minh

AFHE, BFEC ndi tiép.
AEAC ® AF.AB

MN /[EF

MN
AH
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ho BC cb dinh, A chuyén dong trén cung lém #C sao cho tam gidc ABC co
dc nhon. Chimg minh dién tich hinh tron ngoai tiép tam giac AEF khéng

Livi gidi

1) Chitng minh AFHE, BFEC ngi tiép.

Vi BE #® AC 7 4 EB=90°

CF o 4B ms O FA=90°

Xeét tir gidc A EB+C FA=90°+90°= 4" EsvaC  FAla hai goc
AFHE co:

180° . Ma



& vi tri d6i nhau. Nén tu giac AFHE noi tiép.

Xét tir gigc AFHE c6: C FB+C EB=90° MaC EBvaC FBlahai
gdc & vi tri dinh ké nhau cung nhin canh CB . Nén tt giac CEFB ndi tiép.

2) Chieng minh AE.AC ® AF.AB

Tachd A EFIa goc ngoai tai dinh E cua tir e ﬁAEF ° ﬁACB
giac noi tiép CEFB

Xét tam giac AEF va tam giac ABC co:

[ [
AEF ®  ACB
™
C  AB chung
BC et
. i1 o AE o AFAB AC 7+ AEAC ® AF.AB

EGAEF "



3) Chirng minh MN //EF

A ﬁ hai goc ké cung nhin canh CE
Tt gide CEFB ni tidp nén Co pg (0 BO0 K cune : )

%
® C BE

- “””‘ L v
Xét RO c6C NM ® C' BE (g6c ndi tiep chan cung C M)

- - . MN/IEF .
SuyraC FE ® C NM , mahai
gbc & vi tri dong vi nén
4) Chirng minh MN m 2
AH

. [+ 1) (hai goc ké cing nhi h FE
Tir gide CEFB ngi tiép nén =4y (D (hat goc ké cung nhin canh F5)

® ABM

Xét RO c6 ' ACM ® " ABM (2) (gbc noi tibp chin cung  AM)

- - -
Tr(l)va(2)ysuyra ACN ®  ACM ,hay AC la phan gisac M CN .



Xét tam giac MCH c6 CE vura la can
phéan giac, vura 1a dudng cao nén

M CH

tai C 7+ F 1a trung diém MH .

Xét MO co ﬁACN o ﬁABN

(3) (gbc nodi tiép chan cung  AN)

Ta(1)va(3)suyra  ABN ® ' ABM ,hay AB 1a phan giac M BN .

Xét tam giac MBH c6 BF vira la can

phén giac, vira 1a duong cao nén

i\ BH

tai B 7+ F 1a trung diém NH .

Xét tam giac NHM co:
+) E 1a trung diém MH .
+) F 1a trung diém NH .
o BF 1a duong trung binh tam giac NHM MN ® 2EF
Ta lai c6 ti giac AEHF ndi tiép 16n nhat)

duong tron duong kinh AH nén EF

B AH

dudng tron, dudng kinh 1a day cung



M e d N S e e,

(trong anm

Suy ra MN m MN P
AH EF
Cho BC cé dinh, A chuyén dpng trén cung lon BC sao cho tam gidc
:6 ba géc nhon. Chirng minh dién tich hinh tron ngoai tiép tam gidc
khong doi.




Trong duong tron O k¢ duong kinh AK .

i i (g6c ndi tiép chan nira dudng tron
Xét @O o ABK ®  ACK :

hal ;QABfKB

)

<t

. _AC#RKC
“ia
Ma ™ c@BE? | =~ QCHIKB 7+ CHBK 14 hinh binh hanh.
> p CFaRAB -y CK /HB

Goi / 1a giao diém HK va CB 7+ I 1a trung diém cta HK va CB .

Xét tam giac AHK c6 I 14 trung diém HK , O 14 trung diém AK nén OI 1a

1

duong trung binh tam giac AHK » 0] ® AH.



2 P e N e .
{85 an

Xét tam gidc can o, o7 vua la duong cao vua la
OBC c6 I 1a trung
diem BC

hal

Oﬁl

B e

90 #m

1 ] ]

\iz

phan giac #+

\l/

B
Ol
[ J
BOC

. 2
e - 1
B AC @ B OI (® B 0C)
2

m giac vuong BOI c6: Ol @ BI.cotBﬁOI o ! BC.cotBﬁAC



Cau 7.

i
%ﬁrOAHO Ol @ 1BCcotB AC

2 2

7+ Dién tich hinh tron ngoai tiép tam giac AEF 1a:

- khong d6i
: &’
BC.cot BACI )

o2

Cho (O; R) , duong kinh BC . Goi 4 1a diém chinh gilra cua cung BC . Piém M

thudc doan BC
Ké ME L AB, MF L AC, MN L FE tai N .
a) Chung minh: 5 diém 4, E, 0, M, F cing thudc mot duong tron.

b) BE.BA = BO.BM

¢) Tiép tuyén ciia duong tron (O; R) tai 4 cit MF tai K . chimg minh: BE = KF .

d) Khi M di chuyén trén BC . Chtng minh rang: MN luén di qua mot
diém c6 dinh.
Loi giai
a) Chirng minh: 5 diém A E,O,M,F
cung thujc mot dwong tron.
Vi

ME LAB » M EA=90°

MF LAC » M FA =90

Laico: B A(




duong tron) M EA=M FA=90°
Vi BC ¢6 dinh nén B AC ciing co dinh.
R A ESiép dwome tron duomg kinh AH

= T giac AEMF noi tiép.

= A, E, M, F cung thudc mot duong tron

(1)

Vi 4 1a diém chinh gitra B Co AB=4 C = AB=AC » ABC cin
tai A
ma 40 1 trung tuyén cia AABC - AO LBC = AOM =90°

CAEMO c6:  AEM = AOM =90° 5 Ti gidc AEMO ndi tiép

, M, O cung thugc mot duong tron (2)

T (1)va(2) > 4, E, M, O, F cung thudc mot duong tron.
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e

by OM > BE 84 0 BO.8M

Mot OBA va OBME ta
i
1

B ehmg

TM =B OA4=90"
> np5A0 «» ABME(g.g)

_ BA_BO
BM BE

= BE.BA = BO.BM

¢) chirng minh:

BE=KF. BC L 40 = AK//BC . Hay AK /IBM
Vi 4K 1a tiép
tuyén cta (0) -

AK 1L A0 . Ma

Laico: B " AC =90 (goc 1noi tiép chin nira dudng tron)

- BA 1L ACma MF L AC = BA//MF

Tt gide AKMB [BA/IMF = Tu gidc AKMB la hinh binh hanh

co: | TIAB = MK (3)
AK //BM

Ma AE = MF (vi AEMF 13 hinh chit nht) > AE = MF (4)
Lai cO: AB = AE + BE; MK = MF + KF (5)
T (3), (4) va (5) > BE=KF

Céch 2: chting minh AEBM = AFAK (c.h-gn) - BE = KF



Cau 8.

d) Chitng minh rang: MN luén di qua mét diém cé dinh.
GOI AO cat (O) taiD = D co dlnh .

Goi FE cat AMtai 0 - 01a trung diém cua FE va AM .

VIiE AO=F A0 » OE=FO » AFEO cin tai O » 00 L FE

Xét AAMD c6 Q0 la dudng trung binh -
QO//DM .
Ma 00 L FE nen MD 1 FE(6)
Ma MN L FE(7)(gf) (gt)
Tu (6) va (7) ~ MN=EMD » M,N,D thang hang.

- MN di qua diém D c6 dinh.

Cho ntra duong tron (0; R ) , duong kinh 4B . Ban kinh OC vudng goc voi 4B .

Diém E thudc OC . Nbi AE cit nira dudng tron tai M . Tiép tuyén cua nira dudng
tron tai M cit OC tai D .

1) Chtrng minh ADME cén.
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2) BM cat OC tai K . Ching minh o .
' di chuyén trén OC .

3) Tim vi tri ctia E dé MA = 2MB .

4) Goi /1 tAm dudng tron ngoai tiép Al 'E di chuyén trén

OC thi  ludn thudc mot duong thang cd dinh.
Loi giai

1) Chitng minh ~ ADME can.

tai diém tht hai F, vi
co cit (O; R)

13 . X hinh oiii "F
AB L CO (GT) Ny a diém chinh gitta C

- - 1);
A C=4 F o K

M EDIA goc ¢ dinh nim trong duong tron

- SdeM"'Sd “AF

nen ta co MED = ):

EeMD = sdM A

2
L w . w_sdA=C T sdCmM F
day cungchan ) =
MA EMD
2
3);
cantai D .

CcO



2) BM c&t OC tai K . Chémg minh  BM -BK khong doi khi E di chuyen trén

oC.
Ta c6 ABMA” ABOK
> BM _BO - BM .BK = BO.BA=R.2R =2R*.
B4 BK

Vay BM .BK = 2R*

3) Tim vi tri ciia £ dé MA = 2MB .

(hai tam giac vudng co
gbc nhon B chung)

khong d6i khi E di chuyén trén OC .

Ta cb AAOE” AAMB (hai tam giac vuong c6 goc
nhon 4 chung)
_ MA _ thi e
o MA=2MB = 04 _ ma 04=0C=R
OFE
MA 2
MB

0OA
Dé

1

1

(

1

ocC \ .2 ,
> =2 & OC=20E > Elatrung diém cua OC.

OFE

Vay E la trung diém cta OC thi MA = 2MB .
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4) Goi /12 tim dwdng tron ngoai tiép ACME . Chirng minh khi £ di chuyén
trén OC thi / luén thudc mdt dwong thang cé dinh.

Vi 7 1a tam dudng tron ngoai tiép ACME nén I thudc trung truc clia

CE - IC=1E > AICEcantai .
< bt i 1 = 1 , e Lo K .
ViOCLAB s A 0OC=90°>C ME= A4 OC= 90°=45°(gbocnditiep va

goc &

2 2
tim cung chdn 4 C) 5 C IE=2C  ME =2.45° = 90° (gbc ndi tiép va goc & tim
cung

chén £ C cia (1)) _ AICE vubng I s E CI=45°, ma CO cO dinh nén CI

can tai

tao v&i CO goc ICE = 45° ¢ dinh.

Vay khi E di chuyén trén OC thi / luon thudc dudng thiang CI tao v6i CO goc
ICE = 45° c¢b dinh.

HINH HOC KHONG GIAN
Chiéc nén lang Chudng (Thanh Oai — Ha Noi) san xuét 13 hinh nén c¢6 duong
sinh bang 30 cm, dudng kinh 40 cm. Nguoi ta dung hai 16p 14 dé phu 1én bé mat
xung quanh cta nén. Tinh dién tich 14 can ding cho mot chiéc non.

Loi giai
Véi r=3,14. S
Bén kinh ddy cuanon la: »=40:2 =20 (cm).
Dién tich xung quanh ctia nén la:

S
x = grrl = 77.20.30 = 60077

Nguoi ta dung hai 16p 14 d¢ phi 1én bé mt xung quanh
cta nén nén dién tich 14 can dung cho mot chiéc nén

la: 1884.2 = 3768(cm? ).



Vay dién tich la can dung cho mot chiéc nén 1a: 3768cm?.

@)
O~
o

Tinh dién tich toan phén cua lon nudc hinh tru do.
Loi giai
b daitrucla 12 cmnén 2= 12cm .

1 phan cua lon nude

mri=2mr(h+r)= o

57712 = 6077 (cm? ).

Vay dién tich toan phan ciia lon
nudc hinh tru do6 1a 6077



Cau 9. Mot hinh tru co duong kinh day bfing dé dai true, mot hinh cau co ban kinh
bang ban kinh day cta hinh tru noi trén. Hay so sanh thé tich cta hai hinh do.

Loi giai

Goi ban kinh cua hinh tru la » . /—\
Ob”
Khi d6 hinhtry A =2r \J"

co:lar

. T o N
Thé tich cta hinh tru la: V,=S.h = Tr2r=21rr. (O/ v

, . 4
Thé tich cia hinh cau la: V= "7/

c 3
Do do: V,> V..

Vay thé tich hinh tru 16n hon thé tich hinh cau.

Céu 10. Mot hinh tru c6 dudng cao bing duong kinh ddy. Dién tich xung quanh hinh tru

béng 3677 (cm? ) . Tinh ban kinh day hinh tru.

Loi giai
Goi ban kinh cua hinh tru 1a 7 . Khi

do hinh tru co:

: . cm? nén:
Dién tich xung quanh hinh tru bang

36

27 e 2mr2r=3617 6er’=9 e r=3(vi r>0).
rh

36
T

an kinh d4y ctia hinh try can tim 1a 3 cm.

m cang, mdt qua bong hinh ciu ¢ duong kinh 24 cm. Tinh dién tich da
am qua bong néu khong tinh dén ti 18 hao hut.



Loi giai
Véi 7=3,14.
Qua bong hinh ciu c6 duong kinh 24 cm nén dién tich cia
mat cau la:

S=47R= 17d>= 17.24°= 57677= 1808, 64 (cm? ).

Viy dién tich da dung 1am qua bong (néu khong tinh dén ti 18
hao hut) 1a 1808, 64 cm? .

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 dudng sinh bang 10 cm, dudng kinh
day bang 8

Loi gidi



Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Vay hinh non do6 cé dién tich xung quanh 1a 4077cm? .

MOT SO BAI TOAN NANG CAO

Tim nghiém nguyén cia phuong trinh x> =4 +2 3> + 2xy + 3y =0.

Loi giai

Giai phuong trinh x + =2.
Loi giai
Giai phuong trinh: - =5 a? |
Au
v Loi giai
, x 8 X 1R . X, 2y
Cho hai sé thuc x , y théa min + <2.Tim GTNN cuabiéuthtc K=" +"" .
2y y X
Loi giai

| (R LR .
Cho x 13 s6 thyc thoa man -1 <x< .Tim GTLN cua biéu thirc:

1l
-+
[ =
]
|

Loi giai

Cau 6. Cho

= R



. , MR e R e .
x,y20;x+y=1.Tim GTNN cua x y— h

biéu thic M =

Hinh nén ¢6 dudng kinh diy bing & cm nén ban kinh diy nén

m.
y+l 1+x
tich xung quanh cua hinh non la:

oo.r00 0O GLC Loi giai
0 40 cm




M+2=x+y+1+y+x+1

y+1 I+x

M28—2=2
3 3
Dau "=" xay ra khi [erl=y+l  xoyol .
l x0yv0O1
Cho a,b>0;a+b<1.Tim P=a*+b*+1 +1
GTNN cua biéu thuc
a2
Loi giai b
P=a+b+1+1
at b?
1) 15| 15 23
1 1 4
]2
P= + +2 +
+ >2 =1+
@ _ B
+

+

b2

-3



o Y P FER LR T

.4= LY
2 2
0 vl
10 x
khi _1
GTNN P =2 a=b=
2
a,b>0,ab+a<2h. Tim GTLN cia p= %
Cau 8. Cho X
biéu thirc
a’+2b°
Loi giai
Taco:2b=ab+42>4
\/_ @b24a=>b24
o é2
v a !
talaico: p_ ab _ 1 = 1
. = 5 5 Ta2b <
a+2b (d+1
_4
| | 16 a b),31b
b a b 16a
) . [a=1 |
khi
33 b

OHETO

33
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	Dạng 1: Rút gọn biểu thức và bài toán tổng hợp. 
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	I.​ĐẠI SỐ 
	Dạng 1: Rút gọn biểu thức và bài toán tổng hợp. 
	Lời giải 
	1)​Rút gọn biểu thức A . 
	3)​Tìm giá trị của x để 
	4)​Tìm giá trị của x để biểu thức A nguyên. 
	5)​Tìm m để phương trình 
	−​2 có hai nghiệm phân biệt. 
	7)​Tìm giá trị nhỏ nhất của A . 


	+1 = 1 ⇔​= 0 ⇔ x = 0 
	Lời giải 
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	​ 1— 
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	4)​So sánh 1 
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	3)​Tìm m để phương trình (1) có 2 nghiệm trái dấu. 
	5)​Lập phương trình bậc 2 có hai nghiệm là 

	Lời giải 
	Lời giải 
	m = 1 phương trình đã cho trở thành: 
	2)​Phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt 

	Lời giải 
	x2 + x2 = 5 

	2 
	(P)​: y = x2 
	Lời giải 
	2)​Chứng minh rằng (d) luôn cắt (P) tại 2 điểm phân biệt với mọi m. 


	x2 = (m−1) x+ 4 
	3)​Gọi 
	Lời giải 

	⇔ x2 − 2x − m2 +1 = 0 (*) 
	2)​Gọi H ; K lần lượt là hình chiếu vuông góc của A và B trên trục hoành. 

	⇔ 22 − 4(− m2 +1) = 9 
	Lời giải 
	Lời giải 
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	Lời giải 

	HÌNH HỌC 
	Lời giải 
	4.​Tính V hình tạo thành khi 
	quay một vòng quanh AB . 

	Lời giải 
	2)​Chứng minh AKIC là tứ giác nội tiếp. 
	3)​Cho 

	Lời giải 
	Lời giải 
	3)​Chứng minh 
	là tam giác vuông. 
	4)​Cho nhất. 
	1)​Chứng minh 
	Lời giải 
	2)​Chứng minh độ dài đoạn thẳng NF không đổi khi M chuyển động trên cung lớn AB của (O; R) . 
	3)​Chứng minh ABFE là hình thang cân. 
	4)​Tìm vị trí của M để diện tích tứ giác ABFN lớn nhất. 
	4)​Chứng minh 


	AH 
	AH​EF 
	5)​Cho BC cố định, A chuyển động trên cung lớn BC sao cho tam giác ABC có ba góc nhọn. Chứng minh diện tích hình tròn ngoại tiếp tam giác AEF không đổi. 

	2 
	2 
	2 

	2​2 
	Lời giải 
	cùng thuộc một đường tròn. 
	d)​Chứng minh rằng: MN luôn đi qua một điểm cố định. 

	Lời giải 
	cân. 
	4)​Gọi I là tâm đường tròn ngoại tiếp ΔCME . Chứng minh khi E di chuyển 
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