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 .  على القسمة يقبل  العدد ,طبيعي عدد كل أجل من أنه ، بالتراجع برهن   

 . التالية الحالات من حالة كل في  على  للعدد الأقليدية القسمة باقي استنتج

  ـ جـ     . ـ ب     . ـ أ

  . طبيعي عدد         

 . و  : نضع

 .  أن بين (1

 .  الممكنة القيم كل عين (2

 .يكون بحيث ثنائية عين (3

 .  : التالية الجملة تحقق التي  الطبيعية الأعداد من الثنائيات كل عين

 . معدومين غير طبيعيان عددان و .

 .  : نضع

 . تحقق التي  الثنائيات كل عين
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 . معدومين غير طبيعيان عددان و         .

 . و  : نضع

 . أن برهن (1

 .  حيث  الطبيعية الأعداد من الثنائيات كل عين (2

 . بينهما فيما أوليان و العددين أنّ ، طبيعي عدد كل أجل من برهن ، 88 التمرين إلى 85 التمرين من

   :  حيث و  صحيحان عددان وجد إذا فقط و إذا بينهما فيما أوليين و صحيحان عددان يكون  : بيزو مبرهنة

                                                        

 . و ​❖

 . و ​❖

 . و ​❖

 . و ​❖

  . معدومة غير صحيحة أعداد ثلاثة و  ،  مبرهنة:

 يقسم  فإن ،  مع أوليا  كان و  الجداء يقسم  كان إذا      

 . أولي عدد و معدومين غير طبيعيان عددان و  :1خاصية

 يقسم أو  يقسم  فإن ،  الجداء يقسم  كان إذا 

 . معدومة غير طبيعية أعداد و ،  :2خاصية

 للجداء مضاعف  فإن بينهما فيما أوليين و  وكان و  للعددين مضاعفا  كان إذا   

 .:المجهول ذات المعادلة حلول مجموعة  المجموعة في عين (1  تمرين:

 .  :المجهول ذات للمعادلة حل  الثنائية أن تأكد​(2
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 . : المجهول ذات المعادلة حلول مجموعة  في استنتج

 .  منه و  (1         : الحل:

  يقسم  فإن  مع أولي  أن بما  يقسم  باتالي و  يقسم          

 . صحيح عدد  حيث  نضع          

 . منه و  على نحصل المساواة في بالتعويض          

             . صحيح عدد  حيث الشكل من الثنائيات هي الحلول          

 .   للمعادلة حل منه و  (2         

 .  على نحصل المعادلة طرفي من  بطرح  (3         

 . منه و .إذن أن نعلم و        

  يقسم  فإن  مع أولي  أن بما  يقسم  بالتالي و  يقسم        

  أي صحيح عدد  حيث  نضع        

 . ومنه  على نحصل المساواة في بالتعويض        

   . صحيح عدد  حيث الشكل من الثنائيات هي الحلول        

 .6 على القسمة يقبل العدد أن أثبت . طبيعيا عددا  ليكن :2محلول تمرين

 و                                       لأن ، على و على القسمة يقبل أن البرهان يكفي  على القسمة يقبل  العدد أن  على للبرهان طريقة:   

.بينهما. فيما أوليان 

 .على القسمة يقبل  أن نبرهن الحل:   

 .  أو لدينا  طبيعي عدد كل أجل من   

 . فإن  كان إذا   

 بالتالي و  منه و  و  فإن  كان إذا   
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 . :  طبيعي عدد كل أجل من إذن .  الحالتين في إذن   

 .على القسمة يقبل  أن نبرهن        

 .  أو  أو لدينا  طبيعي عدد كل أجل من   

 . فإن  كان إذا   

 .بالتالي و  منه و  و  فإن  كان إذا   

 .وبالتالي   منه و  و  فإن  كان إذا   

  . :  طبيعي عدد كل أجل من إذن . الثلاث الحالات في إذن   

 6 علي القسمة يقبل  فإن بينهما فيما أوليان 3 و 2 أن بما و 3 على و 2 على القسمة يقبل  
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