
 แผนการจัดการเรียนรู้    

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์​ ​   รหัสวิชา ค32201                     วิชา คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 

ช่ือหน่วย ฟังก์ชันตรีโกณมิติ             เร่ือง การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

เวลา 1 ช่ัวโมง            ​ ​ ​ ​ ​ ​                    ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5 

ครูผู้สอน นายเอกชัย บุญทิสา      ​                                วันท่ี 15 เดือน สิงหาคม พ.ศ. 2566 

                                                                                                 

1. มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด ผลการเรียนรู้ 

   สาระท่ี 1 จำนวนและพีชคณิต 
     มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ลำดับและอนุกรม  

     และนำไปใช้​  

​ ผลการเรียนรู้ท่ี 1 เข้าใจฟังก์ชันตรีโกณมิติและลักษณะกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

                                และนำไปใช้ในการแก้ปัญหา 

    มาตรฐาน ค 1.3 ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ และเมทริกซ์ อธิบายความสัมพันธ์ 

                          หรือช่วยแก้ปัญหาท่ีกำหนดให้ 

ผลการเรียนรู้ท่ี 2 แก้สมการตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการแก้ปัญหา 

ผลการเรียนรู้ท่ี 3 ใช้กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ในการแก้ปัญหา 

 

2. สาระสำคัญ 

​ ฟังก์ชันตรีโกณมิติเป็นฟังก์ชันจากสับเซตของ  R  ไป  R  เม่ือ  ( x , y ) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว θ 

หน่วย ฟังก์ชันไซน์ ( sine ) คือเซตของคู่อันดับ ( θ , y ) ฟังก์ชันโคไซน์ ( Cosine ) คือเซตของคู่อันดับ  

( θ , x ) และฟังก์ชันตรีโกณมิติอ่ืนๆ มีนิยามดังน้ี 

ฟังก์ชันแทนเจนต์ (Tangent Function)   ​​  เม่ือ tan 𝑡𝑎𝑛 θ = sin𝑠𝑖𝑛 θ 
cos𝑐𝑜𝑠 θ 

 cos 𝑐𝑜𝑠 θ ≠0
ฟังก์ชันโคแทนเจนต์ (Cotangent Function) ​  เม่ือ cot 𝑐𝑜𝑡 θ = cos𝑐𝑜𝑠 θ 

sin𝑠𝑖𝑛 θ 

 sin 𝑠𝑖𝑛 θ ≠0
ฟังก์ชันเซแคนต์ (Secant Function) ​ ​  เม่ือ sec 𝑠𝑒𝑐 θ = 1

cos𝑐𝑜𝑠 θ 

 cos 𝑐𝑜𝑠 θ ≠0
ฟังก์ชันโคเซแคนต์ (Cosecant Function)​​  เม่ือ 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐 θ = 1

sin𝑠𝑖𝑛 θ  

 sin 𝑠𝑖𝑛 θ ≠0
ฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุมของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ได้แก่ 
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กฎของไซน์ คือ ในรูปสามเหล่ียม ABC ใด ๆ   

​ ถ้า a, b และ c เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุม A, B และ C ตามลำดับ จะได้ว่า  

 sin𝑠𝑖𝑛 𝐴 
𝑎 = sin𝑠𝑖𝑛 𝐵 

𝑏 = sin𝑠𝑖𝑛 𝐶 
𝑐

และประยุกต์ได้เป็น พ้ืนท่ี 

 ∆𝐴𝐵𝐶 = 1
2 𝑎𝑏 sin 𝑠𝑖𝑛 𝐶 = 1

2 𝑏𝑐 sin 𝑠𝑖𝑛 𝐴 = 1
2 𝑎𝑐 sin 𝑠𝑖𝑛 𝐵 

กฎของโคไซน์ คือ ในรูปสามเหล่ียม ABC ใด ๆ   

​ ถ้า a, b และ c เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุม A, B และ C ตามลำดับ จะได้ว่า  

 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑏𝑐 𝑐𝑜𝑠 𝐴

 𝑏2 = 𝑎2 + 𝑐2 − 2𝑎𝑐 𝑐𝑜𝑠 𝐵

  𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2𝑎𝑏 𝑐𝑜𝑠 𝐶

 

3. จุดประสงค์การเรียนรู้ 

​ 4.1​ด้านความรู้   

​ ​ นักเรียนสามารถใช้ฟังก์ชันตรีโกณมิติแก้ปัญหาการวัดในชีวิตจริงได้ 

​ 4.2 ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ นักเรียนมีความสามารถใน 

​ ​ 1) การแก้ปัญหา​ ​ ​ ​  

​ ​ 2) การให้เหตุผล 

​ 4.3 ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ในการเรียนรู้คณิตศาสตร์  

​ ​ นักเรียนมีความมุมานะในการทำความเข้าใจปัญหาและแก้ปัญหาทางคณิตศาสตร์ 

 

4. คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

​ ความมีวินัยในตนเอง 

 

5. สาระการเรียนรู้ 

​ 1. ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
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​ 2. ฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผัน 

​ 3. เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 

​ 4. กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ 

 

6. สมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 

​ ความสามารถในการแก้ปัญหา 

​  

 

 

7. กิจกรรมการเรียนรู้แบบ Active Learning และแบบกลุ่มร่วมมือ 

   (ประยุกต์จากรูปแบบ STAD) 
 

​ ข้ันเตรียม (5 นาที) 

​  1) นักเรียนน่ังเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 5-6 คน คละตามความสามารถเหมือนคาบท่ีผ่านมา 

 2) นักเรียนกันแสดงความคิดเห็นเก่ียวกับฟังก์ชันตรีโกณมิติ ว่าเป็นเร่ืองท่ียากและยังไม่รู้แนวทาง 

ท่ีจะนำไปประยุกต์ใช้ในชีวิตจริง ในคาบท่ีผ่านมาจึงได้ช่วยกันเสนอปัญหาในชิวิตจริงเก่ียวกับการวัดระยะและ

มุม ท่ีสามารถใช้ฟังก์ชันตรีโกณมิติแก้ปัญหาได้ พร้อมท้ังกล่าวถึงคาบท่ีผ่านมาได้เรียนกฎของไซน์ 

และกฎของโคไซน์แต่ยังไม่ได้นำไปประยุกต์ในชีวิตจริง 

 3) นักเรียนทบทวนปัญหาเก่ียวกับการวัดมุมและระยะทางในชีวิตจริงท่ีได้ช่วยกัน 

นำเสนอและรวบรวมมาในคาบท่ีผ่านมาจาก PowerPoint ท่ีครูนำเสนอ ได้แก่ปัญหาดังต่อไปน้ี 

     ปัญหาท่ี 1 นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 8.4 เมตร  

                   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

     ปัญหาท่ี 2 นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 15 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 20.2 เมตร  

                   จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 75 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

     ปัญหาท่ี 3 นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง ส่วนหน้าจ่ัวยาว 3, 4, 6 ม.  (จันทันเอกซ้าย  

                  จันทันเอกขวา และข่ือ) แล้วสงสัยว่ามุมท่ีฐานมีค่าเท่าใด  

     ปัญหาท่ี 4 นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง ส่วนหน้าจ่ัวยาว 3, 4, 6 ม.  (จันทันเอกซ้าย  

                   จันทันเอกขวา และข่ือ) แล้วสงสัยว่าด้านหน้าจ่ัวของโครงหลังคามีพ้ืนท่ีเท่าใด  

     ปัญหาท่ี 5 นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

                   ลูกต้ัง 18 ซม. ลูกนอน 25 ซม. ว่าทำมุมก่ีองศา 

​   4) นักเรียนเสนอความต้องการทำกิจกรรมกลุ่มในการแก้โจทย์ปัญหาข้างต้น 3 ข้อ จาก 5 ข้อ แล้ว

ร่วมกันทำข้อตกลงกับครูผู้สอน เม่ือแก้ปัญหา 3 ข้อเสร็จแล้ว จะขอตัวแทนไปนำเสนอวิธีแก้ปัญหาท่ีหน้าช้ัน

เรียน และครูช้ีแจงเพ่ิมเติมในการเลือกโจทย์ปัญหา โดยครูได้เตรียมโจทย์ปัญหาไว้โจทย์ละ 5 แผ่น และโจทย์

ปัญหาแต่ละข้อจะถูกเลือกไม่เกิน 5 คร้ังเพ่ือให้ครอบคลุมทุกกลุ่มและทุกโจทย์ 
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​    5) นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนไปเลือกโจทย์ปัญหา กลุ่มละ 3 ข้อ และเตรียมอุปกรณ์ในการทำ

งานกลุ่ม 
 

​ ข้ันนำเข้าสู่บทเรียน (10 นาที) 

​    1) ครูแจ้งแนวทางการเรียนในคาบน้ี ใช้รูปแบบกลุ่มร่วมมือ (ปรับปรุงจากรูปแบบ STAD) 

มีข้ันตอนดังน้ี 

​ ​ ​ - นักเรียนทำกิจกรรมกลุ่ม (ช่วยกันแก้ปัญหา 3 ข้อท่ีเลือกมา) 

​ ​ ​ - นักเรียนอธิบายวิธีการแก้ปัญหาท้ัง 3 ข้อให้เพ่ือนในกลุ่มเข้าใจ  

   เพ่ือเตรียมทดสอบย่อยท้ายคาบ 

- นำเสนอผลงานกลุ่ม 

- ทดสอบย่อย 

- สรุปผลการทำงาน 

​ ​ ครูสอบถามว่ามีข้ันตอนใดท่ีนักเรียนอยากปรับปรุง แก้ไขหรือไม่ เพ่ือให้รูปแบบการเรียนตรง

ตามความต้องการของนักเรียนมากท่ีสุด 

   2) นักเรียนศึกษาระบบการให้คะแนนในการทำกิจกรรมในคร้ังน้ี โดยแบ่งเป็น 3 แบบ ดังน้ี 

         1. คะแนนฐาน ได้จากค่าเฉล่ียของการทดสอบย่อยทุกคร้ังท่ีผ่านมาแล้วปรับเป็นจำนวนเต็ม 

         2. คะแนนทดสอบย่อย ได้จากการทดสอบคาบ 5 คะแนน เกณฑ์การผ่าน 3 คะแนนข้ึนไป 

         3. คะแนนพัฒนาการ ได้จากคะแนนการทดสอบย่อยท้ายคาบ 5 คะแนน ลบด้วยคะแนนฐาน  

            แล้วแปลงเป็นคะแนนพัฒนาการตามเกณฑ์ดังน้ี 
 

คะแนนทดสอบย่อย - คะแนนฐาน คะแนนพัฒนาการ 

-5 ถึง 0 5 

1 10 

2 20 

3 ข้ึนไป 30 
 

กลุ่มท่ีมีคะแนนพัฒนาการเฉล่ียมากท่ีสุดจะได้รับรางวัลพิเศษ และกลุ่มอ่ืนๆ มีรางวัลรองลงมา 

สำหรับคะแนนเก็บของนักเรียนแต่ละคนจะได้จากคะแนนพัฒนาการเฉล่ียของกลุ่ม 

​    3) นักเรียนร่วมกันตระหนักว่า เพ่ือนท่ีมีคะแนนฐานน้อย จะสามารถช่วยให้มีคะแนนกลุ่มสูงข้ึน

อย่างมากถ้าสอบย่อยได้คะแนนสูงข้ึน ดังน้ันเพ่ือนในกลุ่มจึงควรช่วยอธิบายการแก้โจทย์ให้ทุกคนได้เข้าใจก่อน

ทำแบบทดสอบย่อย จึงทำให้นักเรียนได้ช่วยเหลือกันและกันภายในกลุ่มมากข้ึน 

​    4) ครูแจ้งจุดประสงค์การเรียน คือ การใช้ฟังก์ชันตรีโกณมิติแก้ปัญหาการวัดในชีวิตจริง ผ่านการทำ

กิจกรรมกลุ่มแก้โจทย์ปัญหาจากชีวิตจริงท่ีนักเรียนร่วมกันเสนอในคาบท่ีผ่านมา 5 ข้อ 
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   5) นักเรียนร่วมกันทบทวนความรู้เดิม และช่วยตอบคำถามครูเพ่ือทบทวนความรู้ก่อนทำกิจกรรม

กลุ่ม ในหัวข้อ อัตราส่วนตรีโกณมิติ การแก้สมการตรีโกณมิติ กฎของไซน์ และกฎของโคไซน์ และอธิบาย

เพ่ิมเติมในหัวข้อท่ีนักเรียนยังไม่เข้าใจชัดเจน 

​    6) การทำกิจกรรมกลุ่มอาจแบ่งหน้าท่ีตามความถนัด เช่น ความถนัดด้านการวาดรูป การแก้ปัญหา 

การอธิบาย ช้ีแจง เป็นต้น มีการลงมือปฏิบัติและช่วยเหลือกันภายในกลุ่ม แต่ไม่มีปฏิสัมพันธ์ระหว่างกลุ่ม โดย

มีเป้าหมายร่วมกันคือคะแนนพัฒนาการรายบุคคล และคะแนนพัฒนาการกลุ่ม 

​    7) และครูนำเสนอเพลง “มะละกอตรีโกณฯ” เพ่ือทบทวนการหาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุม  

30, 45 และ 60 องศา ดังน้ี 

 

 

​ ​ ​ ​ ​ เพลง “มะละกอตรีโกณฯ” 

         ​​ “30 30 30”​ “45 45 45”​ “60 60 60” ​ “30 45 60” 

​ ​ ​         ​ “sin cos tan”​ “30 45 60” 

​ ​ พร้อมกับใช้น้ิวมือซ้ายแสดงท่าทางประกอบ 
 

​ ข้ันทำกิจกรรมกลุ่ม (25 นาที) 

​    1) นักเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกันแก้โจทย์ปัญหาท่ีได้เลือกไว้จำนวน 3 ข้อ แล้วเขียนข้ันตอนการแก้

ปัญหาลงในกระดาษชาร์ทท่ีเตรียมไว้ โดยแบ่งหน้าท่ีกันตามความเหมาะสมและความสามารถ เช่น ความ

สามารถด้านการวาดรูป การแก้โจทย์ปัญหา การพูดอธิบายหรือนำเสนอ แล้วช่วยกันอธิบายวิธีการแก้โจทย์

ปัญหาท้ัง 3 ข้อให้เพ่ือนในกลุ่มเข้าใจ เพ่ือเตรียมตัวทดสอบย่อยท้ายคาบ และเม่ือนักเรียนเกิดปัญหา ไม่เข้าใจ 

จะปรึกษากันเฉพาะในกลุ่ม หรือสามารถปรึกษาครูได้ และเน่ืองจากเป็นโจทย์ในชีวิตจริง จึงอาจไม่สามารถ

คำนวณฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้วงกลมหน่ึงหน่วยได้ ครูจึงเตรียมเคร่ืองคิดเลขไว้ให้กลุ่มละ 1 เคร่ืองเพ่ือเป็น

ทางเลือกในการแก้โจทย์ปัญหาและการฝึกใช้เทคโนโลยีของนักเรียน 

​    2) ครูเดินดูกระบวนการทำงานของแต่ละกลุ่มและช่วยตรวจดูกระบวนการแก้ปัญหา ให้คำชมเชย 

ประกาศให้นักเรียนทุกคนทราบ เม่ือนักเรียนทำได้ถูกต้อง สร้างสรรค์ และให้กำลังใจ เม่ือนักเรียนพบปัญหาใน

การทำงานแล้วช่วยให้นักเรียนค้นพบวิธีแก้ปัญหาด้วยตนเอง ครูแจ้งเวลาให้นักเรียนทราบเป็นระยะๆ เพ่ือให้

นักเรียนได้ใช้เวลาอย่างคุ่มค่าและเหมาะสมในการทำช้ินงานกลุ่ม 

   3) นักเรียนแต่ละกลุ่มค้นหาตัวแทนท่ีจะไปนำเสนอผลงาน พร้อมท้ังซักซ้อมการอธิบายให้

คล่องแคล่ว 

   ​    4) มีข้อสังเกตว่าเม่ือให้นักเรียนลงมือทำงานด้วยตนเอง จะพบว่านักเรียนสามารถค้นหาวิธีแก้

ปัญหาด้วยวิธีใหม่ๆ ได้อย่างหลากหลาย สร้างสรรค์ และถูกต้อง 
 

​ ข้ันนำเสนอผลงานกลุ่ม (10 นาที) 
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​    1) นักเรียนแต่ละกลุ่มนำเสนอผลงานกลุ่ม พร้อมท้ังกล่าวถึงความความรู้สึกหลังทำงานกลุ่มเสร็จ 

ครูคอยให้คำแนะนำเพ่ิมเติม และช่วยแก้ไขข้อผิดพลาด (ถ้ามี) นักเรียนค้นหาจุดเด่นของผลงานแต่ละกลุ่ม

พร้อมท้ังกล่าวคำชมเชยและให้กำลังใจ 

​    2) นักเรียนนำเสนอข้ันตอนการแก้ปัญหาอย่างละเอียด 1 กลุ่ม (นักเรียนอาสานำเสนอด้วยตนเอง) 

​    3) นักเรียนในห้องต้ังใจศึกษาวิธีการแก้ปัญหาของกลุ่มนำเสนอและเน้นศึกษาปัญหาท่ีกลุ่มตนเอง

ไม่ได้เลือกเพ่ือเตรียมตัวทดสอบย่อยท้ายคาบ 
 

​ ข้ันทดสอบย่อย (7 นาที) 

​    1) นักเรียนเตรียมตัวทดสอบท้ายคาบ โดยครูแจกแบบทดสอบแบบปรนัย 5 ข้อซ่ึงออกข้อสอบแบบ

คู่ขนานกับโจทย์ปัญหาท่ีนักเรียนนำเสนอ โดยนักเรียนแต่ละคนในกลุ่มจะได้ข้อสอบท่ีคู่ขนานกัน เพ่ือให้

นักเรียนได้ใช้ความสามารถของตนเองอย่างเต็มท่ี 

​    2) นักเรียนทำแบบทดสอบย่อย 5 ข้อ โดยครูอนุญาตให้ดูสมุดบันทึกได้ เน่ืองจากเป็นโจทย์ปัญหาท่ี

ค่อนข้างยาก แต่ไม่อนุญาตให้ใช้เคร่ืองคำนวณ เพราะต้องการวัดความรู้หลังจากการทำกิจกรรมกลุ่มและวัด

ทักษะการแก้ปัญหารายบุคคลเป็นหลัก ท้ังน้ีโจทย์ในแบบทดสอบย่อยบางข้อสามารถใช้วงกลมหน่ึงหน่วยช่วย

ในการหาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ และบางข้อเน้นวัดการประยุกต์ใช้สูตร หรือกฎเพ่ือแก้โจทย์ปัญหา 

   3) เม่ือนักเรียนทำแบบทดสอบเสร็จแล้ว ครูรวบรวมแบบทดสอบเพ่ือนำไปตรวจให้คะแนน และหา

คะแนนพัฒนาการรายบุคคลและรายกลุ่ม พร้อมท้ังมอบรางวัลให้กลุ่มท่ีได้คะแนนพัฒนาการเฉล่ียสูงสุดและ

กลุ่มอ่ืนๆ ในคาบถัดไป 
 

​ ข้ันสรุป (3 นาที) 

​    1) นักเรียนร่วมกันสรุปผลจากการทำกิจกรรมกลุ่ม กล่าวถึงประโยชน์และประสบการณ์ใหม่ท่ีได้รับ

จากการทำงานกลุ่ม 

   2) ทุกคนร่วมกันตระหนักถึงประโยชน์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติในชีวิตจริง โดยสรุปได้ว่า 

ฟังก์ชันตรีโกณมิติสามารถนำไปใช้แก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางในชีวิตจริงได้ 

 

8. ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 

​ ส่ือการเรียนรู้ 

​ 1) PowerPoint  “การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 

​ 2) โจทย์ปัญหา “การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 

​ 3) ใบความรู้ ขนาดบันไดอาคารมาตรฐาน 

​ 4) ใบความรู้ ความลาดชันท่ีเหมาะสมของหลังคาแต่ละชนิดเพ่ือป้องกันการร่ัวซึม 

​ 5) คะแนนฐาน นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5/2 วิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ค32201 (1/2566) 

​ 6) เพลง “มะละกอตรีโกณฯ” 

​ แหล่งการเรียนรู้ 
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​ 1) เว็บไซต์ สสวท. (Project14) 

​ 2) เว็บไซต์ Youtube  

9. ภาระงาน/ช้ินงาน 

​ 1) ผลงานกลุ่ม “การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 

​ 2) แบบทดสอบย่อย 

​ 3) แบบบันทึกคะแนนพัฒนาการ รายกลุ่ม 

​  

 

 

 

10. การวัดและประเมินผล 
 

ส่ิงท่ีต้องการวัด วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์ 

ด้านความรู้ 

ใช้ฟังก์ชันตรีโกณมิติแก้ปัญหาการ

วัดในชีวิตจริงได้ 

ทำแบบทดสอบย่อย 

 

แบบทดสอบย่อย 

 

นักเรียนร้อยละ 70 ทำแบบ

ทดสอบได้ 3 คะแนนข้ึนไป

และมีคะแนนพัฒนาการ 10 

ข้ึนไป 

ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

-นักเรียนมีความสามารถในการ

แก้ปัญหาและการให้เหตุผล 

-กระบวนการและผลลัพธ์การทำ

งานกลุ่มตามกิจกรรมกลุ่มร่วมมือ

และคุณภาพผลงานกลุ่ม 

-ประเมินทักษะและ

กระบวนการ 

-สังเกตพฤติกรรมการทำ

งานกลุ่มและประเมินผล

งานกลุ่ม 

-แบบประเมินทักษะ/

กระบวนการ 

-แบบสังเกตพฤติกรรม

การทำงานกลุ่มและ 

แบบประเมินผลงานกลุ่ม 

-นักเรียนทุกคนมีผลการ

ประเมินระดับดีข้ึนไป 

-นักเรียนทุกคนมีผลการ

ประเมินระดับดีข้ึนไป 

 

ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

นักเรียนมีความมุมานะในการ

ทำความเข้าใจปัญหาและแก้

ปัญหาทางคณิตศาสตร์ 

ด้านคุณลักษณะตามหลักสูตร 

  ความมีวินัย 

สังเกตคุณลักษณะจาก

การทำกิจกรรมในช้ัน

เรียน 

 

แบบประเมินคุณลักษณะ 

 

นักเรียนทุกคนมีผลการ

ประเมินระดับดีข้ึนไป 

สมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 

ความสามารถในการแก้ปัญหา -สังเกตพฤติกรรมการทำ

งานกลุ่ม 

-ประเมินผลงานกลุ่ม 

-แบบสังเกตพฤติกรรม

การทำงานกลุ่ม 

-แบบประเมินผลงานกลุ่ม 

นักเรียนทุกคนมีผลการ

ประเมินระดับดีข้ึนไป 
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11. บันทึกหลังแผนการจัดการเรียนรู้ 

        11.1  ด้านความรู้ (K) 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

​       ด้านทักษะ/กระบวนการ (P) 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

​       ด้านคุณลักษณะ (A) 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 
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        11.2  ปัญหา/อุปสรรค /แนวทางแก้ไข 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

         11.3   ข้อเสนอแนะ 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

​  

 ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ลงช่ือ ​ ​ ​ ​ ครูผู้สอน 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​            (นายเอกชัย บุญทิสา) 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ วันท่ี……..เดือน..................... พ.ศ. 2566 

 

12. ความเห็นของผู้อำนวยการโรงเรียน/ผู้ท่ีได้รับมอบหมาย 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ลงช่ือ ​ ​ ​ ​  

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​             (นายชูชีพ แรงใหม่) 

                                                                   ผู้อำนวยการโรงเรียนพิมายวิทยา 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ วันท่ี........เดือน.........................พ.ศ........ 
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แบบบันทึกผลการประเมินตามจุดประสงค์การเรียนรู้ ด้านความรู้(K)  

ด้านทักษะ/กระบวนการ(P) และด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์(A) 
 

ที่ ชื่อ 
กลุ่

มที่ 

ด้านความรู้ (K) ด้านทักษะ/กระบวนการ(P) 
ด้านคุณลักษณะ 

อันพึงประสงค์(A) 

คะแ

นน

แบบ

ทดส

อบ 

(5) 

คะแ

นน

พัฒน

าการ 

ผล

การ

ประเ

มิน 

แบบ

ทดส

อบ 

ซ่อม

เสริม 

(5) 

ผล

การ

ประเ

มิน

หลัง

ซ่อม

เสริม 

การ

แก้

ปัญห

าและ

การ

ให้

เหตุผ

ล (8) 

ระดั

บ

คุณภ

าพ 
 

การ

ทำ

งาน

กลุ่ม 

(16) 

ระดั

บ

คุณภ

าพ 

 

ผล

งาน

กลุ่ม 

(16) 

ระดั

บ

คุณภ

าพ 

 

ความมุ

มานะ

ฯและ

ความมี

วินัย 

(8) 

ระดับ

คุณภา

พ 
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สรุปผลการประเมินตามจุดประสงค์ KPA​ (ก่อนการสอนซ่อมเสริม)​​ ​ ​ ​  

ด้าน นักเรียน จำนวน ร้อยละ ผลการประเมิน 

ความรู้ ทำแบบทดสอบถูก 3 คะแนนข้ึนไปและมี

คะแนนพัฒนาการ 10 ข้ึนไป 

   

ทักษะ 

/กระบวนการ 

นักเรียนท่ีมีผลการประเมินระดับดีข้ึนไป    

คุณลักษณะฯ นักเรียนท่ีมีผลการประเมินระดับดีข้ึนไป    

 

 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ลงช่ือ ​ ​ ​ ​  ผู้ประเมิน 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​                           (นายเอกชัย บุญทิสา) 
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แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 1) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 10 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

1.​    ข. ​   ค. ​     ง. 10 3 + 1. 5 10 3
3 + 1. 5 5 2 + 1. 5

 
10 2

7 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 10 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.      ข. ​ ค.    ง. 
10
3+1

− 1. 5 10
3+1

+ 1. 5 10
3−1

− 1. 5

    
10
3−1

+ 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 7 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.        ข. ​ ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 11
14  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 6

7  

      ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 13
14  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 1 

 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 7 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก. ​ ​ ข. ​   11 sin 𝑠𝑖𝑛 6
7 )  11 sin 𝑠𝑖𝑛 11

14 )  

ค.    ​ ​ ง.     10. 5 sin 𝑠𝑖𝑛 6
7 )  10. 5 sin 𝑠𝑖𝑛 11

14 )  
5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 18 ซม. ลูกนอน 22 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 

 

             
5



13 

 

ก.       ข. ​ ค.     ง. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 9
11  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 11

9  9
11  

 arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 11
9  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     
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แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 2) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 11 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก. ​     ข. ​     ค. ​     ง. 
11 3

3 + 1. 5 11 3 + 1. 5 11 2
2 + 1. 5

 11 2 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 11 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.     ข. ​ ค.    ง.  11
3+1

+ 1. 5 11
3−1

+ 1. 5 11
3+1

− 1. 5

 
11
3−1

− 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 6 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.        ข. ​            ​ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 5
9  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 2

3  

      ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 7
9  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 8

9  
 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 6 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก. ​​ ข. ​   9 sin 𝑠𝑖𝑛 5
9 )  10 sin 𝑠𝑖𝑛 2

3 )  

ค.   ​ ​ ง.  9 sin 𝑠𝑖𝑛 5
9 )  10 sin 𝑠𝑖𝑛 2

3 )  
 

5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 18 ซม. ลูกนอน 23 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 
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5

 

ก.     ข. ​   ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 23
18  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 23

18  

   ง.     arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 18
23  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 18

23  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

 

แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 3) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 12 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.        ข.     ค. ​     ง. 12 3 + 1. 5 4 3 + 1. 5 12 2
2 + 1. 5

 12 2 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 12 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.     ข. ​ ค.    ง. 
12
3+1

− 1. 5 12
3+1

+ 1. 5 12
3−1

− 1. 5

    
12
3−1

+ 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 5 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 
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ก.        ข. ​         ค.        ง. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 1
2  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 2

5  3
10  

 arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 3
5  

 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 3, 5, 5 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก. ​ ​ ​ ข.     8 sin 𝑠𝑖𝑛 3
10 )  7. 5 sin 𝑠𝑖𝑛 3

10 )  

ค.    ​ ​ ง.  8 sin 𝑠𝑖𝑛 2
5 )  7. 5 sin 𝑠𝑖𝑛 2

5 )  
 

5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 18 ซม. ลูกนอน 24 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 

 

             
5

 

ก.    ข. ​ ค. arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 3
4  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 4

3  

   ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 3
4  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 4

3  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     
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แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 4) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 13 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.        ข. ​    ค. ​     ง. 13 2 + 1. 5 13 3 + 1. 5 13 2
2 + 1. 5

 
13 3

3 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 13 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.      ข. ​ ค.        ง. 
13
3−1

− 1. 5 13
3+1

+ 1. 5 13
3−1

+ 1. 5

 
13
3+1

− 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 8 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.        ข. ​ ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 55
64  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 57

64  

      ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 59
64  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 61

64  
 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 8 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.  ​ ​ ข. ​  16 sin 𝑠𝑖𝑛 56
64 )  17 sin 𝑠𝑖𝑛 55

64 )  

ค.     ​ ​ ง.  16 sin 𝑠𝑖𝑛 55
64 )  17 sin 𝑠𝑖𝑛 56

64 )  
 

5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 20 ซม. ลูกนอน 22 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 
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5

 

ก.       ข.     ​ค.    ง.  
11
10  10

11  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 10
11  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 11

10  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     
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แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 5) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 14 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก. ​     ข. ​     ค. ​     ง. 
14 2

2 + 1. 5 14 3 + 1. 5 14 3
3 + 1. 5

 14 2 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 14 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.       ข.     ​ ค.    ง. 
14
3+1

+ 1. 5 14
3−1

+ 1. 5 14
3+1

− 1. 5

 
14
3−1

− 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 7 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.         ข. ​ ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 2
7  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 3

7  

      ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 4
7  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 5

7  
 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 7 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.    ​ ​ ข.  14 sin 𝑠𝑖𝑛 5
7 )  14 sin 𝑠𝑖𝑛 5

7 )  

ค.    ​ ​ ง.  15 sin 𝑠𝑖𝑛 4
7 )  15 sin 𝑠𝑖𝑛 4

7 )  
 

5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 20 ซม. ลูกนอน 23 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 
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5

 

ก.    ข. ​ ค. arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 20
23  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 23

20  

   ง.  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 20
23  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 23

20  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     
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แบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ (ชุดท่ี 6) 

ช่ือ.......................................................ช้ัน.......................เลขท่ี.............กลุ่ม............ 

คำช้ีแจง จงแก้โจทย์ปัญหาต่อไปน้ีด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

1) นักเรียนยืนมองยอดต้นไม้เป็นมุมเงย 30 องศา และอยู่ห่างจากโคนต้นไม้ 15 เมตร  

   ต้นไม้สูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก. ​     ข. ​     ค. ​     ง. 5 3 + 1. 5 15 3 + 1. 5 15 2
2 + 1. 5

 15 2 + 1. 5
 

2) นักเรียนยืนมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา แล้วเดินตรงเข้าไปหาเสาธงอีก 15 เมตร  

    จะมองเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45 องศา เสาธงสูงเท่าใด ถ้านักเรียนสูง 150 ซม. 

​ ก.     ข. ​ ค.    ง. 
15
3+1

+ 1. 5 15
3−1

+ 1. 5 15
3+1

− 1. 5

 
15
3−1

− 1. 5

 

3) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 6 ม.  

    (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) มุมท่ีฐานฝ่ังซ้ายของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.       ข. ​ ค. arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 12
16  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 11

16  

      ง.    arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 10
16  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 9

16  
 

4) นักเรียนศึกษาโครงหลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง โครงหลังคาด้านหน้ายาว 4, 5, 6 ม. 

     (จันทันเอกซ้าย จันทันเอกขวา และข่ือ) พ้ืนท่ีของโครงหลังคาด้านหน้ามีค่าเท่าใด 

ก.    ​ ​ ข. ​  12 sin 𝑠𝑖𝑛 9
16 )  11 sin 𝑠𝑖𝑛 9

16 )  

ค.    ​ ​ ง.  12 sin 𝑠𝑖𝑛 7
16 )  11 sin 𝑠𝑖𝑛 7

16 )  
 

5) นักเรียนศึกษาโครงสร้างบันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

    ลูกต้ัง 20 ซม. ลูกนอน 24 ซม. เป็นมุมก่ีองศา 
 

คะแนนท่ีได้ 
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5

 

ก.     ข. ​       ค.arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 5
6  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 6

5  

    ง.  arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 5
6  arccos 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 6

5  

ข้อ

ท่ี 
ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     
 

 

เฉลยแบบทดสอบย่อยการแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

 

ข้อท่ี\ชุดท่ี 1 2 3 4 5 6 

1 ข ก ข ง ค ก 

2 ง ข ง ค ข ข 

3 ก ก ค ก ง ง 

4 ง ค ข ค ข ก 

5 ค ง ก ข ก ค 
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แบบบันทึกคะแนนพัฒนาการ รายกลุ่ม 

 

กลุ่ม...................................................... 

 

 

ท่ี ช่ือสกุลสมาชิก 
คะแนนฐาน 

(5) 

คะแนน 

ทดสอบย่อย (5) 
ผลต่าง 

คะแนน 

พัฒนาการ 

ผลการ 

ประเมิน 

1       

2       

3       

4       

5       

6       

รวม      

เฉล่ีย      

 

 

เกณฑ์คะแนนพัฒนาการ 

ผลต่าง 

(คะแนนทดสอบย่อย – คะแนนฐาน) 
คะแนนพัฒนาการ 

-5 ถึง 0 5 

1 10 

2 20 

3 ข้ึนไป 30 
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คะแนนฐาน นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5/2 วิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ค32201 (1/2566) 

ท่ี ช่ือ-สกุล คะแนนฐาน 

1 นาย นันทภัทร แสงรัศมี 2 

2 นาย ภัทรกรณ์ พะยังเฆ 3 

3 นาย วชิรวิทย์ กลีบพุดซา 3 

4 นาย อภิรักษ์ ทองเหล็ก 2 

5 นางสาว กัลยกร พยัคฆเดช 1 

6 นางสาว ณัฐมน หาญโกรธา 1 

7 นางสาว ธนพร เสตะพยัคฆ์ 2 

8 นางสาว นันท์นภัส กำเนิดกลาง 1 

9 นางสาว ปิยนุช เคียนขุนทด 1 

10 นางสาว พัทธนันท์ ดอกกลาง 1 

11 นางสาว วิมลรัตน์ เม่ากลาง 1 

12 นางสาว สิริรัตน์ เฉียบพิมาย 4 

13 นางสาว สุกัญญา สิงห์จันทึก 2 

14 นางสาว อรวรา ลิศนันท์ 2 

15 นาย ปกรณ์ ศุภนิทัศนาภร 2 

16 นาย รังสรรค์ สถาน 2 

17 นางสาว ณัชรินทร ภูอ่องทอง 3 

18 นางสาว ธัญลักษณ์ ดูพิมาย 4 

19 นางสาว พรขวัญ เดือนกระจ่าง 2 

20 นางสาว มาริตา ฟอร์ด 4 

21 นางสาว อริญา แพงพุย 3 

22 นาย นวินพรรษ วิริยะยืนยง 2 

23 นาย ปกป้อง ลิมปพันธ์ุ 2 

24 นาย วุฒิชัย ประตูชัย 2 

25 นางสาว ดาราธิป คล่องแคล่ว 2 

26 นางสาว ธนพร เข็มเพ็ชร 2 

27 นางสาว ชุฏิธิดา จุฬาพา 3 

28 นางสาว อัญชิสา ประสมสัตย์ 2 

29 นางสาว คะซีนา สิงห์ดี 3 

30 นางสาว อะมีนา สิงห์ดี 3 
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31 นางสาว อรัญญา หาญนา 3 

32 นาย นพชัย นราพันธ์ 4 

33 นาย พุฒิพงศ์ อาศัยนา 1 

34 นางสาว ชลิตา อุดมชาลี 2 

35 นางสาว นรมน สุขสำราญ 2 

36 นางสาว บุษราคัม โตสกุล 1 

37 นางสาว สุชาดา คงดี 3 

38 นางสาว อภิญญา อินเทศราช 2 

แบบสังเกตทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
คำช้ีแจง :​ให้สังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียน แล้วขีดเคร่ืองหมาย ✔ ลงในช่องท่ีตรงกับ 

             ระดับคะแนน 

ท่ี ช่ือ-สกุล 
การแก้ปัญหา การให้เหตุผล รวม 

8 คะแนน 

ระดับ

คุณภาพ 4 3 2 1 4 3 2 1 
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ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

(นายเอกชัย บุญทิสา) 

......./........./........... 
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เกณฑ์การให้คะแนนทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

​ 1. ​การแก้ปัญหา 

คะแนน / ความหมาย พฤติกรรมท่ีปรากฏ 

       4/ ดีมาก สามารถแก้ปัญหาจากกิจกรรม หรือแบบฝึกหัดได้ถูกต้องครบถ้วน และ

เป็นข้ันตอน 

       3 / ดี สามารถแก้ปัญหาจากกิจกรรม หรือแบบฝึกหัดได้ถูกต้องครบถ้วน แต่ยัง

ไม่ครบทุกข้ันตอน 

       2 / พอใช้ สามารถแก้ปัญหาได้บางส่วนจากกิจกรรม หรือแบบฝึกหัดได้ถูกต้องบ้าง 

และยังไม่ครบทุกข้ันตอน 

       1 / ควรปรับปรุง ไม่สามารถแก้ปัญหาจากกิจกรรมหรือแบบฝึกหัดได้เลย 

 

​ 2.​ การให้เหตุผล 

คะแนน / ความหมาย การใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ท่ีปรากฏ 

       4 / ดีมาก ให้เหตุผลประกอบกอบการตัดสินใจได้ และสรุปผลได้อย่างเหมาะสมนำ

ไปสู่คำตอบท่ีถูกต้อง 

       3 / ดี ให้เหตุผลประกอบกอบการตัดสินใจได้ และสรุปผลได้ค่อนข้างเหมาะสม

นำไปสู่คำตอบท่ีถูกต้อง 

       2 / พอใช้ ให้เหตุผลประกอบกอบการตัดสินใจได้บ้าง แต่สรุปผลได้เล็กน้อย  

ไม่สามารถหาคำตอบท่ีถูกต้องได้ 

       1 / ควรปรับปรุง ไม่มีร่องรอยการดำเนินการให้เหตุผล 

 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 

 ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ  

 7 - 8 ดีมาก  

 5 – 6 ดี  

 3 – 4 พอใช้  

 2 ปรับปรุง  
 

นักเรียนได้ระดับคุณภาพระดับดีข้ึนไปถือว่าผ่านเกณฑ์ 
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แบบสังเกตพฤติกรรมการทำงานกลุ่ม 

คำช้ีแจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ✔ลงในช่อง 

              ท่ีตรงกับระดับคะแนน 

ท่ี 
ช่ือ – 

สกุล 

การแสดง 

ความคิดเห็น 

การยอมรับ

ฟังคนอ่ืน 

การทำงาน 

ตามท่ีได้รับ

มอบหมาย 

การมี 

ส่วนร่วมใน

การปรับปรุง 

ผลงานกลุ่ม 

รวม 

16 

คะแนน 

ระดับ

คุณภาพ 

4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

                                                                                   ............/................./................ 

​ เกณฑ์การให้คะแนน 

​ ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมอย่างสม่ำเสมอ​ ให้​ 4    คะแนน 

ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบ่อยคร้ัง​ ให้​ 3    คะแนน 

​ ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบางคร้ัง​​ ให้​ 2    คะแนน 

​ ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมน้อยคร้ัง​ ให้​ 1    คะแนน 
 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ พฤติกรรมการทำงานกลุ่ม 

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 

11 - 13 ดี 

8 - 10 พอใช้ 

ต่ำกว่า 8 ปรับปรุง 

นักเรียนได้ระดับคุณภาพระดับดีข้ึนไปถือว่าผ่านเกณฑ์ 
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การประเมินผลงานกลุ่ม 

กลุ่ม............................................. 

คำช้ีแจง :​ ให้ผู้สอนประเมินช้ินงาน/ภาระงานของนักเรียนตามรายการท่ีกำหนด แล้วขีด ✔ ลง

ในช่องท่ีตรงกับระดับคะแนน 

ท่ี รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 ความถูกต้องของเน้ือหา     

2 ความคิดสร้างสรรค์     

3 ความตรงต่อเวลา     

4 บทสรุป/ผลลัพธ์ของการแก้ปัญหา     

 รวม  

      

ลงช่ือ ................................................... ผู้ประเมิน 

                                                                                              ................./................../.................. 
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เกณฑ์การประเมินผลงานกลุ่ม 

 

ประเด็นท่ี

ประเมิน 

ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

ความถูกต้อง

ของเน้ือหา 

เน้ือหาสาระของผล

งานถูกต้องครบถ้วน 

เน้ือหาสาระของผล

งานถูกต้องเป็นส่วน

ใหญ่ 

เน้ือหาสาระของผล

งานถูกต้องบาง

ประเด็น 

เน้ือหาสาระของผล

งานไม่ถูกต้องเป็น

ส่วนใหญ่ 

ความคิด

สร้างสรรค์ 

ผลงานแสดงถึงความ

คิดสร้างสรรค์ แปลก

ใหม่ และเป็นระบบ 

ผลงานแสดงถึงความ

คิดสร้างสรรค์ แปลก

ใหม่ แต่ยังไม่เป็น

ระบบ 

ผลงานมีความน่า

สนใจ แต่ยังไม่มีแนว

คิดแปลกใหม่ 

ผลงานไม่มีความน่า

สนใจ และไม่แสดง

ถึงแนวคิดแปลกใหม่ 

ความตรงต่อ

เวลา 

ส่งช้ินงานภายใน

เวลาท่ีกำหนด 

ส่งช้ินงานช้ากว่า

เวลาท่ีกำหนด 1 

นาที 

ส่งช้ินงานช้ากว่า

เวลาท่ีกำหนด 2 

นาที 

ส่งช้ินงานช้ากว่า

เวลาท่ีกำหนด 3 

นาทีข้ึนไป 

บทสรุป/

ผลลัพธ์ของ

การแก้ปัญหา 

มีการสรุปผล

หลังจากแก้โจทย์

ปัญหาเสร็จท้ัง 3 ข้อ 

มีการสรุปผล

หลังจากแก้โจทย์

ปัญหาเสร็จเพียง 2 

ข้อ 

มีการสรุปผล

หลังจากแก้โจทย์

ปัญหาเสร็จเพียง 1 

ข้อ 

แก้โจทย์ปัญหาเสร็จ

แต่ยังไม่มีการสรุปผล 

 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ การประเมินผลงานกลุ่ม 

ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 

11 - 13 ดี 

8 - 10 พอใช้ 

ต่ำกว่า 8 ปรับปรุง 

 

นักเรียนได้ระดับคุณภาพระดับดีข้ึนไปถือว่าผ่านเกณฑ์ 
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แบบประเมินคุณลักษณะอันพึงประสงค์  
คำช้ีแจง​ :​ ให้สังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียน แล้วขีดเคร่ืองหมาย ✔ ลงในช่อง 

​      ท่ีตรงกับระดับคะแนน 

ท่ี ช่ือ-สกุล 
มีความมุมานะฯ การมีวินัย รวม 

8 คะแนน 

ระดับ

คุณภาพ 4 3 2 1 4 3 2 1 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ​                    (นายเอกชัย บุญทิสา) 

​ ​          ​​ ​ ​ ​ ​        ......./........./........... 
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เกณฑ์การให้คะแนนคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

​ 1. ​ มีความมุมานะในการทำความเข้าใจปัญหาและแก้ปัญหาทางคณิตศาสตร์ 

คะแนน / ความหมาย พฤติกรรมท่ีปรากฏ 

       4/ ดีมาก มีความมุมานะ ตั้งใจร่วมกิจกรรมการเรียนการสอน  มุ่งมั่นในการทำ

กิจกรรม/ตัวอย่าง/แบบฝึกหัดด้วยตนเองจนสามารถแกป้ัญหาทาง

คณิตศาสตร์ได้ 

       3 / ดี มีความมุมานะ ตั้งใจร่วมกิจกรรมการเรียนการสอน  มุ่งมั่นในการทำ

กิจกรรม/ตัวอย่าง/แบบฝึกหัดด้วยตนเองจนสามารถแกป้ัญหาทาง

คณิตศาสตร์ได้ แต่ต้องถามครูหรือเพ่ือนที่แก้ปัญหาได้แล้ว 

       2 / พอใช้ มีความมุมานะ ตั้งใจร่วมกิจกรรมการเรียนการสอนบ้าง  ทำกิจกรรม/

ตัวอย่าง/แบบฝึกหัด โดยดูและถามจากครูและเพ่ือนเป็นส่วนใหญ่ 

       1 / ควรปรับปรุง ขาดความมุมานะ ไม่ตั้งใจร่วมกิจกรรมการเรียนการสอน ไม่ทำกิจกรรม/

ตัวอย่าง/แบบฝึกหัดด้วยตนเอง 

​ 2.​ ความมีวินัย 

คะแนน / ความหมาย พฤติกรรมท่ีปรากฏ 

       4 / ดีมาก ปฏิบัติตามระเบียบ ข้อตกลงในช้ันเรียนอย่างเคร่งครัด ขออนุญาตเมื่อต้อง

จำเป็นต้องทำกิจกรรมอื่นๆ เช่น ไปห้องน้ำ รับโทรศัพท์กรณีเร่งด่วน 

       3 / ดี ปฏิบัติตามระเบียบ ข้อตกลงในช้ันเรียนอย่างค่อนข้างเคร่งครัด 

ขออนุญาตเมื่อต้องจำเป็นต้องทำกิจกรรมอ่ืนๆ เช่น ไปห้องน้ำ  

รับโทรศัพท์กรณีเร่งด่วน 

       2 / พอใช้ ปฏิบัติตามระเบียบ ข้อตกลงในช้ันเรียนบ้างบางครั้ง ไม่ค่อยขออนุญาตใน

การทำกิจกรรมอื่นๆ 

       1 / ควรปรับปรุง ไม่ปฏิบัติตามระเบียบ ข้อตกลงในช้ันเรียน และไม่ขออนุญาตในการทำ

กิจกรรมอื่นๆ  
 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 

 ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ  

 7 - 8 ดีมาก  

 5 – 6 ดี  

 3 – 4 พอใช้  

 2 ปรับปรุง  
 

นักเรียนได้ระดับคุณภาพระดับดีข้ึนไปถือว่าผ่านเกณฑ์  
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โจทย์ปัญหา “การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 
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1. 

  

การวัดความสูงของต้นไม้ ด้วย CLINOMETER จงหาความสูงต้นไม้ 

ท่ีมารูปตัวอย่าง : https://rb.gy/kfjeb 

2.  

 

การวัดความสูงเสาธง ด้วย CLINOMETER จงหาความสูงเสาธง 

ท่ีมารูปตัวอย่าง : https://rb.gy/kfjeb 

 

 

 
 

https://rb.gy/kfjeb
https://rb.gy/kfjeb
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3. 

 

 

 

 

 

หลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง ส่วนหน้าจ่ัวยาว 3, 4, 6 ม. จงหามุมท่ีฐาน (มุมสีแดงฝ่ังซ้าย) 

4. 

 

 

 

 

 

หลังคาโรงเรือนของผู้ปกครอง ส่วนหน้าจ่ัวยาว 3, 4, 6 ม. จงหาพ้ืนท่ีด้านหน้า (บริเวณสีเขียว) 

5. 

 

 

 

 

 

บันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ลูกต้ัง 18 ซม. ลูกนอน 25 ซม. จงหามุม A 
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ท่ีมารูปตัวอย่าง : https://rb.gy/oe7xb 

 
 

https://rb.gy/oe7xb
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เฉลย/แนวตอบโจทย์ปัญหาการวัดระยะและมุม 

.1.  

 

 

 

 

 
𝑥

8.4 = tan 𝑡𝑎𝑛 30° 

 𝑥 = 8. 4× tan 𝑡𝑎𝑛 30° = 8. 4× 1
3

= 8.4 3
3 = 2. 8 3≈2. 8×1. 732≈4. 849 

ดังน้ันต้นไม้สูง   ม. 𝑥 + 1. 5≈4. 849 + 1. 5≈6. 349≈6. 35
 

2. 
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3. 

 

 

3. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สรุป โครงหลังคาทำมุมท่ีเหมาะสม ( ) ท้ังสองฝ่ัง ทำให้น้ำไหลได้สะดวก 15° − 40°

4.  
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 พ้ืนท่ีโครงหลังดา้นหน้า = 1
2 ∙3∙6∙ sin 𝑠𝑖𝑛 36. 336° 

 ตารางเมตร                             ≈ 1
2 ∙3∙6∙ sin 𝑠𝑖𝑛 36. 336° ≈5. 33

5. 

 

 

 

 

 tan 𝑡𝑎𝑛 θ = 18
25

 θ = arctan 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 18
25  ≈35. 75°

รูปแบบการสร้างบันไดท่ีเหมาะสมสำหรับอาคารคือ มีลูกต้ังสูงไม่เกิน 18 เซนติเมตร ลูกนอน 

ไม่น้อยกว่า 25 เซนติเมตร 

สรุปได้ว่า บันใดของอาคารเรียนกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์สร้างถูกต้องตามหลัก และทำมุม

ประมาณ  35. 75°

ใบความรู้ ขนาดบันไดอาคารมาตรฐาน 

ตามกฎกระทรวงฉบับท่ี 55 (พ.ศ. 2543) ออกตามความในพระราชบัญญัติควบคุมอาคาร  

ว่าด้วยเร่ืองเก่ียวกับบันได 
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บันไดอาคาร ตามมาตรฐานกฎหมาย จะแบ่งออกเป็น 2 กรณี เพราะแต่ละกรณีขนาดจะข้ึนอยู่

ตามขนาดของพ้ืนท่ีรวมของลักษณะอาคารน้ัน ๆ จึงทำเป็นท่ีจะต้องมีขนาดของบันไดให้สอดคล้องและ

เหมาะสม  
 

สำนักงาน อาคารสาธารณะ หรืออาคารหอพัก อาคารพาณิชย์ โรงงาน และอาคารพิเศษ ขนาด

ของบันไดตามมาตรฐานท่ีกฎหมายกำหนดไว้  (กฎกระทรวงฉบับท่ี 55 ข้อ 24) ได้แบ่งขนาดบันได

อาคารออกเป็น 2 ประเภท  คือ อาคารท่ีมีพ้ืนท่ีช้ันเหนือข้ึนไปรวมกันไม่เกิน 300 ตารางเมตร และ

อาคารท่ีมีพ้ืนท่ีช้ันเหนือข้ึนไปรวมกันเกิน 300 ตารางเมตร  
 

        ประเภทท่ี 1 อาคารท่ีมีพ้ืนท่ีช้ันเหนือข้ึนไปรวมกันไม่เกิน 300 ตารางเมตร บันไดต้อง

มีความกว้างสุทธิ ไม่น้อยกว่า 1.20 เมตร มีลูกต้ังสูงไม่เกิน 18 เซนติเมตร ลูกนอน เม่ือหักส่วนท่ีข้ัน

บันไดเหล่ือมกัน ต้องเหลือความกว้างไม่น้อยกว่า 25 เซนติเมตร 

       ​         ประเภทท่ี  2 อาคารท่ีมีพ้ืนท่ีช้ันเหนือข้ึนไปรวมกันเกิน 300 ตารางเมตร บันไดต้องมีค

วามกว้างสุทธิ ไม่น้อยกว่า 1.50  เมตร ถ้าความกว้างสุทธิของบันไดน้อยกว่า 1.50 เมตร ต้องมีบันได

อย่างน้อย 2 บันได แต่ละบันไดต้องมีความกว้างสุทธิไม่น้อยกว่า 1.20 เมตร 

 

ท่ีมา : สืบค้นเม่ือ วันท่ี 8 สิงหาคม 2566 
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ใบความรู้ ความลาดชันท่ีเหมาะสมของหลังคาแต่ละชนิดเพ่ือป้องกันการร่ัวซึม 

 

 
 

 

 

 

 

ท่ีมา :  https://www.cm-coatingteam.com/content/2469/slope-of-roof   

 
 

https://www.cm-coatingteam.com/content/2469/slope-of-roof
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         สืบค้นเม่ือ วันท่ี 13 สิงหาคม 2566  
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PowerPoint  “การแก้ปัญหาการวัดมุมและระยะทางด้วยฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 
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