
Ειδικού σκοπού… 
 

     Στο παρακάτω σχήμα βλέπεται ένα τεθλασμένο διάδρομο από το Α μέχρι το Ζ και 

ένα λείο τεταρτοκύκλιο κέντρου Ο και ακτίνας r με το σύνολο στο ίδιο κατακόρυφο 

επίπεδο. 

 

Από το Α αφήνουμε ελεύθερο σώμα μάζας m1. 

1)​ Να υπολογίσετε σε ποιες τιμές μπορεί να κυμαίνεται ο συντελεστή τριβής 

ολίσθησης που πρέπει να παρουσιάζει  στη διαδρομή ΑΒΓΖ το m1 για να 

φτάσει στο Γ και προσδιορίσετε την max τιμή του ώστε να φτάσει μόλις στο Γ. 

(Να θεωρήσετε το πέρασμα του σώματος από τα Β και Γ χωρίς κρούσεις) 

Δίδονται:  Η=1,6m και  D=4m 

2)​ Αφήνουμε ελεύθερο από το Δ δεύτερο σώμα μάζας m2 το οποίο φτάνοντας 

στο Γ συγκρούεται κεντρικά ελαστικά και ακαριαία με το m1 που ακινητεί . 

Α) Να υπολογίσετε την ταχύτητα του m2 λίγο πριν την κρούση. 

     Δίδονται : η χορδή (ΔΖ)=1,2m , g=10m/s
2
 και r=1,6m 

Β) Μετά την κρούση, το m1 θα μπορέσει να διατρέξει όλη την οριζόντια 

διαδρομή ΖΓ;  Αν όχι να βρείτε σε ποιο σημείο της διαδρομής από το Ζ στο Α 

θα μηδενιστεί η ταχύτητα του. Δίδεται: (ΓΖ)=60cm 

Δίδεται: η σχέση m1=2m2 

3)​ Μετά την ελαστική κρούση των δύο σωμάτων σε ποια απόσταση από το 

σημείο Ζ θα μηδενιστεί στιγμιαία η ταχύτητα του m2. 

 

ΑΠΑΝΤΗΣΗ 

Μια παρατήρηση για το έργο τριβής σε κεκλιμένη διαδρομή,…προς 

διευκόλυνση περαιτέρω. 

                                   Κατά η διαδρομή στο 

κεκλιμένο : 

             

  όπου d η προβολή του κεκλιμένου 

δρόμου στο οριζόντιο επίπεδο. 
 



1)​ Έστω ότι το m1 φτάνει στο Ζ με ταχύτητα υ. Για το  έργο της τριβής με 

βάση την προηγούμενη παρατήρηση θα έχουμε:   όπου D η 

προβολή όλης της διαδρομής ΑΒΓΖ  στο οριζόντιο επίπεδο.  

Εφαρμόζοντας το ΘΜΚΕ από το Α στο Ζ θα έχουμε: 

                 

          

    Άρα για υ=0 ,  

2)​  Α) Εφαρμόζουμε το ΘΜΚΕ από το Δ στο Ζ για το m2. 

 

 

                

                Β)  

 

 

 

                 

 

 

 

                Μετά την ελαστική κρούση οι ταχύτητες που θα αποκτήσουν τα δύο  

                σώματα , θεωρώντας θετική την φορά της υ2, θα είναι: 

                 

                 

                Θα εξετάσουμε τώρα αν η κινητική ενέργεια που αποκτά η m1 στο Ζ είναι 

                ικανή για να μεταφερθεί το σώμα πέραν του οριζόντιου τμήματος ΖΓ. 



                 

                Συμπεραίνουμε λοιπόν ότι το m1 θα σταματήσει σε κάποιο σημείο ,έστω Σ, 

                του οριζόντιου τμήματος ΖΓ το οποίο θα βρούμε μέσω εφαρμογής του 

                ΘΜΚΕ μεταξύ Ζ και Γ. 

             

 

               

 

 

3)​ Στην ουσία  ακολουθώντας την αντίστροφη  

πορεία αυτής που ακολουθήσαμε στο 2
ο
Α) ερώτημα , 

                θα καταλήξουμε στη σχέση: 

 

 

 

ΣΧΟΛΙΑ 

Ειδικός σκοπός 1ος   

Ο υπολογισμός του έργου τριβής  στην περίπτωση πολλαπλών κεκλιμένων 

τεθλασμένης διαδρομής με σύντομο τρόπο 

Ειδικός σκοπός 2ος   

Το ερώτημα 2
Α
 το οποίο προέκυψε ύστερα από την ανάγνωση της μελέτης ,με τίτλο 

«Οι τρεις μέγιστοι γεωμέτρες και ο κύριος Edme Mariotte» 
που μας χάρισε ο συνάδελφος Ξενοφώντας Στεργιάδης στην οποία εγώ τουλάχιστον 

έμαθα τη σχέση της ταχύτητας ,που οριζοντίως εγκαταλείπει μια κυκλική ράμπα ένα 

σώμα που αφέθηκε σε κάποιο σημείο της ράμπας, με τη χορδή του τόξου διαγραφής. 

                                                                                                                Παντελεήμων Παπαδάκης 
                                                                                                                              29/12/2021 
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