
 

 
CHỦ ĐỀ: NGUYÊN HÀM – TÍCH PHÂN HÀM ẨN 

(CÁC DẠNG PHƯƠNG TRÌNH VI PHÂN TRONG TÍCH PHÂN HÀM ẨN) 

Đây là một phẩn chuyên đề, thầy cô có thể truy cập tải bản đầy đủ tại địa chỉ - 

http://bit.ly/2HJSPsf 
 

DẠNG 1: Bài toán tích phân liên quan đến đẳng thức 

 

​ Biết trước , . Tìm ? 

 
​  

​ Từ đẳng thức  

​ ​ ​ . 

​ Suy ra​​ . 
 

Đây là một phẩn chuyên đề, thầy cô có thể truy cập tải bản đầy đủ tại địa chỉ - 

http://bit.ly/2HJSPsf 
 

 
 

 
 

Lời giải 

Ta có . 
Lấy nguyên hàm hai vế ta có 

 

http://bit.ly/2HJSPsf


 

. 

Mà . 
 

 

 
Lời giải 

Ta có . 
Lấy nguyên hàm hai vế ta có 

. 

Mà . 
 

 
Lời giải 

Ta có: 

 
Lấy nguyên hàm hai vế ta có 

 

. 

Mà . 

Vậy . 
Đây là một phẩn chuyên đề, thầy cô có thể truy cập tải bản đầy đủ tại địa chỉ - 

http://bit.ly/2HJSPsf 
 

 



 

 
Lời giải 

Ta có:  
Lấy nguyên hàm  hai vế ta được  

. 

Mà . 

Vậy . 

 
Lời giải 

Xét phương trình , vì  có đạo hàm trên  nên liên tục trên 
khoảng này.  

Chia cả hai vế cho , ta được   . 

Lấy tích phân từ 1 tới 4 cả hai vế ta được .  

 (vì ). 

Vậy . 
Đây là một phẩn chuyên đề, thầy cô có thể truy cập tải bản đầy đủ tại địa chỉ - 

http://bit.ly/2HJSPsf 

 



 

 
Lời giải 

Ta có 
. 

. 

. Vì  

Do đó . Vậy . 
 

 
Lời giải 

Ta có , với mọi  nên suy ra , với 

mọi . 

 hay  

. 
 

 
Lời giải 

 



 

Từ giả thiết, ta có  

 

, với . 

Suy ra  hay . 

Mặt khác, ta có  nên . Do đó . 

Với  thì . Suy ra  và . 

Vậy . 
 

 
Lời giải 

Ta có: , . 

,  

Do  nên ta có  Do đó:  

 

Mà  nên ta có  Do đó . 

Vậy  
 

 



 

 
Lời giải 

 ta có: 

. 

Tính  

Đặt , đổi cận , . 

Ta có . 
 

 
Lời giải 

 

 

  

 



 

Vậy  

 

 
Lời giải 

, ta nhân cả hai vế đẳng thức trên cho   thì ta được: 

. 

 

. 

 

 



 

DẠNG  2:  Bài toán tích phân liên quan đến đẳng thức  

 

 

​ Bài toán tích phân liên quan đến đẳng thức . 

Biết trước  . Tìm  ? 
​ Phương pháp chung: 

​ Cơ sở của phương pháp . 

●​ Bước 1. Chia hai vế của  cho   ta được  

. 

●​ Bước 2.  Lấy nguyên hàm hai vế ta được . 

●​ Bước 3. Tính  , từ đó suy ra . 

 

 
Lời giải 

Với , ta có 

 

. Vì  nên . Do đó . 

Vậy . 
 

 



 

 
Lời giải 

Do  nên  

. 

Do  nên . 

Vậy . 
 

 
Lời giải 

Ta có:  

 

Vì vậy  

Suy ra . 

 
Lời giải 

 



 

Xét : 

Từ giả thiết , nhân hai vế cho  ta được 

 

Chia hai vế cho  ta được:  

Suy ra  

Thay  vào hai vế ta được  

Vậy  
 

 
Lời giải 

Chia cả hai vế cho  ta có 

 

Cho , ta có  

Cho ,  ta có   

Vậy  
 

 



 

 
Lời giải 

Chia hai vế cho  để thu được đạo hàm đúng, ta được 

 

Cho , ta có . Suy ra   

Cho , ta có   
 

 
Lời giải 

Chia hai vế cho  để thu được đạo hàm đúng, ta được 

 

Thay  vào hai vế ta được  

Vậy  

 
Lời giải 

 



 

Ta có  
 

Thay  vào hai vế ta được  

Vậy   

 
Lời giải 

 
Ta có  

 

Cho   ta có  

Cho  ta có  

Khi đó . Vậy . 

 
Lời giải 

 



 

Vì  nên ta có :  

 

 

. 

Theo bài ra . Do đó  
 

 

 



 

DẠNG 3: Bài toán tích phân liên quan đến đẳng thức  

​ Biết trước . Tìm  

 

​ Từ đẳng thức  

​ ​ ​  

​ ​ ​  

​ Suy ra:  
Các dạng mở rộng  

1)​ . 

2)​ . 

3)​ . 

4)​ . 

 

 
 

 
Lời giải 

Ta có  với mọi  thuộc nên  

. 

Từ . 

Suy ra . 

 



 

 
Lời giải 

Ta có   (do ) 

 (do ). 

Mà  
 

 

 
Lời giải 

Ta có: . 

 

 

. 

Do  nên .  

Khi đó: . 

Vậy . 
 

 



 

 
Lời giải 

Ta có: . 

 

 

. 

Do  nên .  

Khi đó: . 
 

 


	CHỦ ĐỀ: NGUYÊN HÀM – TÍCH PHÂN HÀM ẨN 

