Lektionsplanering

Arskurs: Gymnasiet
Amne: Matematik 2a
Tema: Rationella och irrationella funktioner

Koppling till styrdokument

Centralt innehall

Undervisningen ska fokusera pa rationella och irrationella funktioner, deras egenskaper, samt
hur man l6ser ekvationssystem med sadana funktioner. Eleverna ska férsta hur man kan
representera och analysera dessa funktioner grafiskt och algebraiskt samt tillampa dem i
praktiska situationer.

Kunskapskrav

Eleven visar férmaga att identifiera och analysera rationella och irrationella funktioner, 16sa
ekvationssystem med dessa funktioner, och presentera sina |dsningar med korrekthet.
Dessutom ska eleven anvanda digitala verktyg for att illustrera sina analyser.

Lararledda instruktioner



Introduktion till rationella funktioner (10 min)

Forklara vad en rationell funktion ar och ge exempel pa dess allmanna form ( f(x) = p(x)/q(x) ),
dar p(x) och q(x) ar polynom.

Diskutera egenskaperna hos rationella funktioner, inklusive asymptoter, definition av funktionens
varde och vart man kan forvanta sig nollor.

Ge exempel pa hur rationella funktioner kan tillampas i verkliga problem, sdsom hastighets- och

kostnadsanalyser.

Grafisk representation av rationella funktioner (15 min)

Visa hur man ritar grafer av rationella funktioner genom att identifiera asymptoter och nollor.

Anvand digitala verktyg, som GeoGebra, fér att demonstrera hur olika rationella funktioner ser
ut och hur man kan analysera deras beteende.

Diskutera varfor det ar viktigt att forsta asymptoter och hur de paverkar grafens utseende.

Introduktion till irrationella funktioner (15 min)

Definiera vad en irrationell funktion &r och ge exempel pa dess form, t.ex. f(x) = Vx eller f(x) =

V(x + 2).

Forklara hur irrationella funktioner skiljer sig fran rationella och vilka specifika egenskaper de
har, inklusive doman och grafens form.



Diskutera praktiska situationer dar irrationella funktioner kan tillampas, sasom befolkningstillvaxt
eller fysikaliska modeller.

Ovningsuppgifter och reflektion (10 min)

Ge eleverna exempel pa rationella och irrationella funktioner som de ska analysera, bl.a.
identifiera nollor, asymptoter och rita grafer.

Lat dem arbeta individuellt eller i par for att I6sa uppgifter och diskutera sina tankar kring
funktionernas beteende.

Avsluta lektionen med att sammanfatta vad som har lart sig och ge dem majlighet att stalla

fragor.

Aktivitet

Eleverna ska i grupper om tre valja en rationell eller irrationell funktion och formulera ett
praktiskt problem relaterat till den valda funktionen. De ska |6sa problemet, skriva en
redovisning av lI6sningen och presentera sina metoder och resultat for klassen.

Beraknad tidsatgang: 30 minuter

Exit-ticket

Vad ar en rationell funktion? Svar: En rationell funktion ar en funktion som kan uttryckas som
kvoten mellan tva polynom, dvs. f(x) = p(x)/q(x).



Vilka ar egenskaperna hos en rationell funktion? Svar: Rationella funktioner kan ha asymptoter
och nollor, och deras beteende kan variera beroende pa polynomens grad.

Vad kdnnetecknar en irrationell funktion? Svar: En irrationell funktion har en variabel under ett
rottecken och kannetecknas av sin doman, som paverkas av vad som star under roten.

Hur ritar man en graf av en rationell funktion? Svar: Genom att identifiera asymptoter, nollor och
genom att analysera vardena av funktionen for olika x-varden.

Ge ett exempel pa en praktisk tillampning av irrationella funktioner. Svar: En irrationell funktion
kan beskriva hur hastigheten férandras over tid vid en ekologisk populationstillvaxt som foljer en
kvadratrot.

Hemlaxa

Eleverna ska valja en rationell eller irrationell funktion, formulera en kort redogérelse (300 ord)
dar de beskriver dess egenskaper och tillampningar. De ska inkludera grafer och analysera sin
funktion.

Fordjupningsuppgift

Eleverna ska utfora en djupgaende analys av en vald rationell eller irrationell funktion, bygga ett
mer komplext problem som involverar dessa funktioner och skriva en rapport pa minst 600 ord
som inkluderar en presentation av deras analyser, resultat och reflektioner éver trovardigheten i
sina metoder.

Forslag for nasta lektion



Oversikt av funktionstyper och deras tillampningar. | nasta lektion foreslas att vi gér en
sammanfattning av olika typer av funktioner (linjara, rationella, irrationella, exponentiella etc.)
och hur de kan tillampas i olika problem. Detta ger studenterna en 6versikt och méjlighet att se
hela bilden av matematikens funktioner och deras betydelse.

Forberedelser

Forbereda exempel och dvningar med bade rationella och irrationella funktioner.

Samla digitala verktyg for att illustrera grafer och analyser.

Utveckla material och resurser for hemuppgiften och férdjupningsuppgiften.
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