
 
SỞ GD VÀ ĐT TP. HỒ CHÍ MINH 

TRƯỜNG THCS VÀ THPT VIỆT ANH 

KIỂM TRA HỌC KÌ II (NH 2016-2017) 

MÔN:  TOÁN 12 

THỜI GIAN: 90 PHÚT 

ĐỀ THI CHÍNH THỨC (gồm 2 phần trắc nghiệm và tự luận kết hợp) 
 
PHẦN I: TRẮC NGHIỆM (6.0 điểm, 30 câu) 
 

Chủ đề Cơ bản Phân hóa Tổng câu 
Nguyên hàm, tích phân 6 4 10 
Số phức 5 3 8 
PP tọa độ trong không gian 7 5 12 

Tổng 18 12 30 
 
Câu 1. Tìm nguyên hàm của hàm số . 𝑓(𝑥) = 𝑒3𝑥

A. ​ B. ​  ∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 = 1
3 𝑒3𝑥 + 𝑐. ∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 = 𝑒3𝑥 + 𝑐.

C. ​ D. . ∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 = 3𝑒3𝑥 + 𝑐.  ∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 = 3𝑒𝑥 + 𝑐

 

Câu 2. Tính tích phân  𝐼 =
0

1

∫ 2𝑥𝑑𝑥

𝑥2+1
.  

A. ​ B. ​ C.  ​ D.  𝐼 = ln 𝑙𝑛 2 . 𝐼 = ln 𝑙𝑛 𝑥 + 𝑐. 𝐼 =− 1
4 . 𝐼 = 1

2 .

Câu 3. Tính tích phân .  𝐼 =
0

π
2

∫ 𝑥 𝑑𝑥

A. ​ B. ​ C. .​ D. . 𝐼 = π
4 𝐼 = π

4 + 1
2 . 𝐼 = π

4 − 1
2 𝐼 = π

4 + 1
 
Câu 4. Công thức tính diện tích  của hình phẳng giới hạn bởi hai đường cong , trục 𝑆 𝑦 = 𝑓 𝑥( ),  𝑦 = 𝑔(𝑥)
tung và đường thẳng . 𝑥 = 𝑎 (𝑎 > 0)

 𝐴.   𝑆 =
0

𝑎

∫ 𝑓 𝑥( ) − 𝑔(𝑥)| |𝑑𝑥.

 𝐵.   𝑆 =
𝑎

0

∫ 𝑓 𝑥( ) − 𝑔(𝑥)| |𝑑𝑥.

 𝐶.   𝑆 =
𝑎

𝑏

∫ 𝑓 𝑥( ) − 𝑔(𝑥)| |𝑑𝑥.

 𝐷.   𝑆 =
0

𝑎

∫ 𝑓 𝑥( )| |𝑑𝑥 −
0

𝑎

∫ 𝑔(𝑥)| |𝑑𝑥.

Câu 5. Cho  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục tung, trục hoành và đường thẳng (𝐻) 𝑦 = 𝑥2

. Tính thể tích  của khối tròn xoay khi thu được khi cho hình  quay quanh trục . 𝑥 = 1 𝑉 (𝐻) 𝑂𝑥
A. ​ B. .​ C. .​ D. . 𝑉 = 1

5 π. 𝑉 = 1
3 π 𝑉 = 1

5 𝑉 = 1
3



Câu 6. Cho hình phẳng  giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng (𝐻) 𝑦 = 𝑓(𝑥)
 như hình vẽ. Diện tích hình phẳng  được tính theo công thức nào sau đây? 𝑥 =− 1; 𝑥 = 1 (𝐻)

 𝐴.   𝑆 =
0

1

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 −
−1

0

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥.

 𝐵.   𝑆 =
0

1

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 +
−1

0

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥.

 𝐶.   𝑆 =
−1

0

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥 −
0

1

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥.

 𝐷.   𝑆 =
−1

1

∫ 𝑓 𝑥( )𝑑𝑥.

 
Câu 7. Cho số phức . Tìm phần ảo của số phức . 𝑧 = 1 − 2𝑖 𝑧
A. Phần ảo là .​ B. Phần ảo là . ​ C. Phần ảo là .​ D. Phần ảo là . 2 2𝑖 − 2 –2𝑖
Câu 8. Tìm điểm biểu diễn  của số phức  trên mặt phẳng . 𝑀 𝑧 = 3𝑖 − 5 𝑂𝑥𝑦
A. ​ B. ​ C. .​ D.  𝑀 − 5; 3( ). 𝑀 3;  − 5( ). 𝑀(5;  − 3) 𝑀 3;  5( ).
Câu 9. Cho số phức  thỏa mãn . Tìm mô-đun của . 𝑧 1 + 𝑖( )𝑧 − 𝑖 = 5 𝑧
A. ​ B. ​ C. .​ D. . 𝑧| | = 13. 𝑧| | = 5. 𝑧| | = 1 𝑧| | =− 2
Câu 10. Cho số phức . Tìm số phức  𝑧 = 3 + 𝑖 𝑤 = 2𝑧 − 3𝑖𝑧.
A. ​ B. ​ C. .​ D. . 𝑤 = 9 − 11𝑖. 𝑤 = 9 − 7𝑖. 𝑤 = 3 − 11𝑖 𝑤 = 3 − 7𝑖
Câu 11. Tìm số phức liên hợp của số phức  biết . 𝑧 𝑖𝑧 = (2 − 𝑖)(3 + 2𝑖)
A. .​ B. ​ C. .​ D. . 𝑧 = 1 + 8𝑖 𝑧 =− 1 + 8𝑖. 𝑧 = 8 − 𝑖 𝑧 = 1 − 8𝑖
Câu 12. Trong không gian , cho mặt phẳng  Véc tơ nào là dưới đây là một véc 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝑃( ): 2𝑦 − 7𝑧 + 8 = 0.
tơ pháp tuyến của ? (𝑃)
A. ​ B. ​ C. ​ D.  𝑛

2

→
= 0; 2;  − 7( ). 𝑛

1

→
= 2;  − 7; 0( ). 𝑛

3

→
= 2;  − 7; 8( ). 𝑛

4

→
= 2; 0;  − 7( ).

Câu 13. Trong không gian , cho đường thẳng . Véc tơ nào dưới đây là một 𝑂𝑥𝑦𝑧 (𝑑):  𝑥+2
2 = 𝑦−3

−1 = 𝑧 + 1
véc tơ chỉ phương của . (𝑑)
A. ​ B. ​ C.  ​ D.  𝑢

3

→
= 2;  − 1; 1( ). 𝑢

2

→
= 2;  − 1; 0( ). 𝑢

1

→
= − 2;  3; − 1( ). 𝑢

4

→
= 2;  − 3; 1( ).

Câu 14. Trong không gian , cho mặt cầu . Tìm tâm  𝑂𝑥𝑦𝑧 𝑆( ): 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 − 2𝑥 + 4𝑦 − 6𝑧 + 1 = 0 𝐼
của . (𝑆)
A. ​ B. ​ C. . ​ D. . 𝐼 1;  − 2; 3( ). 𝐼 − 2; 4;  − 6( ). 𝐼(− 1; 2; − 3) 𝐼(2;  − 4; 6)
Câu 15. Trong không gian , cho điểm  và mặt phẳng . Tính 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝐴(1;  − 3; 0) 𝑄( ): 2𝑥 − 𝑦 − 2𝑧 − 8 = 0
khoảng cách  từ điểm  đến mặt phẳng . 𝑑 𝐴 (𝑄)
A. ​ B. ​ C. ​ D. . 𝑑 = 1. 𝑑 = 5

3 . 𝑑 =− 1. 𝑑 = 3
Câu 16. Trong không gian , cho hai điểm . Viết phương trình tham số đường 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝐴 1; 0;  − 1( ),  𝐵(2; 1; 3)
thẳng . 𝐴𝐵
A. ​ B. 𝐴𝐵: {𝑥 = 1 + 𝑡       𝑦 = 𝑡               𝑧 =− 1 + 4𝑡 . 𝐴𝐵: {𝑥 = 2 + 𝑡    𝑦 = 1 + 𝑡    𝑧 = 3 + 2𝑡 .
​ C. .​ D. 𝐴𝐵: {𝑥 = 1 + 3𝑡     𝑦 = 𝑡               𝑧 =− 1 + 2𝑡 

 𝐴𝐵: {𝑥 = 1 + 2𝑡   𝑦 = 1 + 𝑡     𝑧 = 4 + 3𝑡 .
Câu 17. Trong không gian , cho ba điểm . Phương trình nào dưới 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝐴 3; 0; 0( ),  𝐵 0;  − 1; 0( ),  𝐶(0; 0; 2)
đây là phương trình mặt phẳng ? (𝐴𝐵𝐶)
A. ​ B. ​ C. ​ D. . 𝑥

2 + 𝑦
−1 + 𝑧

3 = 1. 𝑥
3 + 𝑦

−1 + 𝑧
2 = 1. 𝑥

−1 + 𝑦
2 + 𝑧

3 = 1. 𝑥
3 + 𝑦

2 + 𝑧
−1 = 1.

Câu 18. Trong không gian , cho tứ diện  biết . 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝐴𝐵𝐶𝐷 𝐴 0; 0; 1( ),  𝐵 2; 1; 1( ),  𝐶 1; 0; 2( ),  𝐷(4; − 1; 1)
Tính thể tích  của tứ diện . 𝑉 𝐴𝐵𝐶𝐷
A. .​ B. .​ C. .​ D. . 𝑉 = 1 𝑉 = 2 𝑉 = 3 𝑉 = 1

3



 
Câu 19. Trong không gian , cho mặt phẳng  và đường thẳng 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝑄( ): 𝑥 − 2𝑦 + 3𝑧 − 1 = 0

. Tìm các giá trị của  để đường thẳng  vuông góc với ∆( ): {𝑥 = 5 − 2𝑡 𝑦 = 1 + 𝑚𝑡 𝑧 = 2 − 𝑛𝑡 𝑚,  𝑛 (∆)
mặt phẳng . (𝑄)
A. .​ B. ​ C. ​ D. . 𝑚 = 4; 𝑛 = 6 𝑚 = 4; 𝑛 =− 6. 𝑚 =− 4; 𝑛 = 6. 𝑚 =− 4; 𝑛 =− 6
Câu 20. Trong không gian  cho điểm  và đường thẳng  . Tìm 𝑂𝑥𝑦𝑧, 𝐴(1;  − 1; 1) 𝑑( ):  𝑥+4

1 = 𝑦+3
2 = 𝑧−1

2
điểm  trên   sao cho khoảng cách từ  đến  là ngắn nhất. 𝑀 (𝑑) 𝑀 𝐴
A. ​ B. ​C. ​ D.  𝑀 − 3;  − 1; 3( ). 𝑀 − 5;  − 5;  − 1( ). 𝑀 − 4;  − 3; 1( ). 𝑀 43

9 ; 41
9 ; 5

9( ).
Câu 21. Cho số phức  với . Tìm  biết . 𝑧 = 𝑎 + 𝑎 + 1( )𝑖 𝑎 > 0 𝑧 𝑧| | = 5
A. .​ B. .​ C. ​ D.  𝑧 = 3 + 4𝑖 𝑧 = 3 − 4𝑖 𝑧 =− 3 − 4𝑖. 𝑧 = 4 + 5𝑖.

Câu 22. Tính tích phân  𝐼 =
0

1

∫ 1 − 𝑥𝑒𝑥( )𝑑𝑥.

A. ​ B. ​ C. ​ D. . 𝐼 = 0. 𝐼 = 2. 𝐼 = 2 − 2𝑒. 𝐼 = 2𝑒
Câu 23. Trong không gian , cho hai đường thẳng 𝑂𝑥𝑦𝑧

. Khẳng định 𝑑
1( ):  {𝑥 = 1 + 2𝑡 𝑦 = 1 − 𝑡   𝑧 = 3 + 𝑡   ,  𝑑

2( ):  {𝑥 = 2 + 2𝑡' 𝑦 = 𝑡'          𝑧 = 5 + 𝑡' 
nào sau đây là khẳng định đúng? 
A.  chéo nhau.​ B.  cắt nhau.​  𝑑

1( ),  (𝑑
2
) 𝑑

1( ),  (𝑑
2
)

C.  trùng nhau.​ D.  song song nhau 𝑑
1( ),  (𝑑

2
)  𝑑

1( ),  (𝑑
2
)

Câu 24. Biết . Tìm . 𝐼 =
1

2

∫ 𝑥 − 1( )𝑛𝑑𝑥 = 1
5 𝑛

A. .​ B. .​ C. .​ D. . 𝑛 = 4 𝑛 = 5 𝑛 = 3 𝑛 = 6
 
 

Câu 25. Gọi  là hai nghiệm của phương trình . Tính . 𝑧
1
,  𝑧

2
𝑧2 − 2𝑧 + 4 = 0 𝑃 =

𝑧
1

𝑧
2

+
𝑧

2

𝑧
1

A. ​ B. ​ C. ​ D. . 𝑃 =− 1. 𝑃 = 1. 𝑃 = 𝑖 3. 𝑃 =− 𝑖 3
Câu 26. Trong không gian , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt cầu  có tâm 𝑂𝑥𝑦𝑧 (𝑆)

 và đi qua điểm ? 𝐼(− 1; 3; 2) 𝑀(1; 2; 0)
A. .​ B. . 𝑆( ): 𝑥 + 1( )2 + 𝑦 − 3( )2 + 𝑧 − 2( )2 = 9 𝑆( ): 𝑥 + 1( )2 + 𝑦 − 3( )3 + 𝑧 − 2( )2 = 3
C. ​ D. . 𝑆( ): 𝑥 − 1( )2 + 𝑦 − 2( )2 + 𝑧2 = 9. 𝑆( ): 𝑥 − 1( )2 + 𝑦 + 3( ) + (𝑧 + 2)2 = 9
Câu 27. Biết  là một nguyên hàm của hàm số  và . Tìm . 𝐹(𝑥) 𝑓 𝑥( ) = 1 − 1

𝑥 𝐹 1( ) = 3 𝐹(𝑥)

A. ​ B. ​ C. 𝐹 𝑥( ) = 𝑥 − ln 𝑙𝑛 𝑥| | + 2. 𝐹 𝑥( ) = 𝑥 + 1

𝑥2 + 1.

.​ D.  𝐹 𝑥( ) =− ln 𝑙𝑛 𝑥| | + 3 𝐹 𝑥( ) = 𝑥 + ln 𝑙𝑛 𝑥| | + 3.
Câu 28. Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường . 𝑆 𝑦 = 𝑚𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 ,  𝑦 = 0,  𝑥 = 0,  𝑥 = π
Tìm tất cả các giá trị của  để  (đơn vị diện tích). 𝑚 𝑆 = 3π
A. .​ B. .​ C. .​ D.  𝑚 = ±2 𝑚 = ±3 𝑚 = 4 𝑚 = 2

3 .
Câu 29. Trong mặt phẳng tọa độ , tìm tập hợp điểm biểu diễn của số phức  thỏa mãn 𝑂𝑥𝑦 𝑧

. 𝑧 − 𝑖| | = 1 + 𝑖( )𝑧| |
A. Đường tròn tâm  bán kính  𝐼 0;  − 1( ), 𝑅 = 2.
B. Đường tròn tâm  bán kính  𝐼 − 1;  0( ), 𝑅 = 2.
C. Đường tròn tâm  bán kính  𝐼 0;  − 1( ), 𝑅 = 2.
D. Đường tròn tâm  bán kính  𝐼 − 1;  0( ), 𝑅 = 2.



Câu 30. Trong không gian , cho mặt phẳng  và hai điểm 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝑃( ): 2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 + 1 = 0
. Tìm điểm M trên  sao cho  đạt giá trị nhỏ nhất. 𝐴 − 1; 3; − 2( ),  𝐵(− 9; 4; 9) (𝑃) 𝑀𝐴 + 𝑀𝐵

A. . ​ B. ​ C. ​ D. . 𝑀(− 1; 2; 3) 𝑀 1;  − 2; 3( ). 𝑀 1; 2;  − 3( ). (− 1; 2;  − 3)
 
PHẦN II: TỰ LUẬN (4.0 điểm, 6 câu) 
Học sinh trình bày ngắn gọn lời giải 6 câu: 25, 26, 27, 28, 29 và 30. 
 
 

 



ĐÁP ÁN 
 

PHẦN I. TRẮC NGHIỆM (30 câu, 6 điểm) 

 
 
PHẦN II. TỰ LUẬN (6 câu, 3 điểm) 
 

Câu 1. Gọi  là hai nghiệm của phương trình . Tính . (0,5 điểm) 𝑧
1
,  𝑧

2
𝑧2 − 2𝑧 + 4 = 0 𝑃 =

𝑧
1

𝑧
2

+
𝑧

2

𝑧
1

 𝑧
1

= 1 + 𝑖 3,  𝑧
2

= 1 − 𝑖 3.     (0, 25đ)

 𝑃 = 1+𝑖 3
1−𝑖 3

+ 1−𝑖 3
1+𝑖 3

=− 1.     (0, 25đ)

Câu 2. Trong không gian , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt cầu  có tâm  𝑂𝑥𝑦𝑧 (𝑆) 𝐼(− 1; 3; 2)

và đi qua điểm ? (0,5 điểm) 𝑀(1; 2; 0)

 𝑅 = 𝐼𝑀 = 22 + 12 + − 2( )2 = 3.     (0, 25đ)
 𝑆( ): 𝑥 + 1( )2 + 𝑦 − 3( )2 + 𝑧 − 2( )2 = 9.      (0, 25đ)

Câu 3. Biết  là một nguyên hàm của hàm số  và . Tìm . (0,75 điểm) 𝐹(𝑥) 𝑓 𝑥( ) = 1 − 1
𝑥 𝐹 1( ) = 3 𝐹(𝑥)

 𝐹 𝑥( ) = ∫ 1 − 1
𝑥( )𝑑𝑥 = 𝑥 − ln 𝑙𝑛 𝑥| | + 𝑐.       (0, 25đ)

 𝐹 1( ) = 3⟺𝑐 = 2.       (0, 25đ)
 𝐹 𝑥( ) = 𝑥 − ln 𝑙𝑛 𝑥| | + 2.        (0, 25đ)

Câu 4. Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường . 𝑆 𝑦 = 𝑚𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 ,  𝑦 = 0,  𝑥 = 0,  𝑥 = π

Tìm tất cả các giá trị của  để  (đơn vị diện tích). (0,75 điểm) 𝑚 𝑆 = 3π

 



 𝑆 =
0

π

∫ 𝑚𝑥 cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 | |𝑑𝑥 = 𝑚| |
0

π
2

∫ 𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥 −
π
2

π

∫ 𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥⎛
⎝

⎞
⎠

       0, 25đ( ) (1)

 = 𝑚| |. π      (0, 25đ)
 𝑆 = 3π⟺𝑚 = ±3.       (0, 25đ)

 

(1)​Có thể tách ra, để trị tuyệt đối cũng được điểm 

 𝑆 =
0

π
2

∫ 𝑚𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥
|||||

|||||
+

π
2

π

∫ 𝑚𝑥. cos 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥
|||||

|||||
.

Câu 5. Trong mặt phẳng tọa độ , tìm tập hợp điểm biểu diễn của số phức  thỏa mãn 𝑂𝑥𝑦 𝑧

. (0,75 điểm) 𝑧 − 𝑖| | = 1 + 𝑖( )𝑧| |

 𝑥 + 𝑦𝑖 − 𝑖| | = (1 + 𝑖)(𝑥 + 𝑦𝑖)| |⟺ 𝑥 + 𝑦 − 1( )𝑖| | = 𝑥 − 𝑦( ) + 𝑥 + 𝑦( )𝑖| |.        (0, 25đ)
 𝑥2 + (𝑦 − 1)2 = 𝑥 − 𝑦( )2 + 𝑥 + 𝑦( )2⟺𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 1 = 0.      (0, 25đ)

Tập hợp là đường tròn tâm , bán kính .     (0,25đ) 𝐼(0;  − 1) 𝑅 = 2

Câu 6. Trong không gian , cho mặt phẳng  và hai điểm 𝑂𝑥𝑦𝑧 𝑃( ): 2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 + 1 = 0

. Tìm điểm M trên  sao cho  đạt giá trị nhỏ nhất. (0,75 điểm) 𝐴 − 1; 3; − 2( ),  𝐵(− 9; 4; 9) (𝑃) 𝑀𝐴 + 𝑀𝐵

Ta có  cùng phía so với mặt phẳng . Gọi  là điểm đối xứng của  qua  (hoặc  cũng được) 𝐴,  𝐵 (𝑃) 𝐴' 𝐴 (𝑃) 𝐵'

 nên  khi       (0,25đ) 𝑀𝐴 + 𝑀𝐵 = 𝑀𝐴' + 𝑀𝐵≥𝐴'𝐵 𝑀𝐴 + 𝑀𝐵( ) = 𝐴'𝐵 𝑀 = 𝐴'𝐵∩ 𝑃( ).

Tìm được  𝐴' 3; 1; 0( ).      (0, 25đ)

 𝐴'𝐵: {𝑥 = 3 − 12𝑡 𝑦 = 1 + 3𝑡   𝑧 = 9𝑡          ⟹𝑀 − 1; 2; 3( ).      (0, 25đ)
 
 
 
 


